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2 2Þ On multa ivnt ( Erudite Lefor) quibus tein li- 
V2 mine morabor:” Statueram apud me, cum his 
17> quos habes, tractatusalios a)iquot emiſifſezadeogs 
Z) huic parti aliam vel conjunxiſle vel potius prxmi- 
2 fifles quam quidem eodem circiter tempore ince- 
perant Typographi quo przſentem. Sed cum vi- 
derim operarum moras majores efle quam ſperaveram, mallem 
(amicis id defiderantibus ) hanc quam abſolverant partem in 
anteceſlum emittere; quam ſecutura eſt altera cumprimum per 
Typographos licebit. Interim, his fruere : quibus, fi Arithme- 
ticz ( ut loquuntur) Specioſz, ſeu Symbolicz, aſſuetus ſis, haud 
(ſpero)admodum herebis,cum ego omnia qua potui perſpicui- 
tate tradere ſim conatus3 fin ea adhuc carueris, poteris vel ex 
Oughtredi Clavi Mathematice,vel Schotenii Principiis Matheſeos 
Omverſalis, eam tibi familiarem redderez vel, nifi prius 1d fece- 
ris, ex 11s quz nos brevi(favente Deo) ſumus edituri. 

Errores quod attinet Typographicos, ſunt quidem illi( f.1n- 
ſactum Typographis noſtris operis genus, *& calculi multiplici- 
tatem, ſpectes) non adeo multi,nec quidem plures{ fortaſle eti- 
am pauciores) quam in minoris difficultatis libris folent occur- 
rerez quos obſervavimus tamen, qui alicujus (int momenti, no- 
tare mallemquam { quod ſolent multi } diflimulare; ut eos (& 
fiquos alios ipſe deprehenderis) calamo emendes. 
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RA FAQ MP M2 Om, ſupremo fic favente Numine, (Inf enſſumi V; irt) 
7 den prima ſiudiorum Academicorum principia me poſuiſſe 
$128 contigerit in florentifſimo Collegio , Emanuelis di- 
IR ] Go,Cantabrigiz, c#i vos Conſocii( cam aliis digniſ= 
are 2 fimis dodifcimiſyz Viris) regendo tunc temporis pre= 
fuiſtis; &* quidem ſub veiira omnium ſucceſſive pe= 
culiari tutela; iſtins ego & loci & temporis & perſonarum mihi 
omnino recordandum eſſe cenſeo: ( Buippe ingrati ratus, unde & a 
quibus quis profecerit ,obliviſci:) Adeoqz hoc opuſcalum, utut exigu= 
um, grati tamen animi teſtimonium, veſiris in{cribendum nomi= 
nibus. 

Duam felix proſperumg;, ha@enus fuerit Emanuelis i!lud Colle- 
gium, ab Honoratiſſimo Fquite GUALTERO MILDMAIO 
prudentiſſimo piiſsimoq3 Viro ( ELIZABETHYM, tunc An- 
glie Reging , a Privatis Conſiliis,) annis abhinc ſcptuaginta cir 
citer, feliciter &* anſpicato fundatum 5 non eff quod ego , wveſtris 
preſertim auribus, wultis exponam, 1d ſaltem anſim dicere , (quoa 
neo 


I% 


DEDICATIO., 
mee quemmam negaturum autumo,) vix ullum utrinſvis Academies 
Collegium, pari tempore, majori tum pictate tum do@rina floru:ſſe, 

Plureſoe in meſſem Dei fideles ſeduloſgz operarios immiſtſſez indeq; 
hand facile eſt diFu, quanta Deo ſeges accreverit , quantum pietatis 
eficacis incrementum. Arguments eſſe poteſt nuperus Theologorny 
Conventus Weſtmonaſterienſis , authoritate Parluamenti ex wariis 
Anglie partibus undicnng; convocatus, dodijſumis, prudentiſcimic, 
&* vere piis Theologis refertiſsimus, (' qualem ego, neſcio numgquis 
alius, ſi doFrinam pariter & conjunFam pietatem ſpeFFemus , nec 
fimilem unquam vidi, neſcio an viſurus; ) quorum preterpropter 
pars tertia ex hoc uno Collegio al1quando prodierant;quippe, ex cen- 
tum circiter Theologis , plures quam triginta Emanuelis furrant 
Collegio enutriti cum tamen Collegiorum &* Aularum utrinſ: 
Academies numerus quadragenarinm ſuperet. Simils argumento eſt, 
quod, preter ingentem eruditorum numeru, hinc, tanquam ex re- 
fertiſrimo alveario, ad caras partim paſtorales, partim ad alia utri- 
ſq; Academie Collegia,promotionis erg0,abunde tranſmiſſorum,eti- 
am nunctemporis (Anno 1655 cnrrente) ex ſexdecim totidem Col- 

legiovrum Admmve PrefeFis Cantabrigiz, nndecim ex hoc uno F- 

mannelis Collegio prodierunt. Que omnia nonnift peculiari Numi- 

mis benediGioni in fun1ationem illam fincero animo poſitam refe- 
renda ſunt, cum non alias huic adfent pre Collegiis aliis incitamen- 
ta ulla vel emolumenta, quibus illa videantur attribuenda. Ceterum 

Deus Optimus Maximus &* florentiſcimam illam ſocietatem, ( cujus 

Dos 01311 pars ſuiſtis, et141mnum eftis ornamenta, J CN Vos mem, 

wetrag; omnia feliciter ſoſpitet,promoveatq3 , in ſuam ipſmns glori- 

am, veſtrum ipſorum commodum, & totins Eceleſue incremen- 
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De Angulo Conta@Fis, & Semicirculi, 
Diſquiſitio Geometrica, 


Car L 


Anſa & ſtatus Controuerfie. 


S tionis ſummnam, 
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Tm} $AdT]Or, 


*<Quz circuli diametro (AB) ad angulos reQos ab extre- 


* mitate dycitur reta(AP) 
< cadit extra circulum.2. Et 
*;n locum qui inter retam 
*(AP) & peripheriam 
* (DEA) interjicitur, altera 
* rea Curt FA) non cadet: 
*3. Et Semicirculi angulus 
*(EAC) major eft onni 
- angulo acuto rectilineo : 
4+ eliquus auicem (EAP)} 

minor, | 

© Nam 1® fi caderet per- 
© pendicularis i112 intra cir- 
*culum ,ut AD ( veletiam 
” fi jaceret in ipſa- periphes 
*©ria ) efſent anguli DAC, 


2 Uoniam ili, quz fequitur, Controverfiz anfam de-= 
dit Propoſitio 1 62 Libri 3i Euclidis; illam inte- 
{ gram primiim apponendam duxi, cjuſq; demonſtra- 


P 


*ADC, zquales, per 5e1, ideoq;- uterq; reAns; contra 17er. 


**20 Sireta FA ( inter prin & perpendicularem PA ) 


cadexe 
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2 mM Aneulo contaFtus, — CAP: x. 


©* cadere poſit , ducatur ad illam perpendicularis ex centro 
*©CEG; quoniam igitur angulus reftus CGA major eft acuto 

*CAF(utquipars eft rei CAP,) effet, per 19 e 1, latus CG 

© minus quam C A, hoceſt, minus quam EE, pars ſui. Pars 

© 32 & 42 ſequuntur ex {ecunda, 

Occajione ſumpta ab hac Euclidis Propolitione, gravis orta 
eſt controverſia { quod mirum eſt, in re pure Geometrica,) in- 
ter Peletarium & Claviom; quz, quod ſciam, nondum unani- 
mi Mathemaricorum conlſenſu decerminationem natta eft. 

Pcimus, quod ſciam, Peletarius afferauit, Angulum qui dicitur 
Contatus, ſeu contingentiz, non efle revera Anguium, nec omni- 
no 2uantiitatem; fed Ream, que Circulum tangit,cum Peri- 
pheria coincidere, non autem ad illam inclinari ; Angulum au- 
rem Semicirculi omnino Refuin eſſe, & re&o re&ilineo #qua+ 
lem. 

Contra, Clavias aſferic, illum vere Angulum efle, & quidem 
Quantitatem in infinitum diviiibilem, non .quidem per lineam 
retam,at faltem per Peripheriam majoris circuli; minorem ta- 
men quim eft ullus reAilinens pollibilis : Angulum vero Semi- 
circuli minorem effe angulo refo reRilineo , majorem tames 
guovis re&ilineo acuto. 


CaP. I. 
Coniroverſiam banc ab Euclide diremptam non eſſe. 


_ autem ego primum przmonendum effe judico: Cons 
croverſiam hanc ab Euclide diremptam non efle , { quan- 


quam ex i[1jus principiis dirimi pofſe non dubitetn, ) Probar e- 


nim Euclides, & re&e quidem, Angulum femicirculi majorem 
cſle omni Acuto refilineo; an vero fit Reo re&ilineo vel mi- 
nor vel zqualis , non dicit : utrumvis autem dicatur, manet 
Euclidei dif veritas, modo non fit acuto minor: Item, Angu- 
Jum contaftits Cnempe tiquis ſic) minorem eſſe omni reftilines, 
quia {cilicet nec xqualis, nec major eft; at vero, an ſir omninv 
quantitas necne, non dicit; nec quidem, {idixiflet, poſer allaca 
demonftratio id confirmare : nam & i1Ind quod afleric veram 
manct,eriam{i ſuppoiitus ille angulus contaGtiis nihil fit ; quod 
eaim omnino nihil cft jeſt cerie omai poſitiva quanticate pjous. 
Si 
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CAP. 2. &* ſemicirculi. 3 


Si vero voluiſſet Euclides affirmiſſe, Angulum ſemicirculi mi- 
norem quidem efſe quam eſt retus refilineus, majorem autem 
quovis acuto reQilineo; oportuifſer illam utramq; membrum 
probaile: nempe, non modo angulum ſemicircoli matorem 
eſſe omni acuto re&ilineo (quod quidem verum eſt de refto re- 
Ailineo, aut etiam obtnſo;) ſed & minorem refto e&ffe ; hoc an- 
rem nec probat Enclides, nec quidem omnino afferit, Er finzi- 
liter de Angulo Contaftus; {1 affirmaſſe voluiſſer , Angulum 
qui dicitur Contaatis, vere quidem Angulum effe, & rever3 
Quantum, minorem tamen omni actuto regilineo; oportuillet 
vtrumq; membrum probaſlſe. Ar itle folummodo probar, An- 
gulam contactus ſaltem minorem omni angulo reailineo ; an 
vero fit revera Quantuz necne, nec probat, nec affirmar, 
ſed prorfus (iler. Non antem putandus eſt Euclides, acatiſſimns 
demonſtrator, qui ne: ullum paralogiimum uſquam admit, 
(fatente iplo Ramo, qui tamen fatetur ſe dedira opera illud 
quzeltuifſe, quiq; , ut notum eft, ſat ſeverus, nequid gravias di- 
cam, in Euclidem judex erat, )) non putandus, inquam , eft 
Enclides, tantam Tazceloay admittere voluiflſe, ut ubi duo far 
diſtin&ta propoſitionis membre (vel, fi placer, duas propofitio- 
nes) athrmire volueric, non nifi ipſorum unum demonſtra- 
ret. | 

At vero, quanquam Euclides neutrum horum dixerir,nempe, 


nec angulum ſemicircali minorem efle re&o refilineo, nec eti- | 


am angulum contaCtus effe revera quantum , opp«i;ram tamen 
opinionem, quamvis fortaſlle non verbis Friclidis, ipſtus tamen 
ſententiz contraciam elſe, contendit Clavine, Si enim Inquiry, 
Euclides ſenſiſſet angulum comeA us nikil proriues eſſe, ®& cvpvium (emis 
circuli equalem redo refilineo : quid, vbſecro. t:51opere colnoaſſet , ut 
demonftraret angulam contetivs tfle winorem omni + uto refilinee, 3Fgu- 
lum vero ſemicrrculi majarems ©gid en; clarins, 91: 419, Nehil, curu;ms= 
di eft angulus contatius +x Peletar1i [ententio, munne +/+ quocung, anpulo? 
Duid qui , mages prriticuums, quam, or yulum reftumr, aualem forit Pe- 
letarius anguium ſemicirculi, majoren efſ* quolibet acute? 

Veriim ego. quz elſe Encliitis kac in re ſententia , nori ob=- 
ſtante hoc C1avii ratiocinio, fareor me non fatis aflequi. Ea - 
clides certe, quod (ciaim, ſuam hac de re ſenrentiam nnſquam 
profert. IIlam veroex Clavii fatiocinio fatis pateſcere pror- 
ſusnego. Certum enim eſt, Euclidem aliquando minus aflere- 
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De Amgulo contafus, CAP. 2. 


re,quim & afſerere potuiſſet, & ipſe ſenſerit; ſive quod nondum 
opus effet totum quod ſenſerit producendi, five quod nondum 
ex przdemonſtratis commod? oftendi poſſet , five alla forſan 
aliquando de cauſa, Exempli loco fint propofitiones 162 & 
172 primi. Prop. 15. ſic eſt, Triangul: wno latereprodufo, externus 
angulus utrolibet interno &+ oppoſito major eft. An vero ex hac propo- 
fitionis forma dicendum eft ( juxta quod Clavius hic arguit de 
angulo contaftiis) Si Euclides fenſifſet angulum externum equalem 
eſſe duobus imternss oppoſitis ſimul |umptiz, quid, obſecro, tantopere de(u- 
daſſer, ut demonſtr aret utrovis majorem eſſe? quid enim clarius eff , quam, 
quod duobus fimul ſumptis eſt equale, eorum utrovis ſigillatim majus eſſe? 
Prop. 17% hzc eft, Triangali duo anguli ſunt duobus refiis minores 
emnifariam ſumpti: Ar Cjuxta Clavii ratiocinium) S: Exclides ſen- 
fifſer, tres ſimul engules equari duobus retis,quid, obſecro, rantopere de- 
ſudaſſet, ut demonſtraret, eorum duos minores eſſe duobus refiis ? quidenim 
magis perſpicuum, quam, qued nibus ſimul £quale ef, comm duobus eſe 
majuw? An autem hinc conciudere licet, vel, Angulum exter- 
num non efſe zqualem duobus internis oppoſitis ttmul ſumptis? 
vel, Tres angulos trianguli reQilinei non effe zquales duobus 
re&is? vel, Euclidem non ita ſeniifſe ? Nullo modo; nam & ea 
ntrag; ficefſe, & Eaclidem illud non ignoraſſe, liquet cx 32 c 1. 
ubi illa & affirmancur & demonſtrantur. Sed & ctiamii propo» 
fitio hzc 322 deefler, non tamen efſent 16» & 172 vel minus 
verz, vel minds legitime demonftratz: verum quidem efler, Eu- 
clidem ea de re ſententiam ſuam minus expoluiſſe. Pariter & 
de 16e 3 dicendum eft, Aftirmat ſcilicet Euclides, Angulum 
ſemicirculi majorem eſſe quolibet acuto reftilineo, Angulum 
vero contaQtus quolibet acuto refilineo minorem : quod au- 
tem attinet ad controverſtam Pelctarium inter & Clavium, 
prorſus tacet, neque ſyuam ſententiam omnino exponit ; angu- 
lum nempe ſemicirculi reto re&ilineo #qualem, neq; air, neq; 
negat; angulum icem contaCtus neq; negat, neq; affirmat , vere 
quantum efle. 

Sed & eodem modo abſtinet in 31 e 3 ( ubi tamen locus eſſer 
opportunus ſuam ea de re ſententiam proferendi:) afhrmat c- 
nim, © Angulum in ſemicirculo, rectum eſſe; in ſegments majori , mine+ 
© remretio ; in minori ſegment, majorem; item Angulum majoris jey- 
** menti majorem reffo; minoris, minorem; angulus autem {emicircali 
quantus fit (quamvis illud ſtatim exſpeandum eflet) non is 

cit 
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CAP. 3. &* ſemicirculi, 5 
cit, ſed caute abftinet, ſive quod ipſi forſan vix confliterit quid 
erat dicendum, five quod non preſte fucrit demonſtratio qui 
ſuam ſententiam confirmet. Sed & veteres {quod ſciam _) om- 
nes (przter unum Proclum) ea de re prorſus tacent, 

Non diftiteor quidem Recentiorum aliquor , magnos viros, 
& ex veteribus fortaſſe nonnulſos (ſaltem Proclum) de angu- 
lo contaRus ita loquutos effec, ach haberet anguli quantiratem; 
adeoq; de angulo ſemicirculi ranguam minori quam eſt angu- 
lus ceftus refilineus, Sed argumentis hac in re agendum eſt, 
non authoritatibus :.prefertim cdm ex veteribus nemo, quod 
ſciam, quidquam hac in re demonſtraſle repertus fit, 


CAP. IL 
Anguli Plani natura & definitio explicanture 


Vi rem igitur controverſam intimits aggrediar, inchoan=- 
dum erit a natura Arguli plari; quem Euclides fic definic 
8d 1. Angulw planuw eſt mutua xaios, [eu inclinatio, duarum linea» 
&« yum in plan ſeſe tangentium ( &m]outruy) & non indiretium poſita= 
"© rum. | 
Peletariws! hanc definitionem paulo immutatam wallet ; ut . 
nempe de linearum mutuo ſele jecantium concurſu tanthm inte}- 
ligatur- Vertm nulla neceflitas copit hujuſmodi mutationem 
feri. Quamvis enim, juxta Peletarium, folas illas lineas angu- 
lum continere, dicendum lit, quz , fi producantur, fe mutuo 
ſecabunt : nontamen minis verumwerir,juxta cadem principia, 
eaſdem ſoltm lincas matuo inclinatas concurrere : quz enim 
ſuadent, circumferentiam cum rea contingente angulum non 
.continere; cadem etjam ſuadebunt, has lineas mutuo inclinaras 
non efle : Ita ut non fit opus, ob hanc ſententiam, Euclidis de- 
finitionem mutare. 

In Euclidis verodefinitione , notandum eft primo, duarum 
 Tinearum mutuam xaio:y, ſeu inclinationem ad invicem , re- 
quiri. Ideoq; ftquz linez concurrant , nec tamen inclinentur 
ad invicem, angulum non conſtituent, quia nempe angulus, ex 
definjtione, eſt linearum mutua inclinatio. ; 

Deinde vero, non quzvis lincarum inclinatio, Angulus dici- 
tur : ſed linearum ca IEY » five ſe mutuo tangenti- 

3 um 


& De Anguly coutaFns, CAP. 2. 


umerJoutny (namir]:% zpud Laclidem dicitur de quo- 
canq; caXu, fea concurrencia; at ep4r]e%, de contata v]' 27. 
2x ww, qualis definicur 2 & z d13. ) QQuamvis enim linzz di- 
ſtances in eodem plano, inclinari ad 

javicem dici poſſiat, ut B, C; non 

B _—_——  tamen angulum *conſticuunt , nif 


CC —————_____ Cconcurrant, 
Et quidem ipſz concurrentes 1;j- 
E\ WF nex,quamvis tetz forſan inclinen- 


A tur ad invicem; angulii tamen non 
S H alibi quam in ipſo pun&o concur-' 

| ſus formant. Verbi gratia, linez 

AF parsquzlibet ad lineam AH 

inclinatur; at non harum linearum partes quzlibet , puta EF, 
GH, angulum'tormant; ſed carum tantum extrema, in com- 
mani punto A concurcentia: Erquidem quantacungq; utriuſ- 
vis pars alia abſcindatar, modo tantillum ſuperſie ut concur- 
ſus conſervetur, angulus omnino invariatas manet; idem enim 
omnino angulus eft qui ccuribus AF, A H, & qui cruribus 

AE, AG, contiactur. 

Non igicur ex linearum concurrentium inclinatione quaii- 
bet, judicatur Angulus, (ti nempe ita fe habeant linez con- 
currentes, ut hic magis, illic mints inclinentur, ) ſed ex illa 
quam ſortiancur inclinatione in ipſo concurſus punto. Ideoq; 
angulus, quem facit perimeter Hexagoni ABC DEF cum 
reta AD, non =(timandus eſt ex quacung; inclinatione quam 
habet perimeter in quacung : ſui parte ad retam A D, (puta in 
parte BC) ſed ex ea quam haber in pants concurſus A, D : fic 
angnlus,quem facit cum reta GH, nonex inclinatione quam 
nbivis haber perimeter ad i113 retam,(Cputa quam habet in par- 
tibus AB, ve] ED)fed quam haber in ipfis punQisconcurſus G,H. 

Er quamvis dici pollit, Perimetruim Hexagoni defcripti, non 
eſſe lincam unam,ſcd ex yariis (puta A B,BBC, CD, DE,EF, 
F A,) aggregatam; ideoq; fallaciam mauCymoros commitri, i! 
de inclinatione ejufmod! perimetri ad re&tam quzratar-: 1dem 
ramen omnino eveniret, (1, pro perimetro figurz re&ilinex, p2- 
natur peripherta,vel alia linea curva; cujus inclinatio ad quam- 
vis reftam propotitam non_eadem manert ( prout in reds fier; 
ſoler,) ſedin tingulis punRtis variatur , quamvis interim _ 

| iſthzc 


CAP. 23. | O&* [emicirenli, = 
ithzc curva pro unica linca habeatur. Non enim peripheriz 
ſegmentum BC ( aut | 
guodlibet iplius pun- 
&um_) candem incli- 
nation: m habet ad re- 
&am AD, quam ha- 
bet ip{ius peripheriz 
ſegmenctum AB ( aut 

aodvis iptius pun- 
&um,) adeandem re- 
fam: Patet enim , Ip- 
fius ſegmenti BC 1i- 
tum mapis ad paralle- 
lſmum accedere, ar 
ſegmenti A B propius 
ad perpendiculum : Angulus autem quem facit ea periphe- 
ria cum Diametro A D, non #ftimandus eſt iccundum inclina- 
tionem ſegmenti BC ( aut alicujus in eo particulz) ſed fe- 
cundumiilam quam haber perimeter in ſai particula contigua, 
{cu potius in iplo punfto concuiſus. 

Deniq; , additur in illa dehnitione Euclidea, phrafis hxc, 
wh in” 9 idg xepavor, nom in direfium poſi.arums unde innuitar, 1i- 
ncas in direftum potitas angulum non comprehenderc. Non 
autem yult Euclides,per lincas in direfium poſitas, lineas tantum- 
modo re&as continuatas, five duo ſegmenta contigua ejuidem 
reQz: fic enim continuata peripheria, in {ingulis ſui pun&s, 
angulum formate dicenda efſer, quod tamen nec Euclides,nec 
alii ſolent afhrmare: Sed, per lineas in direum poſitas, eas intcl- 
ligit,quz ſeſe mutuo continuare dici poſſunt, ut exinde una li- 
nea frat. Arq; hattenus Anguli plani naturam, quantum opus 
videtur, explicavi. 


CAP. IV. 
Argumentum primum, ab Arguii plani natura petitum. 


Is przlibatis, videamus quid in hac controverſa utring; 
dici poteſt. | 
Qui angalum ſ{emicirculi reto reRilineo minorem afſe:unt., 
AItuntur 
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C 
Nicuntar communi haic aotioni, Totun eff majus (ua parte, vel, n 
pars £070 minor. Ac, inquiunt, ſemicircali Angulas CAE, c 
eſt pars anguli reXi cetilinei C A P; ergo. eſt re&o. minor ; & 
guidem tanto minor quantus eſt angulus interjeftus E AP , qui in 
eſt angulus contattus- 
Peletarius contra , negat angalum ſemicirculi minorem eſſe try 
{ re&o reilineo, aut rei partem eſe, ſed toti re&to zqualem; Cai 
| qaia ſcilicer angalus contaftas ( qui auferri ſupponitur ex -re- eni 
co., ut reſter angalus ſemicirculi ) eſt non-angulus, ejuſq; cu; 
quantitas nulla: at qui aufert angulum tantummodo imagina- cel 
rium, ille nibil aufert, & cjuſmodi imaginaria ablatione quan- E. 
titas non omMnino minuitur, ſed cadem, quz prius erat,invaria- ga 
ta manet. | lin 
Gardoigitur controverliz hic eſt , An qui dicitur Angulus in 
contais fit vere Angulus,veramg; anguli quantitatem habeat, im 
ut vulc Clavius; vel revera non+-angulus, ut vult Peletarius, ſed pe 
tantum angulus imaginarius , qui veram anguli quantitatem an 
nullam habeat. | rex 
Ur hoc explicatius daret Peletarius , hujuſmodi diagramma | eſl, 
proponit.Duabus reftis AB, CD, -ſfe muruo ſecantibus in 
pun&o E ad angulos refos; 11 intelligatur reta CD, punto tar 
© tixo, circamvalvi, abi pervenerit ad fitum FG, ex angulis per 
reRis fiunt obliqui (kinc acati, illinc obtufi, ) qui fient adhuc Ek 


magi: SG ria 
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ir ad frrum HK, & fic dein*' 


magis obliqui cum perventum er 
ceps, donec petveniatur ad A B; 


9 


tunc enim ceflabit interſeRio» 


G 


&fimul angulus evaneſcet, quoniam non jam ad rettam AB 


inclinabicur, ſed in ipſa jacebit immerſa, 


Neg; ſecus, inquit, et in curvo. Sienim DE, reta per ceg- 
trum,peripheriam BAC ſecans in punto A,ſuper co circumdu- 


carur.per punfta F G H,fi- 


ent anguli continue vartl 
cum peripheria, donec, 
ceſſante (ectione, linea 
ED facta lit E K, ac tan- 
gat circnlam. Arq; jam 
linea ED vel EK non 
inclinata intelligicar, ied 
immerla in ipla BAG 
peripheria, qua"tum 2d 
anenlum attinert, non . li- 
ter quam (1 ipla BAC 
eller linea recta. 


I11yd, credo, vault Pele- 


tarius; Rectam ED, cum 
perverium, «ft ad fitum 
EK, Cubi definit periphe- 
ciam {ecare , & facga «ſt 


tangens, 


—_ 
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cangens, ) non jam inclinzri ad peripheriam , ſed ſuper ipſam 
2xatv55 jacere, & cam ipſa coincidere, coulq, (cilicet dum pe« 
ripheria ſupponitur eandem inclinationem rerinere quam ha- 
buit in ipſo pauncto A ; Quod autem poitea quali relitiat peri- 
pheria a recta E K, ideo factum eft , quia prripheria ſaam in- 
clinationem ( ut etaliz curve) ſubinde per tingula puncta 
mutat, ade6q; ipſius inclinatio , gquz in puncco A nulla erat, 
quam primuin ab co pancto recefum et br aliqua, quz & de- 
inceps- continud variatur, omneſq; pollibiles variationes ad- 
mittit. 

Hoc autem fortafſe melids concipietur, f1,pro circuli peri- 
pheria, ſubſticuamus figurz rectilinez perimetrum : i: ipi:ur 
DE, perimetram Hexzagoni 
fecans ad angulos reftos in 
puncto A, fuper iilo circum- 
ducatur per puncta F, 6G, H. 
angulos coatinuo magis ob- 
liquos faciet uſq: dum ad {i- 
tara E K perveniart, hic, enim 
ceſſat{c&io, & evaneicic an- 
eujus:ipla enim E K in Hexa» 
gont peiimerro exaiyas ja- 
cet, & cam ipſa. coincidit; 
NON TAMICH CN Ota DEI En 
tro, ( neq; quidem ipſa to- 
ta, ii faltem producernr, ) ied 
cur iita perimetri parte M I 
quz eandem reciaet incl: :- 
tionem quz fuit in pun: 
: : A; at vero quum primum pe- 
rimeter ſuam inclinationem mutar, in pun&tis M, N, deſcrit ta- 
tim rectam perimerer & ab illa reſilit, fuamq; ſabinde inclins- 
tionem aliquotics mutat in pun&is O,P,Q ,L: adeoq; inclina- 
tic perimetci reſpecta re&z cangentis EK, quz in pun&o A 
nuila erat, fit ſubinde alia atq; alia. Quz autem in fhigara re- 
(tilinca contingirt inclinationis in iingutis laceribus variatio, ea 
1n circulo contingic in hngulis punGis : unde rea F K , que 
figuram rectilineam contingic per integrum latus Mi N, ( cum 
quo nullam igiiur angulam facit,) eadem circulum non con- 
tinpit 


A 
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CAP. 4. 
tingit niit in unfce punto, ipſiq: ſolt exxiy9; coincidir, adeoq; 
2rgulum non facir. Atq:. ita ſententiam Peletacii , quanta pos 
tui peripicuitate, propoiut. | 

His ita explicatis, hoc modo licebir argumentum formare-. 
_ Ubjlinearum concurren'iam nulla eftnclinatio, (Ci.ve prop- 
ter coincictentiam illud har, five, propter continuatio» 
nem) ibinullus eſt angulus, («Rt enim angulus mutua con- 
currentium inclinatio , per 3d1.) at circumferentiz ad 
retam tangentem , in puncto contactis , nulla eft inciinatio, 


{at ex prxexplicati« patet;) ergo nullus ab ipſis fit angulus. 


Angulus igitur, qui Contactus aicitur, cft angulus tantim 
imaginarius, non vere anguius. Qued erat oftendendums 

Ad ulterio: em confirmationem minoris propoli:tonis in hoc 
argumento, przter ea Quz jam dicta ſunt, poteric & hoc, © c- 


pus fir, breyiter adjungi.Si circumducta ſemi diameter CB.circa 
centrum C , extreiao ſuo puncro B , defcribat peripherian 
BE AN; puntum B moru ſuv ante concactum in punto A vyer« 
get ad re&am tangentem AP, poſt contattum ab illa refilic, at 
in ipſo conta&ns punto indifferenter ſe habet ad utrumg; , nec 
appropinquat enim nec elongatur, ſed neq; rectam tranſit, con. 
tinuatur tamen uniformiter motus : At motus invariatus, qui 
ad aſſignatam in codem plano retam neq; accedat, neq; ab ea 
recedat, neq; tamen rranſeat, quo patto inclinatus dici poflit, 


non video; (neq; enim verſum inclinat, req; rexrorſum, nec ta» 
| C 3 mey 
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men tranſic,) vel enim propter linearum coincidentiam , vel 


. falcem paralleliſmum, fieri dicendum erit. 


Qui autem ſecus ſentiunt, ideayvidentur affirmare , (ut fa- 
.miliari utar inftanria, ) acli dicerent, ambulantem in circulo 
Horizontali a p'infto Meridionali N (ubit Orjentem verſys ſe- 
at) donec continuato itinere per panfam -Orientale A, ad 
punaa. E, D, perveniat (ubi Occidentem verfus ſpear, ) nec 


Vide figuram tamen interim unqu3 dirette ſpeCtet Septentrione. Nam (iquan- 
pagine pre= do direfte ſpeRter Seprencrione;erit certe cii in punto A exiſtit, 


ceuentsys . 


(prius enim aſpectus ad Orientem declinat,” poſtea verdad Oc- 
cidentem)l1 vero in puncto A directe ſpecter ſeptentrion@,(neq; 
ad Ocientem neq; ad Qccidentem declinans, ) eric certe in illo 
,puncto A tendenria circuli ( cajus ductum ſequitur incedens ) 
verſus ptinctum P, (nam recta AP eric linea meridionalis, 
ut quz lineam Ociencis & Occidentis A B tranfverfim ſccar 
ad angulos rectos,) adeoq; inillo puncco cadem erit tendentia 
tam circumferentiz quam rectz tangentis; nullus igitur angu- 
lus, ſed lincarum coincidenria. 

Sed, quoniam ſententia ifthzc Peletarii zgritis antehac aſ- 
ſenſum invenit: Precer ea que dicca ſunt ,,quz quidem. veram 
& genuinam rei cauſam videntur continere, adeoyq; a priori de- 
monſtrare; Alias adhuc aliquot demonſtrationes adiungendas 
duxi, partim a Peletario allatas, partim a me additas. Non 
quod velim fingula quz inter Peletarium & Clavium agicantur 
examinare; quz (cilicet vel mintis caute ab hoc aut illoefferun- 
tur, aut ad hominem dicta ſunt, potits quam ad rem; ſed ea ſo- 
lim que argumentorum vires exhibenc , iplamq; rem contro- 
verſam propius attingunt, 


EAP. 
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CAP.s. & ſemicirculi, 
CAP. V. 


Argumentum ſecundum; Ubi, de Angulorum 56puyave'e., 


-DEletariiargumentum primum , quo aſſenſum cogere cona- 

cur, & cui precipuas vires attribuit, eft {-x9@95, ſeu de- 
ductio ad abijurdum,five impollibile : nicitur aurem propolitio« 
ni prime decinii Euclidis, quz hzc eſt, Propeſitis duabus magni- 
tudinibus ine qualibus, ſi a majs71 auferatur w.ajuws quam dimidium , & 
item a reſiduo-majus quam dinivium , i0dg, continue fiat ; relinquetur 
tandem magnitudo aliqua minor maynitudine minore propoſita, Unde 
concludir'Pclerarius, quod, (1 angulus contactus E AP, & re- 
Rilineus K, fint propolitz quantitates inaquales, litq; angulus 


I ee tae . 
an_ 


recilineus angulo contaQiis major; & ab Sygulo reQilineo au» 
feratur (vel ſcmiſſis,vel ) pluſquam ſemiſls, & deinde refidui 

(ſ{cmiflis, aut) pluſquam ſem iſſis, & fic deinceps; tandem relin- 

quetur angulus reQtilineus ( newpe, fi ſe&iones reflis line's he- 

bant) angulo conrattus minor: At hoc fieri non poſſe demun- 

ftravit Euclides 16 e 3. Nop ſunt igitur angulus contactus & 

rectiftineus duz inzquales quantitates ( ut ſupponebatur; ) ſed 

eorum alter non-quantitas, Angulus igitur cuntacitis ( nam 

de re&iJineo non eſt qua ſtio) «ft non-quantus, five nun-avgu- 

lus, qued erat vſtendendum. 

Atq; eodem niedo arguere licebit ex 22 primi MY 
: ; 5 
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de Sphzri & Cylingro: quz propoliio hc et , Datis duaby 
mapnitudinibus inequalibus, poyibile eft duas reas deſcribere , quarun 
#inor ad majerem, rationzm haebevit minorem, quam habet magnitude 
minor ed majorem. Siautem poſliviles lint duz reecz linex, quia« 
rum hzc ad illam minorem ravyjonem h»bebic, quam haber an- 
#ulus contactus, ad rectilineum ( quod omnino dicendum eff, 
per hanc Propolitionema, fi angulus contactus tit vere quanti- 
cas, ) certe angulus contatttis non erit omni anzuly rectilineo 
polfibili minor: quum poflit angulus rectilineus in infinitum di- 
yvidi, per 9 < 1, non minus quam recta linea. 

Sed & Euclides, & Archimedes, paſſim hoc affyumunt in de- 
monftrationibus quaſi per ſe notum , & poftulandum ; quantite- 
tem mizorem totes multiplicari poſſe ut quamvis aſſignatam majores 
ſuperet. Ergo , & angulus contains ( & faltem. fir omnino 
quantus) totics multiplicaripoteft, ut angulum quemvis res 
cilineum ſaperet; non etlet igitur ( quod tamen elſe demon- 
ftcavit Euclides) omni poſfſibili re&ilineo minor. | 

Quid autem Clavius ad hzc ? Nempe ait, Propofitionem i!- 
lam Faclidis intelligi de illis quancicatibus quz Cunt eju{dem 
generis, Z quarum utravis multiplicata alteram <xcedere po:- 
lit; quod de angulocontaRtus & reftilineo dicinon poteft, cunt 
angulus contaftis quamtumvis multiplicatus angulum reci- 
lincum ſuperare nequeat. (Atq; idem, credo, di *urns effet de 
memorata propoſitione Archimedis, { illam adduxitſcr Peleta» 
rius.) Magnicudines antem illas, quarum altera mul: iplicata 
reliquam ſuperare nequit, non cenſtndas efle, air, ejuſtem ge- 
neris, quod ad proportionem attinet , licer ſub eadezm genere 
quantiratiy, hoc eft, ſub Iongitudine, aut latitudine, aur pro» 
funditate, aut numero, collocentur. 

Quibus ego hzc habeo quz regeram. 

19 Fatendum eft propolitiones illas , & quidem o mnes alias 
abi de proportionibus agitur, intelligendas effe de quantita- 
tibus cantum Romogeneis. Neq; enim Pelctariae, nec, credo, 
guiſquam alius, Quantitates Heterogeneas fic comparari poſſe 
diceret, Quisenim unquam aftirmavit, Anguli ad Superficiem, 
Numert ad Magnitndinem, Linez ad Solidum ,ullam rattone«m 
effe? Aut quidem Heterogencorum unum altero vel majus efie, 
vel minus, vel ipli xquale? Vel etiam addi aut ſubduci. poſſe ? 
Nam quanticatesHererogenez,non modo ſunt Cn juninyen (quod 


CAP.s. O ſericirculi, rs 
& inter Homogeneas etiam non raro accidit, ut ex Decimo Fn- 
clidis manifeftum eft,) ſed & plane #avufrym. Arg: illud fatis 
innuic Euclides in R ations detinitione, 3 d 5, quum ait effe, dy4- 
rum magaitudinum ( 54034r6v) ejuſdem generis , mutuam quandam ſe» 
cundum quantitatem habitudinems« 

Vertim 29. Dico ego omnes omnino angulos planos, five 
re&ilinei fancy five curvilinei , five mifti, Homog:neus effe , & 
quidem quamcunq); rationem ad alies afllignandes ſubire polſe; 
five zqualicatis, five inzqualitatis, rationalis, five ircationaljs. 
Quidenim impedir quo minds ita ſe res habear? aut quidnarr 
illud cR unde hanc £74e94y0ay oriri ſupponamus ? 

De Angulis ReCiilineis inter ſe, res eft in confeſso: neme 
enim unquam dubitavit angulos reGilineos in quavis pothbili 
ratione fieri poſze? ,quamvis revera nondum methodus con- 
fer, (neq; forſan unquam conftabit,) qua poſſimus darura an- 
2ulam refilineum in data ratione (Geometrici )ſecare. 

De Angulis item curvilineis, rem etiam non negandam exi- 
ftimo: poſſunt enim curvilinci ad invicem vel zquales afligna- 
ri, vel inxquales. Atq; idem etiam, de angulis miſtis inter ſe. 
dict poterit. 

{mo vero & angnlo reilineo cuilibet poſlibili , poſllibile eft 8 
curvilineum zqualem afſignare: prout ipfe Clavius, ex Proclo. 
demonftrat, ad 5d5. Eft 
enim, excmpli gratia, an- 
Jnlus curvilineus D AE, 
zqualis re&ilineo B A C: 
Er pari modo , cuivis reci- 
lineo afſignabili , aſſgnabi- 
lie eſt XquaJis curvHineus: 
ideoq; & curvilinei , non 
modo inter fe, ſed & cum 
rectilineis, quamlibet aflig- 


nabilem racionem ſubire poſſunt, quam ipli ſubire potsunt re- 
Cilinel inter ſe: Non igitar curvitas crurum 57:g9rece angu-» 
lorum indacet, quin poſlint adhucad refilincos rationem ive 
proportionem habere. 

Ar fortaflis dicetur , Quamvis verum illud fit de retitineis 
TOON quibuſdam inter ſe, non ramen ita exit in aggulis 
MiK19, | 


- 
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Imd vero in angulis miſtis illad etiam verumeſt , non modd 

= fiad curvilineos, vertum etj- 

6. Jls am.\1 ad reailincos compa- 
| rentur. Nam,duobus ſe my- 
tuo contingentibus circulis,, 
faltem zqualibus,GA,D A, 
quorum etiam utrumq; con- 
tingic, in eodem punto A, 
recta PA; ne quidem iple 
Clavius negabit angulum 
contattis miſtilineum GAP, 
(fi modo fit angnlſus}{cmiſſem effe anguli contaftus curvilinci 

GAD, ſemiſſis autem ad ſuum jintegrum veram efle rationem, 
nemo dubitabit. Anguluy igitur curvilineus & miſtilineus ( 11 
{altem anguli contaCtus lint vere anguli, ut vult Clavius,) ſunt 

homogenci, & verz rationis ad invicem capaces. 

Quod 11 angulus, qui dicitur, contaftts revera non fit angu- 

| Tus, (prout ego, cum Peletario, exiſtimo;) attamen curvilin:; 
cum miſtis nthilominus homogenei erunt. Naw (i duo circuli, 
ſaltem #quales , ſe mutuo ſecent, &, pe: 
duo {cftionym pantta , refta ducatur; 

maniteſtum ell, fieri carvilincos angulcs - 
miſtilineorum duplos, ram qui curv:s 
Convexis, quym qui curvis Concavis, Con- 
tinentur, Poteſt -igicur curvilineus , ad 


: anvulam miſtum veram raitonem habc- 
7 rc; adecg; ipi, fatente Clavio,eſt homo 
4 Peneus, 


Sed & pnteſt angulas miſtus etiam ad 
reatilineum rationem habvere; guod nec Claviam tuitle negatu- 
ram exiſtimo. Nam reQa ( i von qr rangit, faltem ) quz ie-, 
cac peripheriam, an2uium cam pe ipheria {tam intra quam cX- 
tra) miſtam facit, quierit angulo refilineo, faltem aliquo. 
maſor; quiq idem multiplicatus potcrit & quemvis ailigna- 
rm an. ulim reftilincam fupcra:e, { & contra, recilincas 
hunc) ide2q; , fatente ivio Clavio, aiy os Zyay , dicendus crit, 
per5 d5, Exempli graria. Si peripheciam E A, refta S A ies 
cet, PA tangat, in pun&o A; eric angulus miltus EAS vel a- 
gualis vel faltem major angulo reQilineo PAS; & proprerca 
Poterit 


— 
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CAP. 6. & ſemicicull, r7 
poterit multiplicatus quemvis angulum reQilineum_ ſaperare, 
non minus quam ipſe P AS, ( & reQilineus illum,) ideoq; ad 
quemvis angulum reQilineum rationem habebit, per5 d5, Eric 
igitur angulus miſtus E A'S, reQilineo homogeneus : cur igi- 
tur& miſtus EAP ( fiquidem fit angulus) non cfſet homo- 
 geneus, non video: crura fiquidem vel cadem habent, vel quam 


FP | 


fmillima, nec aliter differunt quam quod magis aut minus di- 
varicentur. Sed % eodem modo facile oftendi poteſt, cmnet a- 
lios angulos , five reilineos five curvilineos live miſtos, -( fi 
angulum contaQus excipias ) & quicem live peripheriis five aliis 
curvis formentur,talcs efic quales ne quidem Clavius negarer 
caivis angulo reQilineo & kon openeos elle & quidem aGgoy 3 
4«r; ſoli fiquidem anguli contatuum, ſecundum jlJlum , ſung 
quidem anguliplani, nec tamen —_— ſive re&ilineis 
fon curvilineis five miſtis hemogenei : Unde autem illa , quam 
ſomniet, #7293496: oriatur, neq; poteſ} illeullatenus oftende- 
re, neqz ego vel ſomniare. Nun 'nego quidem illum hac in re 
*aliquid conari, ſed conatu plant irrito': videamus tamen quid 
illud eft. 
SH CAF. Ve 
E xceptionibus Clavii reſpondetay. 
T6 O, inquit Clavius, _ iÞos, (contingentiz ſcilicet & 


re&ilineum) Ejudem eſſe gener: negavibac jolum ds causa,qued 
| D angnius 


13- De Anevulo contaFns,  CAP.s6. 
angulus contaTus quantumuis multip licatws anpulum acutum refilineun 
ſuperare nequeat. EET: | 

 Arinquam ego , Idem omnino (equi, fi angulus. contatus 
ftaruacur (non quidem angulas heterogeneus, fed) non-angu- 
tus. Nam, quod nthil anguli habet, quantumvis mulciplicecur, 
nunquam confſtituet angalum: cadem nempe ratione qua C#- 
phra, quantumvis multiplicata , nunquam conſtitact Nunerume. 
Afſumic aut Clavins,illud nempe quod eratprobandum , An- 
gulum contattas efle vere angulum: atq; , hoc quali conceſſo, 
conatur oftendere, Hererogeneaum elle, ſaltem quod ad ratio- 
nem attinet; co nempe quod angulus homogeneus non fit per 
5d5. Ezoquidem definicionem Euclidis ( cut iplius argamen- 
tum innititur) facile concedo, & pro veriflima affertione agnoſ- 
co; nempe Rationem hahere inter (e magnitndines dicantur , que poſ- 
ſunt multiplicate ſe mutuo ſuperare; & contra, Magnitudines , que no 
poſſunt, quantumvis muitiplicate, ſe mutuo |uperare, non dicende ſunt ra- 
tionem inter ſe habere ; fed pro heterogeneis habendz ſunt. Non 
igicur afirmo angulum contaGis & recilineum effe quantitates 
homogensas, ſed nec heterogeneas, ſed corum alcerum quanti- 
tatem eflc, alterum non effe. Arq; illad antea dixerat Peleta- 
rias, nec tamen quidquam folidz rationis affert Clavins, qui 
contrarium oftzndat. ES 

Quod enim dicit, ex definitione anguli plani , Ut angulus pla- 

1 efficiatur, ſufficere duas lineas in plans ad invicem inclinari, non au- 
tem requici, at ſe mtus ſecent. Ego illud fateor ; ſed nego peri- 
pheriam & ceftam tangentem ad invicem inclinari, ſaltem quoad. 
punctam concurſus; coincidunt enim , non inclinantur. Ap- 
noſco ctiam (quod alibi aic) Angulum conſiffere in wnico punFo, & 
linearum inclinatione que non indirefum jacent; verum lineas has i1- 
clinayi non agnoſco, Sed & cum Peletario affirmo, 'eas folim 


lineas inclinari (in punto concurſts) quz, fi producantur , lc 


Mutuo ſecabunt: neq; contrarium Clavias oftendit uſpiam. 

At, inquit, Re7a finita &* infinita ideo non ceaſentur ejuſdem gene- 
rir,cum altera ad alteram proportionem” non habeat., quamvzs ſub coder; 
genere mepritudinis , nempe linea refid, comprehendantur. 

Reſpondeo-Propofitio Archimedis procedic de duabus mag- 
nitudinibus inzqualibus datis, ( Ve prydwy driowy SIiymuy,) 
Erimilicer Euclidis 1 e zo de duabus magnitudinibus inzqua- 
libus propoſiizzs, ( No: peytwy elviowy inxeuwvar,) At vero = 
| | | | dedi; 
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CAP. 6. &* ſemicirculi, 'I9 
. dedit unquam, vel propoſnit, lineam infinitam? Quod enim ( mag- 
nicadine) datur, eo ipſo quod datur, eft finitum. . 

Fateor quidem dici A Finiti ad infinitum nulam eſſe pro- 
pertionem.. Sed, inquam, per infinitym, tunc intelligi, vel indeter= 
- minatum aut indefiniymm; vel quid Poſitive infinitum, quod nullos 
 admittit terminos, | | 

Priori ſenſu Euclides in 12e 1, &paſlimalibi, vocem illam 
ſumirt; dum jubet re&am infinitam ducere, vel datam reftam in 
infinicum producere- Non enim illud vault ut lineam quis du- 
ceret, quz, cum duQa fuerit, (it infinita; effer enim hoc impoſ- 
fbile, & poſtalato ſecundo contrarium, cujus tamen vi eju{dem 
conſtruttio juberiſolet : ſed ut linea quantumlibert longa du- 
 catur. Er hoc ſenſu, verum quidem eft, Quantitatis indetermi- 

natz ad determinatam nullam efſe determinatam proportio- 
nem, ſed vagam ſaltem,qualis cſt ipſa quantitas. At linea rea 
dum indeterminata eſt , data non eſt; hoceſt, magnitudine data 
-non cft, licet poſitione dari poſlit; Linea igitur indeterminata, 
-mMegnitado data, non eſt; Er ad preſens negotium non ſpear : 1i- 
'nea-verO data, eſt determinatz magnitudinis, &, ad aliam 
- quamvis datam,  determinatam haber rationem. | 

Poſteriori ſenſu, prouc [xfinitum fignificat id quod poſitive in- 

finitum fit, adeoq; omnes terminos poſlibiles afu cxcedat ; ego 
- planet nego, ejuſmodi reFam infinitam omnino dari poſſe: adeog; 
nihil mjirum videbicur., qQuantitatis impoſſbilis impoſſibilem 
eſſe rationem, ſeu proportionem; quod autem impcſlibile eſt, il- 
1ud non eft; adeoq; cam infiniti ad finitum ratio fit impoſſibi- 
lis, ejuſmodi ratio nulla eft, five non eſt. At interim , magni- 
cudinum inzqualium detarwm, ratio etiam datur, (per 1. Dat. 
Euclid._) &propterea, fi angulus comaftiis & reftilineus (int 
quanticates inzquales vere datz, dabituretiam eorum ratio ; &- 
.quidem, 1 anguli Car, erunt homogene). 

Deniq; (ur nihil przicream, a Clavio allatam , quod alicu- 
Jus moment, hac in re, videri poſlic) hujutmodi fortan ratio- 
cinium ex ip{tus dictis (pag. 262.) colligi porerit S1 duvrum 
angulorum mutuo applicatorum duo c:ura homologa invicem 
congruant, reliqua vero duo crura non congruant ,itli anguli 
non ſunt zquales: At anguli contafttis crus alterum, nempe 
rea continvens, anguli reGilinetcruri fuperimpolitum , con- 
grucre potcRt, at interim crus reliquum reliquo cru non con- 

'D 2 grier 


FA De Apgulo contaFus, CAP. 6. 
eract {quia cyrvum refto non congruet; ) Ergo nulli angulo 
retilineo #qualis eft angalus contatis; adeoq; nec ullam ha. 
bebit ad angulos refilineos rationem. 5 

Reſpondeo 19. Eodem argumento ſequeretur etiam. angu- 


lum EA'S (peripherii & ref ſecante comprehenſum_) non- 
minus quam E AP {(angulum contaftus) non modo nulli an- 


zulo refilineo poibili zqualemefſe (quia nempe. fi crus aſte- 
rum AS, angulireQilinei cruri alterutri fuperponatur & con» 
gruat, reliquum tamen AF reliquo congruere non poteft ) 
quod forte concederet Clavias:verim propcerea nullam eſſe ra- 
jonem hujus ad illum, nempe. anguli EA.S ad. quemvis pol- 
tbilem recilineum;quod tamen-ne quidem C Javius,diceret;non 


enim. negare.poſſec angulum E AS, faltem multiplicatuw, 


poſſe. angulum reQilineumlaltem aliquem,ſuperare; preſertim 
cuni cicra dubium fit, ipſum E A S angulum miftum , re&iliaeo 
P AS vel majorem elle vel faltem. zqualem. Argumentum igi- 
tur allatum, ne quidem Clavio judice,quicquam.praſtabir. 

Ur autem non ſolum retorqueam argamentum , ſed & no- 
dam folvam; Reſpondeo 27. Verum quidemefle. quod , fi duo- 
rum angulorum #qualium das crura homologa congruant, 
congruent etiam & reliqua duo crura, tamdiu {cilicet quam ec* 
rum utramg; candem. retivet inclinationemy guz fuitin ipfo 
punto concu {us ( ve] etiam ubiutrumag; ſimul zque. ab illa 
inclinatione defleCat: Jat vero {i alcerum {uam quam in punto 
concuritis habuir inclinationem retineat , reliqua vero fuam 
mutet, illa non dintits congrugnt, At vero hoc in angulis mi- 

| _ lis 
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CAP. 7+ = &ſemicirenti. 27 * 
tis (ſive angulis contaQtils five aliis) ad reQilineas comparatis 
perpetuoaccidit; propterea quod curva inclinationcm ſuam in 
fingulis puns mutcet , rea vero eandem ſemper inclinatic- 
nenm retineat; adeoq; quaamvis cearum in ipſo contaitiis punto 
eadem fuerit inclinacio, poſtquam tamen ab.co. recefſum eſt fi- 
unt earum inclinationes ad invicem alia atq; alia. Non igicur 
ſequitac, angulum miftum angulo' refilineo xqualem efle non 
poſſe, quamvis non utraq; corum crura, extra punftum conta» 
&as, congruant. Atq; ica ea que Clavins adduxit, ut probet 
angulum contaQtiis & retilineum heterogeneos elſe,& non ejuli- 
dem generis ut inter eos aliquam rationem effe dicatur, ſatis re- 
felli judico; adeog; nihil fuperetſe quo minus argumentum cx -. 
1 ce 10deſumptum legitime concludat. w- 


CAP. VIL.' 
Angulorum Planorum 5poyiveac confirmatur. 


JE:ctm nequis exittimet,id fatis non eſſe,ea quz in contrari- 
um allaca ſunc refellifle ; niftt & afticmative concludam., 
Angulam contaQtts, ft quidem arjgulus (ir, reliquis angulis pla- 
nis, & nominatim reilineis, homogeneum effe : Sic argumen- 
tor. 

19 Quz mutuo poſſtnt ve] addi vel auferri; ex non ſant he- 
terogenea: (Quis enim unquam Lineam Solido, aut Superhci- 
em Numero, vel addi potle., vcl auferri dixie? Poſſunt quidem 
«o/uptrre,five Incommenturabilia,invicem & addi & aufterci,ut 

in Binomiis & Aporomis notum eft, & pafſim in X Euclidis: He- 
terogenea veronon politint, ſed plane ſunt da/pfyre- ) Ar an- 
gnJus comattis, 1 quidem ht angulus, & refo auterri poteſt, 
ut maneat angulus ſemicirculi inter nuts; & refo adjunyg! potefſt, 
ut frat angalus ſemicircut exrernus: (atq; idem oftendi poteft 
fi ad alios quoſvis angalos planos comparetur:) Non cft igicur 
Feterogeneus. _ | 

Hujus autem argument! vires, vel quod Peletarius monuerit, 
vel quod ipſe prefenlerit, conatur Clavius quantnin poreft,fru- 
ſtra ramen, declinare. 14:69: negat fe Angulum contaRitis af- 
ſerere retilineo {impliciter Hutrogeneum etle, ſed quodanmods 

uiverft generis, (eo nempe qued angulum regilineum quantume 
| | Fx - *- 


{ 
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vis muldiplicatus ſuperare nequeat:)) &, licet quoad alia homo. 
geneus fit, non cenſeri ramen. ejuſdem generis quod. ad proportionew 
attinet At vero quo paCto ea, quz quoad alia ſunt homoge- 
nea, {int quoad rationem heterogenea ,. ego plane non video, 
Euclides certe3 d'5, ubi Rationem definic , Homogenea, non 
dubitat eſſe, quoad rationem homogenea: Eſt enim, inquit, a- 
yCratio, JVo ut idv ouoHirey 1 x7! mMNKeTITR D235 BMYAG mM 
agors, duaram magnuitudinum ,.einſdem generis , mute guedam quoad 
quantitatem habituds. Siquz igitur duz quantitates homogenex 
tint ( prout Clavius non negat hos effe angulos) earum mutua 
ad invicem quoad quantitatem habitudo K «tis dicitur. 

Qyod autem attince ad ejuimodi quanticates homogeneas, 
five ejuſdem generis , quarum altera quantumvis multiplicata 
rekquam nunquam fuperabit: Euclides nullas agnoſcit tates 

elſe; fed jy; aflerit, 5 d 5, Quantitates omnes, quarum uns 
. adalteram Rationem þabere dicendz ſanc, ( hoceft, per 3ds5, 
omnes quantitates homogeneas,) ita efſe conſtitutas, ut mutipli- 
cate ſe mutuo (wperare poſſint, Et propterea, ini e 10, illud poſtu- 
larum aſſumir, quati per ſe notum, quodq; demenR. atione nor 
indigeat, ®yantitatem quamlibet minorem toties multiplicariPpeſſe ut 
tandem majorem quamlibet aſſignatam (wperet. Nam in ipla conftru- 
&ione leu z9moxdi ad illam demonſitrationem, ftatim jubet 
Mag nitudinem minorem aſſignatam 1oties muitiplicare, donec majorem «(. 
ſignatam ſuperet; quaſi quidem ilJud fieri polle nemo dubiraveric. 
Ec {imiliter Archimedes pafſim, Arneq; Euclides neq; Archi- 
medex, illud fieri poſſe , in aliis five angalis {ive quantitatibus, 
magis quam in ipſo angulo contatiiis, uſquam oltendic. Vc! 
-Igitur univerſaliter veram eſt, & poſtulandum, Quamliver 
quantitatem minorem totics poſſe mulciplicari .uc quat»liber 
-majorem aſſignatam ſuperer; vel ſfaltem Euclides aut Arghime- 
des i!lad ſpecialicer de quibuſdam quantitatibus demonſiral- 
{ent, quibus illud convenit , & non tanquam univerfalicter ve- 
rum & per ſe cognitum poſtulafſent. Poterat etiam Clarius 
meminiſſe, ſe Euclidem repre':cndifle, quod axiomate 11 ( vel, 


in eodem plans inclinatas, fi producantur, tandem concurrere 3 quoniam 
hoc, quamvis verum fit, non tamen gratis aſſumendum erat {ed 
demonſtrandum, ideo n:mpe quia in lineis curvis hoc ncn 
.conſtat (de quibus nec Euclides illud afferir. ) Idcoq; Clavits 


ae 


ſecundum alios, poſtularo 5 ) aſſumpſerit, duas refs ad invicem 


CAP. 7. &* ſemicirenli. v9: 
ad 28 e 1 illud demonftrat ; iis tamen tidem affumprtis que 
& nihilo minus dubia ſunt, & quz eodem ipſo nomine ſunt re- 
prehendenda. Quam juſta autem iſta fit Euclidis reprehen(io, 
non hic vacat inquirere-at ſaltem eadem ratione, ne dicam lon- 
ge majori, reprehendendus effer cam ille quam Archimedes, fi 
modo hoc poſtatatum, quod indifcriminatim afſumitur, non 
efſet univerſalicer verum: atq; Clavius, Enclidis reprehenfor, il- 
lud (fi pofſer) demonftraſſer de aliis omnibus quantitatibus ve- 
rumefſe, quamvis de angulis contaftuum verum non lit. Quod- 
k neq; Glavius, neq; quiipiam alius poterit demonftrare , aliis 
quantitatibay magis illud convenire quam hujuſmodi angulis 
fi ſalcem fint anguli & vere quanti:)) concedendum erit itluc - 
univerfalicer ve1um efle, prouc Euclides & Archimedes viden- 
eur (eofiſſe. | 
29 Sic ulterius arguo,Duz quantitates, quarum altera major 
altera minoreft, ſunt inter ſeHomogenee,% quidem(#1 illud inter 
ponere neceſſe (ic) quoad Rationem homogenez: Sed angulus 
contaQtus,ſi quide fir angnlas,8 angulus quivis reftilineus,ejuſ- 
modi funt quantitates. Ergo. Propolitione minorem demonftrat 
Eaclides 16 e 3. Major propolitio pariter videtur indubiratas | 
Nam quz rationem habent ad invicem ſunt homogepea , per 
3d 5. Arquz le habenrc ad invicem ut majus & minus, ea fal- 
rem ad invicem Rationem habent. + Qui enim fieri poteſt ut 
quamitas quantitate minor (it, in nulla tamen Ratione minor? 
Imo vero, Quantitatem quanticate minorem efſe , nec tamen 
ad iUam Rationem habere, «ſt contradiftio in adjefo; nam ip- 
ſum minus eſſe eſt rationem habzre- Arqz hoc quidem ne Ipſe Cla< 
vius negare deber; nam & ille Proportionem five Rationer 
(quz apud ilJum tancundem ſigniticant,ideoq; & hic paflim pro- 
miſcue uſurpantur) dividic in proportionem AXqualitztis & 
proportionem Inzqualitatis, & hanc iterum ſubdividit in pro- - 
portionem Majoris lnzqualitatis, & Minoris Inaqualitatis, five 
Majoritatis & Mincoritatis: Adeo ut quicquid ft alteri vel FE- 
quale vel Inzqualc, quicquid altcero Majus eft vel Minus, illud 
faltem Racionem haber. Si igitur angulus contaQiis fit revera 
Atgulas, firq; angulo refilineo Minor , habebir ad illum ra- 
tionem Minoriratis , five Minorjs Inzqualitatis; Quz autem 
ztationem habenr, ea poſſunt multiplicaca ſe mutuo fuperare 
Atangulus contactus ,quantumvis multiplicatus, retitineum 
non 
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'2 De Angulo contaGus, . CAP. 5. 
non ſuperabit; ideoq; nec rationem ad illum haber ; quare nec 
eſt quantitas minor, nec quidem omnino quantitas. 

Huic argumento nihil omnino eft quod Clavium oppoſuilſſe 
reperio; Fluſſatem tamen legerat ubi hoc innuitur ( laudart e- 
nim) adeoq; hanc diffticulcatem non tam ignoravit quam diſſi- 
-mulavit; nili potius dici poterit , non illi incubuiſſe illas diff. 
cultares ſolville, quas, quamvis ipſe.noveric , Pclecarius tamen 
non objecerit. i 

AcFlauſlas Candalla, ad 16c 3, Fatetur quidem rationem 
inzqualicatis concedendam efle incer angulum contaQtis & re- 
&ilincum: vertm laxiorem effec hanc preportionem, aic, quz 
Intercedere poteſt inter ifla quz ſunt diverſi generis; at vero 
particularem certamq; rationem inter ea tantum intercedere 
quz poſſunt mulciplicata ſe muruo ſuperare. 


At ego,quorſum fc rorqueant Marhematici, nt ſubterfugia - 


ram tenuia tanto negotio exquiravr, certe non video; cum poſ- 
ſent hxc omnia que urgentur incommoda facillimo negotio 
dericare, modo fateri vellenc, prout res eſt , Angulum conta- 
En efle revera non-angulum. 

Clavius autem, quamvis Fluſſatem legerat, adeoq; ipfias re> 
ſponſum huic difficultati viderat, maller ramen ( ut videtur) 
totam _hancdiffcultatem diſſimalare, quam tam leve refpon- 
ſum obtendere, dum tamen quicquam forcaſſe ſolidius quod 
' epponat non habuir, a 
Flufſati vero fic reſpondeo. Nobis quidem ſufficere modo 
. concedartur ratio inzqualitatis : Non enim poftulac vel Eucli- 
dis vel Archimedis propoſitio, cul innicituc argumenturn , ut 
propofitz - magnitudines ſint in cert4 aliqua ratione inzquales, 
. (pata in ratione multiplici, ſuperparticulari,&c. ſcd tolum- 
- modo, ut habeant rationem inequalitatis: Datis (inquiunt) duabss 
magnitudinibus inequalibus. Oc | 

Hzc autem chm ſcripſeram, Fluffatem paulo accuratius in- 
tuitus, comparatis item quz ipſe alibi habetad3d5; & 1 c 10; 
video itlum, per rationem incertam, confu[am,indeterminatam , nibil 
aliud velle,quam epp1my,.4a0mr, ſurdem vel irrationalem: adec0q; 


.concedit ille id quod jam contendimus, nempe angulum cones 


ed angulum refilineum rationem bahereproprie ditem (modo ſcilicet 
quantitatem eſſe conſtet) illam ſcilicet quam vule Euclides 
345 &5 ds. ( adcoq; illum hac in rc adyerſarium mw * 
| 'Bco 
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beo;) irrationalem tamen eſſe hanc rationem exiſtimat, nec ve. 
ris numeris explicabilem, Sed & aftirmat, angulum contaftag 
verum anguli quantitatem habere, eamq; . quantitatem talem 
efſe quz multiplicata quanticatem anguli rectilinei ſuperare po- 
terit; non quidem manente angulo contaftis , ſed mutato an- 
lo contaaats in reftilineum; codem ſcilicet modo quo ang 
Fs reXilineus acutus ita mulciplicari poteſt, ut ( mutati ra- 
men ſpecie anguli) retum ſuperarepoſlit: Er, quo ſenſu a- 
cutus re&ilinens eft minor omni refto vel obtulo poſlibili , eo- 
dem (necalio) & angulum contaCtiis efle minorem omni a- 
cutopoſiibili, poſſe ramen (mutati anguli ſpecie ) multiplica- 
tum acuto recilineo majorem fieri, ficut & acutus redilineus 
(murata ſpecic anguli) mulciplicatus evadit re&o major , aut 
etiam obruſo, At hxc quowodo cum iis, quz ab Euclide de 
monſtcantur ad 16e 3, conftare poterunt, ipſe viderit. 
Veriim {i tanti illud effe putet vel Fluſſas, vel quiſpiam alius, 
ut non modo oftendantur hz magnitudines ( ii ſaltem utraq; 
fit vere magnitudo) inequales, ſed & incerte aliqua ratione ine- 
quales, ſaltem vel rationali vel icrationali; Ego hoc facile pra- 
bacurus ſum ſequenti argumento. : 
39 Igitur,dimictamus aliquantiſper angulum contaQtis EAP,8 
trafemns angulum ſemicicculi:ER, inqui, angulas ſemicirculi 
EAGC non medd alicui angulo re&ilineo inegqualis,ſed & ip cer- 
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ta dliqua retione inzqualis; talem faltem rationem habet, qua» 
lem yulc Euclides in 5 d 5; Poteſt enim, ſaltem multiplicatus 
E | angulum 
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anguſum re&um reftilineam ſuperare. Quod neq; Clavius 
neq; quiſquam aliusnegabic. Adeoq; angulas ſemicirculi , fa. 
tence Clavio, ad angulum reftum re&ilineum , rationem cer- 
tam & determinatam habet, quamyvis illa fortaſle cognica non 
efſet. 

At, per 5 Datorum Euclidis, $i magnitude ad ſui aliquam partem 
habeat rationem datam, etiam ad reliquam habebit rationem datam : a= 
deoq; {1 angulus reftus reFilineus PAC, ad tuj partem, nem- 
pe angulum ſemicirculi EA C ( f< faſcem angulus ſemicicculi 
fit iphus pars, & non potius ipſe totus) rationem datam habe- 
at, habebic & rationem daram adpartem reliquam E AP an- 
gulum contaRtts: Er quidem, pari de cauſi, fi ad illum ratio. 
nem dabjlem habeat, quippe certam & determinaram, habebit & 
ad hunc rationem dab:lem, certam pura & determinatam. quod 
oftendendum erat. 
 Deniq;,. quoniam ideo przeſertim Clavius angulum conta- 
Cas reftilinets homogeneum. elſe non putat, neq; ad illos ra- 
tionem ulJam habere, quod nulli retilineo. poſibili xqualis eſſe 
poſſic; (quanquam illud leve fit argumentum; nam, verbi gra- 
tia, /2 nulli numero zqualis eft, aue eſſe poteft, cum fir latus 
ſardum, non tamen cft plane heterogeneum quid, neq; nullam 
omnino rationem habet quamvis non, tit loquuntur, rationa- 
lem: ) conabor utcunq; & illud probare; nempe Angulum con- 
taCis, li vere fit angulus, effe refilineo alicui poſlibili xqua- 
lem, ſequenti argumento. 

49 Oltenſum ct ſupra, angulum curvilineum E AS, re&i- 
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lineo cuivie homogeneum efle, atq; ad illum rationem proprie 
diam habere, per5 ds, quia poteſt, ſaltem multiplicacus, 
retilineum ſaperare, Si vero fit reilineis homogeneus , a- 
deog; v. g. ad retum redilineum veram rationem habeat , e- 
ritſaltem alicui reatlineo #qualis : erit enim vel hic aliquan- 
ta pars refti, vel] reftus hujus, vel deniq; erunt zquales: an- 
gulos autem reCtilineos ad invicem in quacung; ratione conſti- 
rucos in rerum natura poſſibiles efſe , vix quiſquam Mathema« 
ticus negabic; cum il!ud omni quantitati continuz , propter 
iptius diviſibilitacem in infinicum,competere receptum {1t; atq; 
hoc, {i non Clavius, faltem Fluffas expreſſe agnoſcit,in iis quz 
decimo Euclidis premittit. Efto igitur angulo mito E AS, 
#qualis re&ilineus ear : eft autem hic vel zqualis ipli PAS, 
vel ſaltem ipſo major, ( minorenim eſſe non poteſt, quoniam 
P A, cum tangens fit, extra peripheriam cadat, per 16c 3.) fi 
zqualis (it, conceditur quod erat probandum, nempe anguſum 
«ar ,hoceſt EAS, xqualemeſſe iph PAS, idcoq; angulum 
EAP nihilefle:; Si vero «as fit iplo PAS major, aufcratur 
inde ras ipli PAS zqualis, per 23e<1, & mancbit ca ipſi 
EAP zqualis, per 3a 1. hoceft, angulus reCilineus angulo 
contafis xqualis. At dicetur, Enclidem demonſtrafſe hoc eile 
impoſlibile, ut angulus conta&tus fit reftilineo zqualis. Re&e 
guidem; atq; illud ego agnoſco. Sed inde fic diſputo ; {1 an- 
gulus conraCtus fit vert angulns, erit alicui zeFilineo zqualis, 
per ea quz jam demonſtravimus: At nulli reGtilineo eft xqua- 
lis, per ca quz demonſtratEuclides 16 c3: Ergo non «| vere 
angulus. 3my the SZ ar. | 

Arq; haftenus principale Peletarii argumentum, ex1c1io 
deſumptum , ab its quz incccntrariim afferuntur vindicavi; 
adeo ut iplius ſequela inconcufſa mancat; atq: { mul angulos 
planos tam curvilineos quam miftogs reCtilineis homogeneos 
oeftcgdi. | 

G AP VIL 


Heonoratiſimi Equits D. HENRICI SAV ILIT 
Teſtimonium hac in re. 


F Iber candem hic ſubjungere, quz inter Honoratiſſiri Fqui» 
tis, D, Henrici Savilii ( Patromi {eu Fundatoris noftri Mun 
E 2 Nilicen= 
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nificentiſſimi') ſchediaſmata alicubi , de quantitatibus Homo- 
geneis, reperio. inter ſcripta quzdam illius imperfeta'nondum 
digefta, de menfuratione Circuli, (quz , ut videtur, adverſus 
Jolephi Scaligeri Cyclometrica inchoaverat,) de Ammonio, 
_=_ cicculi quadraturam, propter £Yr0gvrofrace lincarum refte 


carvz, impoſſibilem eſſe putavit, Patronus ille nofter C qui 
duos Machematum Profefſores publicos ſuis fumpribus inftitu- 


it ) idemq; acutifſimus Mathematicus, hzc haber ; © Staltiili- 
& mus Ainmonius, ut eft apud Simplicium, putavic ideo circa- 
_ *Juns quadrarinon poſſe, quod non homogenez efſent rea 
'E Jinca & circularis. Quo quid dici poruiſſet incptius ! Quid ? 
* non ca propric homogenca ſunt, quz & preprie majora ſunt 
* alia aliis & proprie minora? Verbi gratia; Linea & Superti- 
© cjes heterogenca ſunt, ſic Superficies & Corpus, & plane «- 
& w/ppaym, neq; enim linea proprie vel major vel minor dici 
« poteſt ſuperficie, nec ſuperficies corpore , neq; enim inter fe 
& proportionem habenr aut habere poſſunt, Nam, ur ait Ma- 
cf pifter noſter, rationem habere inter ſe magnitudines dicuntur 
& quz poſſunc multiplicatz ſe invicem excedere. Sed quadra- 
c« tum circyls infcriptum minus eſt, proprit & non »ynwge191- 
© 125 loquendo, & circumſcriptum majus. Et,de proportione 
6 retz linex & circumferentiz, oſt-ndit Archimedes,  circum- 
«ferentiam minorem efle quam 3+ diametri, majorem vero 
«« quam 3 £2. Er quidem. omnis linea omni linez eft 6wc4vis. 
e© Nemo etjam unquam doRus dubitavit , in rernm natura eile 
& quidratum circulo dato-zquale, etl in co inveſtigando di em- 
© mds Sewcizs, i ce. per circulum & reftam lincam, ſudaruns 
«< 0mnes pene tam antiqut quam recentiores, non magno ta- 
© men ſucceſlu, etii alii aliis fuering feliciores. 
Ex his liqu*1, juxta Honoratiflimi Savili; ſententiam , omni- 
no eblurdum etfſe,ea pro Heterogeneis haberi, quz propric_ma*- 


Jora ſunt alia aliis,& proprie minora. Non tamen difſimulabo, | 
lum de aagulo contaftiis & fſemicirculi aliquantulum h1it- | 


tafſe; (& quid tandem concluſurus fuiſſer, fi, re mature pena- 
tat, inceptam illam diſquiſitionem perfeciſſer, non_aulim aſle- 
rere; ) nam & h#c .ad margincm. adſcripſerar, ** Quamvis de 
* angulis zeexmuds; & wants poſiet efle quzſtio , qui mihl 
« videntur .propric Aiz9r Ex617 mes avmnae per 3 ds. nan 
5 propcicalter minor oft omni acuro refilineo, & alter major: 

| fa ne4z 
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© neq; tamen poteſt wane dy; , urcung; multiplicatus; vel mi- 
© nimum excedere recilinenm , quia minimus re&ilineus poteſt 
« infinice dividi, Sed & ſtatim ſubjuyngir. def. 3: & 52 Vi libri 
irreconciliabiles, Er quidem ego idem prorſus ſentio; nempe , fi 
ftatuatur angulum contacts veram anguli quantitatem habe- 
' rc, definitienes illas duas ſimul. effe veras non poſſe : Ar, fi 
cancedatur, angulum illum veram anguli quanticatem non ha» 
bere, ſedefſe anzulum. rantummodd imaginarium; neq; inter 
ſe pugnavune definitiones Hlz,neq;.cum 16<3autieio, aiit 
cum alia quavis quam vel apud Euclidem vel Archimedem ( ne. 


plures nominem) uſpiam exftare ſcio. 
Can in 


Argumentum tertium; «b equalibus ſimilium ſegmentorum - 
angulis deſumptum. 


7 Equitur aliud Peletarii argumentum examinandum. Il!ud 


vero huic Lemmati innicitur ,nempe, Angulos ſimilinm ſeg» 
mentorum, ſaltem ſemicirculorum, efſe equales, Cujus Lemmartis veri- 
tatem mox examinabimus. Interim, co quaſi conceſſo, hxc in= 


de deducit Peletarias Theoremata, 


I. Contafius circulorum interior, quantitas non eſte Nam fi (emi- 


circulorum-anguli CAD, CAE, 


fine xquales, contacus interior 
DAE quanticas non erir , quoniam 
five addatur five auferatur quanti- 
tatem datam non immutat- 


2. Conadus linee res cum circuls, . 
quantitas non eff, Nam f angpulus 
DAP fir quantiras, partes habebit, _ 


idedq; divitibilis ecit; newpe vel per 
retam ut F A, quod fi:ri non poſſe 


| oftendit Euclides 15.< 3; vel fal-. 


tem per curvam, puta E A circum- 
ferentiam majoris circuli, uti. ponit 
Clavins; ſed neq; per-hanc, quia 
DAE noneſt quantitas, ut jam 0- 


ſenſum eft ; Sed neq; per —_ curyam ,quz non fic periphe-- 
2 : 


rai; 
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ria EA, angulum DAP non dividat, nihil eſt quod ſuadeat 
boc magis ficri poſſe per aliam quamvis curvam. 

2. Contattus circulorum exterior , quantitas non ef, Cum enim 
nec EA P,nec GAP, ſit quantitas, Cper preced ) neq; erit 
E A G quantitas, eorum ſcilicet aggregatum, | 

4. Anguli qui fiuat a diametro & peripheria , ſive intra ſive extra 
circulum, reGi (unt, & reftis refilineis equales. Nam, cam DAP 
non {it gquantitas, erunt anguli DAG, DARK, zquales reQis 
reAilineis PAG,PAKE. 

Hzxc Theoremata, ex illo Lemmate conceflo , fat evidenti 
 conſecutione inferri, non negat Clavius, neq; alii credo nega- 
bunt. Tora lis «ft de veritate iftins Lemmatis; An ſcilicer Anguli 
fimilium ſegmentorum, ſaltem ſemicirculorum , ſint equalrs. Hoc Ela- 
vius negat. Videamus igitur quid in illius detenfionem adduci 
pollit. 

Quid autem ipſe Peletarius addaxir in ejus adverſus Clayi- 
um Apologia, neſcio quidem, quoniam illam Apologiam non- 
dum mihi contigit videre. At in iplius commentario quodam 
De contatin linearum, ( ubi eadem fere habentur quz & in com- 
mentariis ejus in Eaclidem ad 16 e 3, cum aliqua tamen acceſ- 
fione,) nonnulla profert, quibus iftius Lemmaeis veritatem ads 
ſtraere conatur; Quz mox examinabimus, NY 

Premittit autem, Hoc pronunciatum, pro principio Geometrico ne- 
1110 haberi peſſe. Et quidem mihi non injiquum videtur poftula- 
tum, ut concedatur; ( quanquam non ignorem illud ob przx- 
ſcntem controveriiam, vix alia quidem cauſa, indubium voca- 
ri.) Non enim ego omnino video , quo pado figurz fimiles dici 
poſſunr, niſi & homologa latera habeant proportionalia, & {i- 
militer ad invicem fita : At, quonam pats , quz angulos inx- 
quales faciunt, adeoq; inzquales habent ad invicem inclinatio- 
nes, Interim familicer fita dicantur, ego prorſus non intcl- 
ligo. | 

In figuris reilineis, nemo dubitaty variationem angulorum 
mutare ſpecjem figurz, ( non enim alicer differe Rhombus a 
Quadrato;,) &, figurarum fpecle datarum angulos etiam dari, 
(per def-3. Datorum Fuclidis : ) & quare illud in curvilineis 8 
miſtis figuris non obtineret, nulla ratio aflignaci poreft. A- 
deog; ſemicireuli, nii zquales habeant angulor, figurz fimilcs 
dici non deberent, | 
Ate 


Attamen,e contra, fi figurz duz ita fint conſtitutz, ut in il” 
lis retz omnes {imiliter poſitz, {int ( reſpetive fumptz) pro= 
portionales,quomodocung; ducantur; corum {atcra & angus 
los omnes limiliter polira effe, quis dubitarec? Niti enim'{init- 
lis effer linearum inter ſe ſitus atq; curvatura ( fed in hac an- 
guli acutiores, & major flexuum curvatura, in illa fects) im- 
poſſible eft, ut inſcriprz in una figura, proportionales lint fimi- 
licer infcripcis in reliqua: ur per fe videtur ſatis manifeſtum 
viro Mathematico. At vero in ſemicirculis omnibus, (aut eti- 
am ſcgmentis aliis quibuſcung; fimilibus,) re&z fimiliter in- 
ſcri_tz ſunt inter fe proportionales; & quidem, proportiona» 
lium ſabtenfacum, inniles arcus fant etiam proportiona- 
les; ut Mathematicis omnibus eft notifiimum; ideoq; & fſimiles 
in omnibus curvaturas, & angulos *quales, videtur omnino 
dicendum eſſe. 

Non ignoro quidem Euclidem aliter figuras {imiles reCtili- 
neas, alicer ſimilia circulorum ſegmenta definivitle, Nempe 
Similes figure reGilinee drfiniuntur, que angulos ſigilatim equales ha= 
bent, & latera que circa equales angulss propertionalia. 1d 6b. Similia 
ver0 circalorum [egmenta detinit, non quidem ex zqualitate angu- 
lorum guos habent, ſed quos capiunt: 10d 3. Non quaſi fimiliam 
ſegmentorum anguli eſſent inzquales; ſed quoniam ,ubi poſtea 
de fimilitudine ſegmentorum agendum effet , facilins eflet 
quantitatem anguliin {egmento , quam anguli ſegmenti , de- 
monſtrare, | 

Er quidem certifſiimum eft ; Euclidem ea xem/es definitioni- 
bus inſerere, non-ſemper quz reinaturam incimius ipc&tent, fed 


quz ſecuturis demonftrationibus melits iubſerviant, Exſermpli 


gratia. Inult. def. rrimi, definitur Paralleliſmus re&arum, ex 
non- concurrentia, quamvy infinite utring, prodycanitr; quod quidem 
in lineis reQis ejuſd mn: plani,far infallibile e& criterjum paral- 
leliſmi: hoc autem ze-THe-o pre aliis ſclegit , wt © melivns in- 


ſervicer ca definitio dim nſtrationt prop. 27 e 1 ubi primode. 


parallelifmo agendum «fer. Artinterim nemo dubitare pore- 
rit, quin equals ub 4, ab i1vem diſtania intimius ſpeGct paral- 
lelifmi naturam, licet ip{ius propotito nimtis fortaſſe conveni- 
ret, Nam certifimum «ft, mulra nen-corncurrextia non tamen cfle 
paralleJa, ui liquet ex reftisnon in codem plano, item. ex cir- 
culis qui-ita duci pollunt,ut neq: {int cencomrici, neq; ramen ſe 

mutuo 
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mutuo lecent, item ex conchoide cum ſua recta, & ex linea hy- 
perbolica cam ſua dovurwreo, aliilq; multis. At Paraleliſmus 
8& Aquidiſtania, vel idem ſunt, vel cerce (e matuo ſemper comi-« 
tantur. Arq; idem de aliis non paucis definitionibus dicendum 
eſſe, nemo, qui rem ſerio perpendir, dubitare poteric. 

Actq; illud precaldubio dicendum erit de {imilitudine figu- 
rarum. Quamvis enim Eaclides ex re ſua fuilſe duxerit .fimili- 
tudinem aliter in figuris re&ilineis, aliter in circulorum ſeg- 
ments, definire, quo melits ſcilicer ſecuturz demonſtrationes 
procederent: Attamen non dubicandam eft eandem utrobiq; 
communem fimilitudinis notionem tam Euclidem quam alios 
Geometras habuille, licet non codem ſemper medio eadem fa- 
cilicate poſſet utrobiq: pro re nata demonſtrari. Figuras enim 
fimiles eſſe (live reQilinez tint, live curvilinez, five miſtz ; five 
item plurz, five gibbz, ſive concavz; five deniq,; ſuperficialey, 
five ſolide) nil aliud in univerſum ef, quam, earum fingulas 
partes homologas ſimilicer tam ad fe invicem quam ad toram 
fitas elſe; Ecquicunq; huc demonſtraverit de quibulvis figuris, 
quocung; demum medio id fat, demonſtrabit illas ſimiles efle, 
Nin enim fimilitudo de {imilibus reRilineis, & f1milibus curvili- 
neis/Equivoce przdicatur, (ſecundum aliam atq; aliam figni- 
ficationem ) ſed plant univoce. 

Chm igitar angulorum zqualitas, (line qua nec eadem erit 
partium ad invicem inclinatio,aut limilis inter fe politio,) in ip- 
ſa communi: Similicudinis notione includatur; non eflet ini- 
guum poſtulatum ut hoc pro principio per ſe noto concedatur, 
{ utpote quod ex mera terminorum explicativne immediate 
ceſultaty) ſimiltum figurarum angulos eſſe equales. 


Car A. 


Similium ſegmentorum angulos equales efje, wlterius confirmatur. 


Uamvis autem hrxc xqualitas angulorum in figuris ſimili» 

bus, ſatis videatur manitcfte in ipfa S. militudimis notione 
conune i, ut jam dium eft ; adeog; veritatem illius affertio- 
nis, Semicirculorum angulos equales eſſe, ranquam pronunciati ſua 
luce noti concedendam eſſe : Artawen, quoniam , 0" preſen- 
tem controverſiam, illud in dubium vocacur; atculic Pelecarius 
h ” nonnulla 
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nonnUulla quibus ſententiam ſuam hac jn re confirmet 4 Quiz 
cui forſari, prout ab ipſo proferuntur, winds fatisfeciant, co 
naborilla & explicare & confirmare, aliaq; prout res enlecit ac- 
jungere. Quanquam non jgno!em © difciliorem mihi inch; 
biruram provinciam, quo mirts diftet atlertio probanda a 
principio pcrie concedendo.,quaiifua Juce cognito. Quant 0 t- 
nim de hujulmodi propoiitivnibus, que vel principia kunt ve! 
-principits proxima, OFIuUr CONITOVETiia 5 Gtficilin a3 AS! Er1't [ 
Mediun: quo prot: cur, nod lit ipa 're prob? nda minus dub j- 
Um: cim tamen nili ex pre conce!l's & potty 13D14s nulla proce- 
dat legitima argum:ntatio. Non tamen ob hanc diticuliatcm 
quicquam diflido rem illam ſatis Geometrice demonRrencd: 
tore. 7 

19 Argamentum deſumam ex 3od 3, quz e& {m{tiirn 
ſcgmemtorum detinitio, Simlia circuit ſegyents, [vnt , que 47 12s 
capiunt £qualcs; aut, in quibus anguli (unt miter- jt £qUAes. Feiera® 
rias hinc urget, eadem anologia & r——_ argulos xcjuals 
cenſendos eſſe non mintis quam anyalos in [egment:s : Hi -eft, An 2 
ration? anguli reGilinei ABC, a&y, in t;milibus. fegme mis 
#quales {int habcndij; cadem 
&angnlos miftos ECA, ye, 
em BAC, fay, #quales eti- 
am habendos eiſe, Quod ego 


3 


-_ 


quilem verum efle non die Þ 
biro. Nam niit peripheriz \ 
ABC.e/y, canidem habe- "| 
at incliniconem ad faag if 
fuDicna:s AC, y, hv c- / 


Fun act i; las imititer polite, 
ad: cg; n:q figur £ {miles e- 
Tune, At eadem voiyratb 1qz 
Tt cit athy, tun & nem utro- 
b: \. » TAIT. þ-Ct act. aNghur 
I: p at! 

29 5 Sed ,quon'am Eucttdes in hae 1o dg fllnd non #55; de 
an2«i1v fp cnmorayin, ted ie ang':]is in tegmenc is. ve ha tactr 
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egy inde plan e'iier argumentum 1 Riigem, aflumrta <vilam 
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prorſus eſſe ubicunq; in ca peripheria ſumatur pu ntam B, eyn- 
dem nempe cum eo quieft in {imili ſegmento « & y. His politis, 
ſupponamus reftam AB ( quantum opus eſt prolongatam 
' punto A manente, circum= 
duci; adeoq; peripheriam 
lecare in variis ſucceſſive 
punftis B, B, B, &c. Er ab 
his pun&is ſe&ionum reCtas 
BC, BC, BC &c. duci,ad 
idem puntum C. Manife- 
ftum eft, prout puntum. B 
. ad puntum C propits . accee 
dit, reftam AB longiorem 
fieri ( modo ſegmentum 
propoſitum non excedat fe- 
micirculam) & B C brevio- 
rew,( angulo.interim AB C 
non mutato,) uſq; dum reta AB adiplam AC accedente, 
idem fiat puntum B & C, hoc eſt, reta B C in unicum peri« 
pheriz pun&um degenerer, adeoq; reta BC ( quanta quanta 
{it Jacere ſupponitur in ipſa-peripheria;adeoq; reta AB, ad 
fitum A C delata coſdem nunc angulos cum peripheria facit 
quos prins fecerat cum reta BC. produGta, nempe angulum 
ABC, cjuſq; reiiduum ad duos reftos; hoc eft, angulum infe- 
riorem (quieſt oppoſiti ſegmenti angulus) eandem cum an- 
gulo A BC, atq; (cadem ratione ) angulum fuperjorem eun- 
dem cum ipſius complemenito ad duos retos. Sed & idem pror- 
ſus eveniret in {imili ſegmento « þ y,efleoq; & illice 8, ad (i- 
tum « y dcJata, eoſdem angulos tacit ad peripherizam quos pri- 
u3 feceratad , Þ (ultra punttum & produtam) hoc eſt , eos 
quos AB adreftam BC {produftam) fecir. Adeoq; fimilium 
{egmencoram ABC,a8 y, licet inzqualium , { quod ctiam 
oppoſitis eoram ſ-gmearis accidir,) anguliſunt zquales. Quod 
erat demonſtrandum. | 
Arq; etiam eadezm opera demonſtratam eft, fi ſegmenta illa 
fimilia finc ſemicirculi, eornm angulos zquales efſe reis regi- 
nets; ecrit enim in ſemicirculo, tam angulus ABC, quam ip- 
{jus reſiduam ad duos reftos, angulus reftus, 
Item, in univerſum, Angulus in ſegmento, zqualis eft apgn 
| 0 


CAP. 10. : & ſemicirenli, 3% 
lo ſegmenti oppoliti. Seu, quod idem eff, Angutus in periphe” 
ria ſegmento inſiftens , eft zqualis angulo iftius ſegn;cati cu! 
in{iftit, | 

39 Idem fic evineitur, Angulus PAC tans eft cuantus 
ſemiſſis peripheriz Þ C, per 20e 3, \heceRt, angulus BAC «ft 
ad quatuor recs, ut ſemiſſisperipheriz B C, ad jntegri circy)/ 
peripheriam. ) Ideog; ii ecuſq; divaricentur AB,AC. donec 
iplung, B ( ſcQtionis punGum) perveniet ad punGun: A, ( iplag; 
AB degeneret in puntum,) e:it angulo BAC, oppoitusinte. 

ger ſemicircnſus; id:<q; argnlus BAC reEus «&. Et, qtoni- 

am idem accideret in quovis ſemicirculo, jgitur anguii ſetnicic- 
culorum ſunt x quales, nempe reCti omnes. Sed & idem oftendi 
poteſt, etiam in allis i1milibus ſegrwentis , Ergo fimilium teg- 
mentorum anguli ſunt zquales; tanti fempe quantus iforum 
peripheriarum {emilles, 

£52 Idem- hoc modoprobatur. Quoniam in fcniicirculo ans 
#ulus ABC recuseſt, per 31 e3; ideoq;anguli BAC, ECA, 
ſimul, zquales reQo, per 32 e 1: Sijgitur refta AB moveatur 
uſq; dum perveniat ad firum AC, angulus BAC evanetcir 
fire nulJus erit, ideoq; BCA ( qui jam fit anguius femici:cu- 
13) re&us erit;nam quod aufertur angulo BAC, adGitur an- 
onlo B CA, ur nempe ambo xquentur uni eto. Arg; idem 
oftendi poteſt in aliis ſegmentis fimilibus; nam , per 3ze 1, c» 
runtBAC,BCA, ſimul , zquales reſiduo arguli ABC ad 
duos reQos; ideoq; cum ABC, in eodem vel fimilibus legmen- 
tis, ſemper idem maneat, erit-ſumma angulorum B CA, FAC, 
eadem; adeaq; cum BAC prorſus cvaneſcit erit reliquus 
BCA iph ſummz aqualis. Similium igitur ſegmentorum an- 
guli ſunt zquales» | 

52 Idem arguo ex natura Pa- 
ralleliimi. Nam , duQtis pluri- 
bus circulis concentricis, rea 
per eentrum illoe ſecans faciet 
angulos alternos zquales. Ideo 
ſemicirculorum anguli A, a, 
g_ inzqualium zquales 
unt. 

Dicetur forfan, illud quidem 
valcre in parallelis, reftis, _ 
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20e 1. non autem in lineis curvis utut parallelis. 
Refponden; ud quidem ſpeciatim ab Euclide demonſtra- 
vi de narallelis refties At vero non minds verum ce de paralle- 
lis qoibuſcung;z. Non enimnoc oritur ex lineara'n r<Cticudt- 
ne, ſed ex earum paralteliimo. Haujus enim atiectionis vera cau- 
fe beef: quontam! (7, verbi gracia, reite EPS tmr, 
erut xgialiter ubiq; ab invicem diftances: Ar hoc nun lier 
niii quanta fr unius verſus alteri | 


inclinatio, tanta lic & bifis ab 


fn illa reclinatio: {1 enim recta Þ ad | 
- eb [8 "4 recam B mag 18 iInciinet, qQuUam { 
{4 Fa |- PN hecab i!la reclinat, erit carum 
= TS appropinqua-io i c 
\ oN / / © contra,clongatio; non autem e@« f 

/ / 
OR. / 7 — dem mancbir diftantia. Se & j- : 
\. Jnbon / 6% omnino ſequeretur in cuivis; , 
\ Nam, {1 peripheria a { fg. preced.) , 
map1s inclinet ad peripheizam A, / 
quam hecabil a reclinat, WG. mn ! 
rraz necevie eric ut earum diftancja ab invicem mucerur,neq: c6- ( 
ftans mancat; = 0d tamen earum paralleliſinus ſupponit. Cum Z 
igicur eadem Ut utrodiq; afteftionis bujas cauſa , eadem enit E 
atrobi iq; 2 Lit io, live ia reftis five in curvis; n:mpe refta paral- Q 
lelas fecans an :ulos alernos xquales faciet : Er propterea,an- d 
galiſemiciccuiarum, utat inzqueltum, zquales enint. a 
6* Addo etjam; cam iNud in figucis aliis reg. Jaribus om- 8 
Nibus accidar, ut ne! mpe in fgu:is timilibas rel {imiliter po- l; 
[122 Xq] tales reſp-Five angulvs cum perimeiris faciantz non __ 
credenduin ef n iHod in circulis ſecns efſe : Ead<m enim eſt om- _ 
© | nino ratis tn hgaris rium, quatuor, quing; , lex, aut q10! viſe _ 
cang: 14:c cam, hve lint numcro finita tive Infi.iag ad.ogzz & « 


in circu;o. 

Veri:ilimum qui: lem «ſt, ejuſmodi affeHiones , que, in foils 
regu] ribu,quuad mnifgram decor: fc unvronmm Jater um uy 
Mecrus augetur, anc contra; eas in circulo (quieſt quali polygo® 
non infniorum 14 Its ram ) procſus. cx nefccre. Ut, verbi gra- 

tia, ditferentia [ectaru qt Kea centroad latera perpendicula; 'rer 
duycuntur, ab ipi1s reftis gux a centro ad angulys ductntur; hoc 
eſt, rcCtacum a centro brevilimz & loagitime ditferentia: 
(ideoyg 


CAP. 10. * & ſeiicireuls, "1b 
(ideog; & di fierent'a milium figuraz 11M} -Ca1 CE 02 orints YN it. 
icripre cidem circulo:) eſt enum Cexteris paikous) _ Carib 
plurium fateruny winor dilterentiaz adcog; in circulo nulla. 
Item, in tguris plucium lateramy anguz! in 

lont quam git in perimetris later um paucio! A AS, bn Cite 
culgevancicunt, cujus wwta peri: meter cft i6co UNA LIDEA , 1 To 


. 
«ae PEI APY,” TY Of A 
etiBGetLO 13:4 iQvrcey 


+ « at! 


eu pour, Hcetnen refta Atq; Idem in UNLIDUFAILS 
Gio ibus T1979 adere liceret, 

At aitleftiuncs cjulmod! = cual 
In 1g4: 5 6m7n:;bus re gularib ve fi | 
Fas: Jarerun, xqualicer ct has m {« hab-bant i ciicula, ve PO 
Lyon farerum niniio um. QUE VNR NUN GHG TSUSr. 
dent 8 Iateriam numero, fed a Fgi mn repniaritate , 
fas modo {c ub! q habcbunt. Verbi gratia. Refanculunrefa 
a c:rntro ad pertmetriem perperdy: ulart, & fcmilfe poiimest, 
COntentium, 4 quatura'es figs regulars  qu2rcnng: Iaterinis 


m4 


E5:CMN Pits 


ut notum eft: jdeog; Kin cironoillud brine: guvd ofiin dic 
© H. ; z * PW ITN + + PREDLE 
A:chimedes lib. de:!imentione circult, lem Pulppona jimds 


ſunt ad invicem in di; ita ratione tom Togorum Jaterum, 
(vel etiam retarum quarun vis {imiliter : ana. rer 
20e 6: Sed & jdem de circuits verum wo er 2c 13. liem, 
Pyramis eſt triens prifmaric in t aſt & aliict ine :d mm vel 2- 
qu:1:bus conſtituci: ied & eadew ft ral Ce 


. '$ 4 ” "od : . 4 ; bl —< _— 
d am, per IOCET2, Arq FLIEM) DOSS 'F Ciel UW } rd, Te. atite 
ateQionjbus innuneric; q Q! 12,11 01 nine f,:7i0115 Feet} 'N {< re. 
gularibus quotcung; faterum HOON CH Prot. 


Ia con:iAeratione hibita ad laterum nimoeritm. e: Gm & cir 


© % p 6 *i+e x0 47h '» 
cults pariier convenient. A#r04; cum in - Jiis Eons quit: 
; e}s IPO INN R EEC oa eee LE ae 
'ALF iq; (amilibus Lhng Inxq! pe Moog ited CLSTDP SLES } +2 ? $ 


miles cum pe .. > angulos facianty quiion? $8 id mr. de crotte 
lis, aut circulorum te: n: entis dicendum oct - SERIE CLIN 


f L 


nibil {olidz ration: in contrarium adduct ; Glitt, 


C A P, R | . 
Objeftioni in contrarium neſpondetar. 
Lod enim in contrarium oftendi folet , hoc ugicunfef; 


Angulum ſemicirculi minoris, ut. D A GC, ideo minorem 
vidcri quam eſt angulus ſemicirculimajoris E A Q, guia mi- 


nor peripheria introrſum recedens a majori ſtatim reſilit, a” 
deog; partem ſolummodo anguli E AC videtur abſcindere, 
quz igitur toto minor erit: Et quidem angulus contacts (cum 
linea reCta tangente) EAP, eadem de cauſa minor videtur 
quam angulus contatus D A Þ, cum hujus crura magis vidc- 
antur divaricari & ab invicem reſilire. 

Veitim hoc, {i re&> perpendatur, nihil ſaadet in contrarium 
eorum quZ a nobis proteruntur. Non enim magnitudo anguli 
#ftimanda eftex ea quam habent crura divaricatione extra 
punttum concurſus, fed ex ea quam habent in ipſo concurſits 
punto. Adcoq; angulus EAP minoreſt angulo FAP (per 
16e 3,) non quoc illias crara minvs divaricentur extra pun- 
Gum contetiis, (nam EP, magis diftant quam F, P. ) fed 
propter minorem inclinationem, ſeu pottus coincidertiam, 1i- 
nearum E A, PA, iniplo punfo A. Inquam , in pſe puritfs \: 
Nam, quamvis, ut oftendit Euclides, inter retam PA & pe- 
ripheriam E A, alia rc&ta, utFA, cadere non poflit; hoc eſt, 
quz minorem heveat inclinationem ad retam PA quam ha- 
bet peripheria E A: Atramen hoc de alio quovis punto pi eter 
ipſum A dicinon poteſt; nullum enim aliud ef punGum aflig- 
:2bile in carva E A inter quod &re&am Þ A non pollic alia 

. xecta 
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EAP; 115 + ſemicirculi,” 2*: 
refta cadere, Nam quodcung; afſignetur punctam (* quod non 
toco faltem ſemicirculodiſterab A) poterit ab eo ad reftam 
P A refta duci, qui & extra peripheriam cader ( verbi gratia, 
az peripheriam-cangitin punto afſignato) & cum refta Þ A 
clalrem produda) concurret, quz tamen alia rea ut FA po- 
zorit ſecari; que igitur- inter all;ignatum peripheriz pun&tum 8& 
retam PA cadet. | 
| Addoetiam, ejuſmodi divaricationem conſpici in alijs figu- 
ris regularibus ſe mutuo contingentibus Ur in Hexagonis 
DA,EA,GA, fe mutuo 
contingentibus in A: quo- 
rum Perimertri et ſe mituo 
deſerunt, & reQam tangen» 
tem PA, quum primum ſt» 
am quam in A habebant 
inclinationem mutant - at 
' non propterea anguli CAD, 
CAE, CAG vel inter ſe 
differunt vel ab ipſo C A P, 
(Arq:idem omnino eveniet 
five refta C A fit Hexagoni 
laterj pendicularis vel ad a- 
lium quemyis aryu'um con- | | 
ftituta,modo fimilicer pelita lit in fingulis figuris. ) Quod au- 
tem de Hexagonis oftenditur ; limiliter eveniret, ft, pro Hexa« 
gonis, ſtatuerencur alize figure fin;jles quotlibercung; laterum; 
ubiq; enim, in higuris bmilibus, ret timiliter poſitz, xXquales 
cum perimciro angulos faciunt. -ldem igitur & de circulis fe 
mutuo contingentibus cenſendum eft : Nam licet peripheriz, 
propterea gu«'d ivam inclinationem in {t1ngulis puns mutent, 
ftatim poſt conta/\ns puntum ſe mntuo ceſerant.; non tamen 
in ipſo conta&ns j:unfo variam habuille inclinationem, vel an- 
gulos inzqualcs ci-m refa corum per centra tranfeunte fecifſe, 
aut etiam cum alia quayis reQa limiliter pofita, cenſendum eft. 
Atq; hatenus de zqualicate angulorum , fimiliuw fegmente- 
rum, diximus. | 
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Argunientum quarium , (eu Argum entoram Claſis quaria, 
quia guod omn! peituva gquantitaie muy eft, 
Ejl 11001} GRANTHAL, 


PR, Dinneam alind Argamentun, {co potias aliam Argumen- 

 toium clatiom, Pramittam teincn age five Axtoma tive 
Pouttulitum. £ 

SPund eft onni poſttins Brartitate mints ious of non-quanttmn. 

* Arq: ho c vel ex; "elle ailtmitur, vel fakes cache. Innuitur; 

non mydc apud Arc nimedem path m, in 1:11 1)e Sphaca & Cy- 1 

lindro, De dimenlione ds. [D: quadrata) 2 Parabolz, Ds 

linci* Spiralibus, De aqui ponderantibus, &c, Sed & pali, ma» 


Eigay w_ 


© , a 


pud Eu-lidem, 'ut in 3< 12, 13e12, atiilq:; propotitioni bug : 
ianumeris; & qui. em 11 ifs fer omnibus que demonſtrantin 
per dedy!'? 1oncm ad abln:; diam ſu impoilibi Co f 
Exfeinplumeſty 12 Arch'm. de d5:acn fore circults in hunc {-n> 'H 
ſom: Circulire £quy lis eff m_—_— Og KO , (Ks Later um args a 
recumn conmprehondentium alterum quidem equaiur circuli brevets ri 
aiterum v330 Cinidem priifherie. Hanc AiIrem propolitionem 11OC 
modo d emontt; at: Sienim triangulum itlud ne vel majus \ re 
m nas circ119 propolito; efto, inquit, aiiferentia #qualis Tore oy 
tio { ve big ratia) A,avut alit cuiv1s ail;gnato., At hoc, ing": _ 
keii non poteſt; Quoniam poſlibile eft Fouram rectilineam.c Ci Pu 
culo inkc ribere { que to] irur circulo minor erit) qut2 tamer: wy 
av iitotrianculo minus det 1Ciat quarn « | ſpaciun ailgnan: A on 
JATHLU LM CNg: It: ire | igaram refilincam cir: lo C Tf = 
Fiber Ch IC igkaur major cit) que tamnin rriagg ut int 
mis exccdat quam «A aihgnatn m ipatiym A, 44 TIRGh = 
corn; demam {15 qio1i im ULTeNG; 6 b co demonſtrating y Wore 
et] i. Her Nenumn 1:49 V g ne is Vel mjys , Quain £ ah 
p' 0.0 i, am QUgYls USD quaniilumeung; it; © 5nd 
TE 2 cul 
Art voro, Gilm facilh effer & hanc &inmmeras alias den 
fi:a tones < rind, £rc. it MOAO WiCErs liceat, DDiijereniam "= 
re; it moo eicert liceat, Diijcrenmtiam filet i: 
Qit! ide ON nt: HIQTES AL Oe ULLATFCN FROGOTMNS FTE Eat BY ie | 


lam: idcoq: REC UNGER ce Pre >POltas clic Zqueles, 


CAP. 12: &» ſemicirculi, At 
Veligitur concedendum «ft, det onftiationem jNlam Archi- 
medis, aliaſqt ejuſmodi iynumeras.apud omnes Gec metras_re- 
ceptas, ſophiſticas effe & plane tallaces; quod neminem ſcbri- 
um difturom exiftimo; vel, quod porius afferendum erit., Dit- 
ferentiam illam, quz ct omni afſgnabili patio winor, nullum 
efſe : hoc «ft, Quod omni al, gnabili quantitate minus eſt , id ni- 
hil eft, five non-quantum., 
' Hoc autem quod poſtulator conceſſo , fic licebit argumen- 
tart, 

1* Subftitnamas aliquanriſper, pro circulo, Po 1ygo num re- 
gulare reftilineum circalo inſcriptrum quotviicungq: laterim, 
Eftoq; numerus laterum quantumliber magnus, N ; erirq; 
idem numerus anguloram Perimetri, ( tot enim ſunt angult 
quot Jatera,) quorum angulorum on'njum apprepatim crit #- 
quale angulis reftis 2N —4q , ( per ca quz haber Clavins ad 
32C1l ) nempe bis toL angulis reCtis 2 demptis quatyuor, quo! 


— 


a, PS. 
ſunt figurz Jatera; Ergo angulus quilibet 5; unius ret 


hunc autem biſecat ref a centro; qu# igirur angulum cum pe 


= 


N -=—3 2 
rimetro facit- N unlas rect, vel 1— 5; hoc «ft, anvn!ym 


etum dempto © ei: Differentia igitnr iſtius ab angulo rc- 


” tanto minor A, quanto numervts Jaterum major; cum igi- 
tuc-numerns laterum auperi polſir in infinitum, ita & differcn- 
tia tſtius anguli a refto in Infinitum minui, in eddem lemper r2- 
tione qua numerus laterum augeter, Ideogq; in Polygono inf 
:orum laterum, iftius anguli differentia ab angulo ro 0 
nfinice parva, (nam i fit N infiniturn, erit oy int 
'1m;) Ar, quod eft infinire parvum , illud eft omni poltivs 
quantitate minus, ideoq; & nc n-quantum. Jam vero Pylyga- 
num infinitorum laterum, vel circulus «|, vel ſalcem ci: cole 
inſcriptibile : Si prius; erit igitur ditferentia anguli fem: iCir= 
cult ab angulo reQto infinite parya : Si pofterius; erit ea fe 
rentia adhuc minor, C nam latus polyguni circulo inf. ripti, 
cum excremitate diametri, angulum facit minorem quam ta- 
it peripheria cam cadem diamertricxcremitare , ideog; nayie 


2, "ON 


\ 
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areX» deficic quam angulus Semicirculi. ) Q1941 vero vel 
iaiaice parvum ec, vel (ft hieri polic) minus quara tatiaice par- 
v-1n , illud et omai po.icira quantitate minus, adeoq; non- 
quantum. Anguluz igirur conca tas, que eft diffeceatia anguli 
ſemicircali ab angulo refo recilineco, eſt non-quantus- Quod 
erat demontrandume 

29 Potcſt & idem pariter oſtendi hoc modo. Si figurz cu- 
jaſvis regularis fingala latera prodacantur (verſus unam par- 
tem) fient tot anguli externi,quot funt latera; quorum o:nni- 
um aggregalum Xquatur quatuory rekis ( per ea quz habet 


L 


——— 


XJ 


Claviusad 32 e 1) ideog; eorum quilibet "quatuor reCto- 
ram, Sipponamaus jam, ut prius, Polygonum infinitorum la- 


terum; erit igitur iſtias angulus externus, ( A — Ny rectis) qua- 
taor retorum pars infinite parva,( nam fi fit N infinita,, crit 


STIL 164 . i 
75 infinice parvum. ) Et autem hic angulus , vel ille angu- 


las conta&is de quo loquimur ( fi nempe polygonum infini- - 


torum laterum habcatur pro circulo,) vel ſaltemillo major 
(per 16 e 3: )Si prius dicatur;eft angulus conraQis infinice par- 
vus: Si poſteriut,eft adhuc minor ; At quod vel infinite par- 
 rumeſt, vel minus quam infinice parvar, illud « | omni politi- 
ya quanticate minus, Ideoq; non quantum. ERt igicur ”"_ 

as 
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Ins contaCtiisnon-quantus. Quod erat eftenCendum, 

32 Quontam magnitudo anguli tam «xterni A, quam in- 
terni cjuſve ſemiſſis C AL, z ftimanda fit ex numero laterum, 
(ut oftenſum eſt ) adeoq; figure regulares eundem Jaterom nu- 
merum habentes habeant etiam ejuſmodi angalos xquales : 6 
conciplatur circulus us Polygonum infinitorum laterum , ecn- 


cipienda ſunt infinica Jatera unius ctrcali tot quot infinita illa 


latera alterins circuli ( ſecus enim non effent circuli figure fi- 
miles) & conſequenter erunt tam anfguli contattis zquales 
quam anguli ſemicirculorum ; ( quod ſupra aliis argumentis 
contendimus:) Unde fſequetur, Angulos contaQtis efle non» 
quantos; ut ſupra ctiam oftenſum eſt, 

4* Idem aliter (ic patebit. Si a centro Polygoni regularis 
( vel, quod idem efty circuli circumſcripti,) ducatur refta ad 
Polygoni perimetrum duos utring: angulos xquales facicns, e« 
rit illa vel lateri perpendicularis, & C L, vel ad fgurz angu- 
{um'duaaut CA; (nam, ficubi alias ducatur, manifeftum 
eſt angulos obliques fieri,& inzquales..) Maniteftum etjam «|, 
differentiam reftarum CA,CL, ſemper minui,prout nume- 
rus laterum augetur, uſq; dum tandem in Polygono infinite- 
rum laterum, {ive Circulo, fit vel infinite parva vel nulla : fed 
hoe obiter. Supponamus jam, ut prius , pro circulo Polygo- 
num infinitorum laterum: quoniam aucem redins cum pert» 
pheria angulos facic zxquales, (ut maniteftum ct ) concipicn- 
dns eft vel at reta CL rad medium lateris) velnt CA(adl 
angulum: ) 6 pritis fupponatur; erunt anguli re&i, (nam rea 
a centro ad medium lateriis Polygoni regularis argnlos reftos 
facit;) Si pofterius; ſalrem (cum omnes radii lint xquales, a« 
deoq; CA, CL, zquales) erunt anguli CAL, CLA, z- 
quales per 5 e1; ideoq; % uterque refAus:. ( Anguius autemn 
ACL nullus erit, ſed ipſa crura AC, LC, coincidenr. ) U- 
trumvis igicur ſupponarur, ecit angulias femiciicull rely Ice 
allineo zqualis; & propterea anguius contaGius Eft non Guans 
tus. Quad erat dermonftrandum, 

59 Sub'ungam huic argumento etiam hanc fpeciila' tonem 
non ablimilis naturz. Si angulus contatiis EAP itt vere an- 
gaſus; tunc & refiduus ad duos reftos erit vere angiulius, nem- 
pe EAT, vel PAN, quicontineturreR3 rangente & peizpt'c- 
ria ſemicirculi remotioris,pura TA & AE, vel PA& A 

7 
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neq; eruntlinex TA, AE, aut PA,A N, indire&um poiitz, 
(nam linez in direftqm polite non continent angulum, per 


$d1.) At, hoc concello, 
multo magis dicenduin ef. 
ſer duas peripherias NA, 
AE, angulum continere; eſt 
enim curvatura N A E du- 
pl: curvature T AE quod 
{ii NAE non fit angulus, 
ſed una linea continuata {1- 
ve iv dire&um polita (prout 
concedi ſulet -ab ommibus; 
quis enim dixetir in {ingulis 
| peripheriz punttis angulun 
formari?) neq; erit TAE velP AN angulus, ſcd potius !i- 
nea in dire&tam poſta; Et confequenter neq; PAE aut TAN 
angulus crir.ſed potius line coincidentes, quantum fcilicer a4 
ipſum pun&tum contaCtus attiner, SOME ot7-.. 

Atq; hinc obicer dilcere licee,quo pato daz dilimiles linez, 
puta curva & reta, vel peripheria & parabola, vel etiam peri» 
pierie majoris & minoris circuli, aut etiam convexa & conca» 
va,&c. continuari pollint,, Quod monuiſle ſufhcit. .- 

69 Notumelt, aream figurz regularis quotcung;- Taterun 
z7qualem el]: retangulo quod ſemiperimetio & refa a centro 
ad perimecrum perpendiculari continetur; ( fin refta illa non 
fit ad perimecrum perpendicularis, ſen.ad.angulos redos, te- 
cus erit,) Ar idem oftendic Archimedes, ( prop» 1, de dimen. 
fione circuli, ) de circulo; nempe aream circali zqualem «lic 
rcQangulo fub radio & f:miperipheria; Eſt igitar radius ad pc- 
ripheriam p:rpendicularts, five ad angulos rectos. Si cnim an- 
gnlas radio & peripherie compreheaſus; minor effetrefo retti- 
lineo; cfJet area cirenti minor quam ejulmodi pacallelograin- 
mum reftangulum. Nam illud quidem univer{alicer verum cit; 
j1daz rete. quarum alcera «ft ſr miperimeter Fgurz reguiaris, 
alteca r:Cta ad Jatus- ipinus quodiibet quocung; angulo duct, 
paralleJogrammugn: eodem aggulo contineant, cit hoc paral- 
Iclogrammum arez iftius figurt regularis2q ale, ( ut probart 
poteſt cx 35e 1.) Cumigitur paraliclogrammum radio (hoc 
«ft, rea a cefrmro) & icmiperipacria comprehecntum , quod a- 


lis 


P 
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rez circuli zquatur, ſit retaygulum; manifeſtum eft, & angu- 


los quos illa refta acentro ad peripheriam tacit, reos elle & 


re&is reCtilincis xquales, quod erat oftendendum, 
Argumentum quintun : ex preportiene evaneſcente,deduTum, 


"Equicur aſliad argumentum. Cui hoc T.emra p:#ponen- 
dum eſt; [ $i due quantitates ſimul propertionaliicr bes Cre (amt wel 
decteſcunt; ubi earum wa reduce ft ad mbilun jth non quanutkm ,tiiam 
@ religua ad nibilum ſeu 191-91 aritum reductiur. © 
Exſewplum hoc cfto. Fetz AB, AC, angutum A ut- 
cunq; faciaut; ipliq;. AB 
ubivis inſiſtac B C angulſum 
ABC reftum faciens (vel, 
' filibet ,alium ad Ibitum 
Jam 4 ſupponatur BC re- 
Aa, ſiper retam .A B mo- 
veri invariato angulo ABC; 
prout. puntum B remotins 
vel propius diftat a pancto 
A, in eadcm ratione rea 
BC augetur vel minuicur, 
per 4e 6, Qyoniam igitvry | 
AB .AB::BC.BC proportionales fint, ubicunq; ſumatur 
puntum B; &, inquzm, rurtum E fumatnc idero quod A, 
adeoq; diſtancia AB alia it, (proprer coincidentiam puns 
Qorum A, B,, etiam & longitudo lines B C nulla crit. Qued, 
[1 opus ett. probati porctti ex 366 6. Et Guidem Nicer alibi a- 


Ja titration reftze A Bat EC quamad By, tamen 1; Bafligne- 


tur inipio A,tam B C quam B y {imiliter in run&um dege- 
nerant. 

Exſemplum aliud hoc efto. Quoniam, fi refa C P, manente 
centro C, clicumvulvatur; anevius BCD, & paipberin 


G 3 B 12 
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B A proportionalicer vel creſcunt vel decreſcunt, per 33 e'6: 
UbiCB perveneric ad litum 

CA, adeoq; (propter coin- 

cidentiam punCtorum BA, ) 

peripheria evaneſcat, (ive de- &, 
generet in punCtum; ctiam e- I | 

vaneſcit angulus BCA, & - " 
degenerat in non-angulam: / 
Er, contra, ubi hoc fit, iNlud /;, W4 
fer, Quodetiam probari po» — _ E 
terit, per 16 e 6, 

Arq; idem pari modo fi- 
et in aliis duabus quantita- 
tibus quibuſvis, quz fimul 
vel creſcunt vel decreſcunt 
proportionaliter. Prout li- 
quet ex illa propoſitione 16e6, Quyamvis enim ea ſpe- 
ctatim de re&is lineis ab Euclide & aftirmetur & demonſtretur; 
attamen idem non minus verum efle de quibuſyis quatuor pro- 
portionalibns nemo dubitat, cum idem fublit in omnibus tun- 
damentam :; unde notiſſima illa regula, quz Area dici ſo- 


let,originem ducir; quia nempe , ex quatuor proportinalibus, | 


quod fit ex murua multiplicatione mediorum , #quatur tato 
ex mutua multiplicatione extremorum. Ideoq; tt mediorum 
alterum fir ciphra ſeu non-quantum, neceſle eſt ut &extremo- 
rum alterum lit ctiam ciphra ſeu non quantum: ſecus enim ca 

xqualitas faftorum non prodibit. 
imoidem etitam omnino accidit, non modd ubi cadem ef 
utrialq; quantitatis creſcendi & decrefcendi ratio, ſed etiam ubi 
increment! & decrementi ratio in una quantitate eſt rationis 
9:12 in alia quanticate reperitt”n, duplicara vel triplicata ( vel 
ailo etam aliquo modo immutcata: ) ut liquer in Parabcla, 
(Q::oniam enim ordinatim aprlicate incadem Parabola cret- 
cunt & decrefennt,nonlg1idt in eadem rations cam djametri?, 
{:din fubduplicata rattone diametrorum:adco ramen , ubi ha- 
ruin alterntra reaigirar ad non-cunantum, etiam religua 2d 
non-gquantum redigetur-. Verbi gratis, Queniam in Parabo- 
iz AO. prouc Diametri punCtum D aliud acq,; alied atſumiter 
ira cam Diameter AD, quam ordinatim applicata OD, bre 
vie 
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vior c& aut longior; non tamcn utiaq; in cadem ratione , {ed | 


aſtera in alterius ratione duplicars; ſunt enim diametri ad in- 
vicem, non ut iplz ordination applicatr, ſed ur ordinatitm-a ps 
plicatarum quadrata, ( prout nowm eft cx principtis Conicis,) 
n:mpe AD AD:: OLq ODq Si tamen puntum D key 
ſigner: in iplo Parabolz veitice A,adeout intercepra diame- 
tcr AD nu'la tir (proptcr coincide nilam punttorum A, D d] 
eriem & urdinatim-applicets QD nulla cc, tive nullius longi- 
tudinir; u- pater, 

Sed & idem eveniet in Houperbola, vel Ellipfi, aliave ejuſmodi 
cu' va; ubi amen ratlo diametri ad orcinatim-applicatas ma- 
gis adhuc «ſt intricata, Adeo ut Lemmatis veritas abund> 
conſtet. 

His poſits; fic procedic argumentum. Sitre&a PA extremo 
diamerri A D perpendicularis, ad«0q; peripheriam A BD 
contingens in punto A,unde rea AB(quantum opus eſt ex= 
tenla ) concurrat cum peri- | 
pheria ubivis in B: circumdyu- 
&a jam reta AB lecabit pe- 
ripheriam in vaills iuccefi ye 
punC 1s quorum guo.:vis F ins 
{ipniacur . ſemper ain hoc 
traniitu, periphetia BA & an- 
gals refilineus B A P pro- 
portionaliter {imu] cam crc f= 
cunt quam decrefſ' unt, per 
32e3 &33c6. Idcog;, ubipunfiumB ad ipſum A pervene- 
_ its 
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rit, adeoq; peripheria B Aevaneſcat & nullius cvadat magni- 
tudinis, {1mul etiam angulus BAP evaneſcet & nullas hier, (i- 
Vennallius magnitudinis. Eſt autem, hoc in cafu, angulus ille 
BAP, vel iple angulus contaQus, vel faltemnon iplo minor; 
Ergo angulus contattiis nullius eft magaitudinis, five non- an» 
gulus, Quod erat demonſtrandum, | 


CA ÞP. XIV. 


Argumentum ſextum , Ex Opticis petitum, & 
Sectionibus Conics, 


Onet hic tandem Clavius, & quidem re&e, 1d quod de an- 

gulo contattus, qui fit incirculzs, docetur; verum etiam efſe de .an- 

gulo contatus, qui in eonicts (efionibus efficiiur : Ut enim denionſtre! 
Apollonius Pergeus lib, 1, prop 32» In bcum, qui inter co: 3 ſefttonernt 
& ream lineam tangentem inter iicitar, aitera neta linea non cadits A 4, 
adeo angulus ille contaFus minor ettam eſt omni acnto refilines, O reli» 
quus angulns exrefo ( (i nimirum ex pando contacfus ad linzam tan- 
centem excitatur perpendicularis) omn? acuto refilineo major. Hoc ego 
quidem tanquam verilſimum agnoſco, non modo de ſeftioni- 
bus conicis, ſed & aliis quibuſvis curvis: riempe angulum con- 
tactus, qui ad ilJas efficitur, minorcm efſe omni angulo acuto, 
utpote qui fit non-angulus; reliquum vero ad retum , majorem 
elle omni acuto re&ilineo, eſt enim re&us, & refo refilineo 2+ 
qualis: «ſt enim hic eadem ratioquz in circulo. At hic, In- 
quit, major aZſurditas «pparet, quoad ſenjum, 'in ea Ellipfi que perexi- 
guam babet latitudinem, & in ea Hyperbela que fere linea rea efſe v1- 
deatur : valdefenim inequaies cernuntur anguli ad verticem illius Ellip/:s 
& Hyperbole conſtitati, Verum ego neq; majorem ablurditatein 
eq; omnino ullam hic confpicio. Quamvis enim crurum di- 
varicatio extra punftum contactus varia videatur; in ipſo tam 
contactas punto non eſt varia linearum inclinatio, nec quidem 
omninoulla. Er, ft nihil abſurdi fic, lineas contiguas in ipto 
contactus punto, xqualiter omnes diftare, ( hoc eft, non orn17- 
no,) !icer extra iliud punttum earum diſtantiz ( pro varia ip» 
ſarum divaricatione) variz {int ; cur magis abſurdum ectjer, ca« 
ram omnium inclinations, in punto contaltts,' zquales ei: 
(hoc ct, nallas) licet alibi int admodum inxquales ? Aut <- 
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tiam (quoniam ad ſenſus judicium fit provocatio ) car raagis 
incredibile exiftimem, acutam illam Ellipfin , & obtuſam Hy- 
perbolam, in iplis contatuum punRtis, ad refas tangentes pac 
riter noryinclinari, quamvis poſtea varie divaricentur; quam, 
caſdem pariter ſuas reftas non niſi in unico guno contingere? 
Nam & hoc ſ{enſui non _magis credibile videbitur ; neq; tamen 
Clavius, credo, negaret. | 
Quoniam vero de contaQtibus in Coni (cRionibus mentio- 
nem.facit Clavius; videbimus & illic omnia noſtre ſententiz 
confentanea. Inſtantiam deſumam ex opricis; quz hzceſto. 
Tradic Vitellio,lib. 5. prop.2. Angules incidemie & reflexionis, 
equales invicem eſſe , in ſpeculis guibuſcung, ,- ſive planis ſive concavis 
five convexis: Arq; illudetiam agnoſcuntOprici omnes. Sed & 
idem Vitellio, lib.g. pr. 43. oſtcndic , 1n (peculo concavo parabolice 
radios omnes,qui in illud ubivis incidunt a xi paralleli, ed unicum idey'g., 
punFum, qui Focus dici ſolet, refledi: Quod & poſt illum agnof- 
cunt alii Optici. Hoc autem ut demonftret, oftendit, ex Apol- 
lonio, lineam incidentiz, 
& lincam refleAionis ad 
focum, angulos zquales 
cum rea contingente fa- 
cere. Verbi gratia. Sic 
punCti obje&i, O unde ad 
ſpeculi puntam P ducatur 
rea OP, axi parallela: 
inde autem ad focum P F: 
Erunt anguli OPT, FPG, 


B 


(cum rea tangente C PT fa) zquales; ut Vitellio ex A- 


pollonio demonftrat; ideoq; , inquir, reflexio fiet ad puntum 
F: atq; idem fiet quodcunq; fir puntum ſpeculiP, in quod 
radius OP axi paialleJus inciderit. At oportuit oſtendille, 
non tam angulos OPT,FPC, ad contingentem fattos , #- 
quales efſe; quzm OPB, FPA, ad ſpeculum taQtos, zquales 
eſſe; angulum nempe incidentiz & refle&ionis in ſpeculo. Vel 
igitur 2qualicas angulorum ad reftam contingentem, eandem 
infert zqualicatem angulorum ad ſpeculum ; vel demonftracio 
non procedic. Chm igitur demonſtcatio hzc pro legitima fo- 
let, quod ſciam , ab omnibus haberi; dicend::m eft candem u- 


trobiq; efle zqualitatem, ldeoq; ctim xquales (int tam OPT, 
9 OY | RS FPC, 


er ſemicirculi, 49 
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FPC, anguliad contingentem, quam OPB, FpA, anguli 
ad ſpeculum; erunt ctiam (per 3 axioma primi Eaclidis) an» 
gali CPA, T PB, vel zquales, vel potius nulli. At manife. 
tum eft etiam, crura craribus nonutraq; congruere; nam fi an. 
galus alter alceri ſuperponatur, quamvis congruere poſlint cry. 
ra PT, Þ C, attamen PB, P A, non congruent, neq; alterum 


B 

in altero jacebit, fed tota PB, ſolo pun&o B excepto, ca» 
det inter ipſlas PC,P A, ut nemo non concedet,qui Parabolz 
naturam ſatis intelligic. Unde ertiam manifeſto liquer, crura 
iila, quz, excra puntum concurſas , varie divaricantur, polle 
tamen zquales angulos continere. 

Verum fiquis dicerer (contra Vitellionem, alioſq; Qpticos ) 
Radium OP, non refle&i ad pun&tum F preciſe ( quamvis 
ad illyd quam proxime ) eo quod exiftimet angulum OPB, 
angulo FP A, non przcise zqualem, ſed aliquantillo majo- 
rem, propterea quod angulas ablatus BP T, angulo ablato 
A PC, minor videatur : Sic refutandi erunt» Si non ad pun- 
um F fat reflexio; efto, fi fieri poſſit , ad punftum aliud ali- 
quod inferius in axe afſgnandum, (nam ad aliquod ſaltem ax- 
is puntum reflexionem fiert, nemo dabitabit,) ſitq; illud pun- 
fum G, ur tandem angulus reflexionis A PG, fiat zqualis an- 
gulo incidentiz O PB. Erit ergo angulus re&ilineus FP OG, 
differentia angulorum FPA,GPA,ſeu FPA, OP B,adeaq; 
angulorum APC,BPT; quod fieri non poteſt, cum fit ho- 
rum utervis omni angulo re&ilineo poſſibili minor : non potcſt 
enim alia rea inter reftam contingentem & coni ſeftionem 
cadere, per 32 lib.1. Apol. Non ergo fit reflexio ad Q , ergo 
ad F; ideoq; tam anguli APF, BPO, quam CPF, TPO, 
ſunt xquales; ideeq; APC,BPT vel faltem zquales, vel po- 

Liu: 


T 
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tins nulli. Idem igitur & de angulis contatuum in Conicis ſe- 
Qionibus verum eft non minus quam in circulis, Sed & argn- 
mentorum pracedentium aliquot de {e&ionibus conicis, aliitve 
curvis, pariter atq; de circulis concludunt. 

Poſtquam-hoc totum negotium abſolveram , admonuit me 
C quod ante neſciebam) Clarifſimus vir D. Sethu Ward , apud 
nos Aftronomiz Profeſſor Savilianus , dignifliimus Collega me- 
us, Eabbzum, in libro ſuo de Meteoris, Vitellionis demonſtra- 
tionem ut minus ſufficientem improbafſe, ea quidem de cauſa 
quam & ego jam innui; aded ut eam quam ſubjunxi confirma- 
tionem non omnino inutilem fuiſle, ſed plane necefſariam, jam 
reperiam, 


CAP. XV. 
Clavii Corollarize reſpondetur. 


D Eniq; myfteria aliquot hic adjungit Claviue, quaſi ex Eu- 
| clidis propoſitione, prout ab iplo eft intelle&a, emergen< 
tia. Urcillad Cardani; 

Poteſt aliqua quantitas continue & infinite augerialtera vero infini- 
te minui; Of tamen augmentum illius , quantumcur.g, ſit , minis ſemper 
erit decrements hujus : propterea nempe quod angulus contaftus 
quantumvis multiplicatus, minor fit- angulo quovis reftilineo 
quantumvis diminnuto, 

Item illud ex Campano; Tranſiri poſſe 4 minori ad majus , vel 
contra, & per omnia media, nec tamen per equale. Quod tantundem 
eſt acfi diceret,eretum quemvis in plano Horizontali ſtantem, 
poſſe dextrorſum ab Oriente ad Occidentem faciem converte- 
re nec tamen interim ad Meridiem converſam habeat. 

At hec, & fiqua ſunt fimilia, cim aliad non babeant funda- 
mentum, quam quod ſupponant, Angulum contaFiu dere quantita- 
tem eſſe, ulteriore refutatione non indigent. Suffcic enim de- 
monſtraſſe, (quod abunde faftum eſſe judico. }) Angulun conta- 
us efſe non-angulum, ſeu nen-quantum; & propterea, Anguluy: Se- 
micirculi equalem eſſe refjoreGilineo. 


H 2 INDEX, 


INDEX CAPITUM 


In Tratatu Pracedente. 


I.” Azuſa & Tatu preſentis controverſie. 
IT. Controverſiarm hanc ab Euclide diremptam non eſſe: - 
IT. Arguli Plani natura & definitio explicantur. 
IV. Argumentum primum , ab Inclinationis, Anguliq; * 
plani, natura petitum.” | 
V. Argumentum ſecuneum 5 ab Angulorum Planorum - 
owonvtis dependens, 
VI. Exceptionibus Clavii reſpondetur. 
VIE. Angulorum Planorum iyoyirne quatuor argumentis 
nlterius confirmatur. 
VIIT- D. Henrici Savilit Teſtizoninm hac inre. 
IN. Argurentumtertiums ab equalibus ſimilinm- ſeg- 
| e#nentorum- angutis deſumptum- 
XxX, Similium ſegmentorum angulos equales efſe, ſex. 
—_ dreumentis ulterins confirmatur. 
XI. Objed@ioni in contrarium reſpondetur. 


AlL. 


XII.  Argurmentum quarium , (ſeu argumentorum claſ- 
fis quarta, ſex diſtindis argumentis conſtans, ) 
hinc deſumitur, quoniam, Duod ommi poſitivs 
quantitate aſſignabili mix eſt , ef non-quan- 


FA. 
XII. Argumentum quintum:; ab evaneſcente proportione 
deſumptum. | | 
XIV. Argumentum ſextum; ex Opticis petitum, & ſedi- 
rib Conich. | 
XV. Clavii corollariis reſpondetur. 
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fo 


9” + Uid novi ferat ( Clariſſimi Viri) 

£ Libellus iſte, ab ipſo ſtatim 
quem prafert titulo innoteſcit. 
Nempe Sectiones Conicas ( rem 
veterem) nova methodo tradit. 
Erat ſcilicet Conicorum tradirio 
Veteribus jam olim cognita, A- 
pollonio Pergzo vetuſtior , & 
quidem in methodum jam tum redacta 3 ut nec ipſe 
diffitetur Apollonins , & aliunde conſtat : ( Nam Ar- 
chimedes iple Apollonio antiquior, Elementa Conira 
{zpius memorat:) ſed ab Apollonio, ( cujus Conico- 


rum libri quatuor ſuperſunt,} in meliorem formam 


redada, & infigniter ana, ( quod in cauſa fuifle cre- 
| 


dimius 


# 


DEDICATIO. 


dimns cur priora illa Elementa Conica perierunt.)An- 
tiquiores enim i1h, Coni ſoltus Recti ( quem folum Ey- 
clides definiverat) contemplationem aggreſ[1, non ali- 
am videntur ipſius fectionem conſideratle quam que 
fir a plano quod ipſius lateri alicui rectum fit 3 quod 
propterea in Cono ReCtangulo ( eonempe cujus op- 
poſita latera angulum in cant vertice rectum compre- 
hendunt ) oppolito lateri manerer parallelumz: in Co- 
no Acutangulo, lateri oppotito occurreret3- in Cono 
autem Obtuſangulo, ab eorecederet. Arqs/ hinc cur- 
vas tribus illis ſeqtion!bas. emergentes,, appellabant, 
Con; Rectanguli, Cont Acutangulz, & Cont Obtuſan- 
gli, Sectionem3 quibus etiam nominibus utitur Ar- 
chimedes. Sed & propterea Conifeftionum illarum 
nominibns, ſolas eretas intelligebant, non item Sca- 
lenas; (ut & Dijametri nomine, ſolum intelligebanr 
Axems &, Verticis Sectionis nomine, axis verticem; ) 
ſetiones quippe Scalenas,five inclinatas,non aliter tra- 
Fabant quam ut Ereftarum ' portiones3 ( quod & de 
Conoidibus pariter intelligendum erit. ) Apollonius 
autem, przter Conum Rectum , etiam Scalenum in- 
troduxit, ( & forſan primus,) & propterea Cont defi- 
nitionem ab Euclide traditam C ut quz ſoli reqo con- 
veniebat) in aliam (quzetiam Scalents conveniat) 
immutavit. Sed neqz folam iHam plant ſecantis pofj- 
tionem / quz con latus recte fecat, hoc eſt, ad angu- 
los re&os) ſed aliam quamlibet admiſitz adeoqz iConi 
cujuſlibet ( ſive re&i tive ſcalent ) ſeftionem quamli- 
bet plano utcunqz poſito fattam, conſ{ideravit. Adeoq; 
& ſetionum nomina prius recepta neceſſe habnit im- 
mutare ( quippe e Se&ionibus'tribus quamlbet inve- 
nit cuilibet cono ine, prout planum ſecans alto atq; 
alio ſitu poſitum intelljgatur, ) quas igitur alii, 'Coni 
Rectanguii 
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Rectanguli, Coni Acutanguli, Coni Obtuſanguli, ſe- 
ctionem, appellaverant; ille Parabolam,Ellipſem, Hy= 
perbolam,dicendas voluit: quz nomina ab illius prop: 
11, 12, 13, libri primi, originem duxeruntz atq; ha- 
cenus a Geometris retinentur. Sed & eidem Section1 
plures Diametros, inefle voluit , prout hujus illiuſve 
coni ſectione facta intelligatur 3 quarum fingulz 6bi 
peculiares habent & vertices, & Ordinatim- applica- 
tas, & Latera- rea. At fatendum interim eſt horum 
etiam non pauca, utut aliis nominibus, aliis antea, fal- 
tem Archimedi, innotuiſſe: hoc tamen diſcrimine, 
quod quz Cor SeFiones (nempeinclinatz) ab Apol- 
lonio dicuntur , exdem ab Archimede Se@&ionis (' ere= 
&x) Portiones dici videantur; { & fimiliter de Cono'- 
dibus:) ut in ipſtus libro de Reanguli Coni Seftionis 
quadratura ( cui de quadratura parabolz recentiores 
nomen fecerunt,) & in libris de Conoidibus & Spheroi- 
dibus , paſlim eſt videre. 

Hxc autem Conicorum dofrina, quamvis ab Apol- 
lonio ſatis Geometrice tradita ( unde & Magi Grome- 
tre nomen eſt adeptus,,) aſpera tamen adhuc manſit 
& diffic1lis, ut,qui illam auſus attingere,fit e paucis u- 
nus. Unde & nimis negleQa fuit , tanquam inſupera. 
bilis diffticultatis plena: ( Quod quidem eatenus obti- 
nuit,ut ex libris Oo, quos ſcripſerat Apollonius, non 
nift prim! quatuor ad noſtras manus pervenerint; } 
Maxima quippe Geometrarum pars vel eo non acce- 


debant plane, vel tanquam canis ad Nilum. Eamqz 


diffticultatem quamvis aliquanto minuere -conati int 
Midorgius, alitqz , minime tamen ſuſtulerunt- Quam 
1gitur pſeriqz cane pejus & angue formidarunt, Co- 
nicorum Dofrinam, nos demuJcendam fuſcepimus 8 
levigandam, ut deinceps non minus traQtabilis evadat 
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quam ipſa Euclidis Elementaz nec fit cur quis in poſts. 
rum ipfius aggre (ſum metuat. Quod quidem quoulq ; 
preſtiterim, non eſt cur alios quam vos ipſos xquiores 
putem judices 3 qui pro ea qua polletis, ut in reliqua 
literatura, ita ſpeciatim in Matheftperitia provinciam 
quam ſuſcepiſtis ornatis maxime, 

Opus ipſum quod attinet 3 videbitis me , ſtatim ab 
initio, Cavallerii Met hodum Indiviſibilium , quali jam 
a Geometris paſſim receptam , tam huic quam ttaQta- 
em ſequenti ( qui huic gemelus eſt ) fubſternere; cut 
mulriplici figurarum inlcriptioni & circumſcription, 
quibus in «nes alias utendum ſ{zpius eflet , fu- 
perſedere liceat-: ) fed a nobis aliquatenus five emen- 
datam five ſaltem immutatam: pro re&tis numero in. 
finitis, totidem ſubſtitutis parallelogrammis (altitudi- 
nis infinite-exiguzz) ut et pro planis, totidem vel priſe 
mats vel cylindrulis: & f1militer alib1. 

Schemata adhibui quam potui ſimplicia , ne intri- 
catiores linearum ductus confufionem inferant : & 
quidem 1iſdem ubi fieri commode poſlet repetitis vel 
parum immutatis uti mallem quam ubiq3 novis 3 quo 
magis fitant lefori familiaria- In quem etiam finem; 
nſdem ut plurimum literis eadem (per totum fere tra- 
Qcatum ) puncta defignamus , utut ſchemata- fuerint 
immurata; atqz iiſdem ſymbolis eaſdem deſfignamus 
ubiq; quantitates: fed neqz illa fortuito aſſumpra, ſed 
plerumqz cum delectu, ut ipſe vel literarum vel ſym- 
bolorum intuitus rem deſignatam aliquatenus referat; 
quz quamvis non-neceſlaria videri poſlit curioſitas, 
cum tamen & fantaſix & memoriz adjuvandz inſer- 
viat, nonnull1s forſan erit non ingrata, reliquiſqz ſal» 
tem inoffenſa. In ſymbolis adhibendis, ſecuti ſumus 
partim D. Onghtredur noſtratem , partem D: Carteſi- 
211 
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um ( nit velitis potius ut D. Harriotum noſtratem no- 
minem, qui in eadem fere ſemita D, Carte.o preivit ) 
nonnunquam utrumq)z 3 prout vel hujus vel illius vel 
utriuſqz notatio praſenti negotio explicando magis 
videbatur accommoda. Demonſtrationes paſlim ex 
Arithmeticz ſymbolicz calcule petendas duxi, ut quz 
brevitati ſimul atqz perſpicuitati inſerviunt maxime, 
quaſqz non minus Jegitimas efſe quam quz vario li- 
nearum implexu fiunt non eft cur quiſquam dubiter. 
ſn toto deniqz operis decurſu ea brevitate ſtuduimus 
omnia przſtare quz perſpicuitati non officiat. | 
Prolixum itaq3 de Conicis tratatum non exhibe- 
mus3 adeoq; multa ab aliis tradita , nos conſulto o= 
miſimus, quz tamen, {1 opus videbitur, poſfir quilibet 
non magno negotio ſupplere,vel ex noſtris deducere. 
Poſt enim przcipua' fundamenta tradita, non erit dif- 
ficile reliqua quaſi totidem inde conſetaria adjunge- 
re. Eritq)z fortaſle traftatus iſte vel ipſa brevitate gra- 
tior, quam {1 minutiora ſetando factus eſlet prolixi- 
or. Quicquid fit, veſtro illud duxi aliorumq;z Mathe= 
maticorum judicio permittendum. Malete, | 
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De Figuris planis juxta indiviſibilium methodum Conſiderandis 
De Trianguls. 

De Area Trianguli Y 
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De Cong 

De Pyramide 

De Cong-Sefione 

De Parabola, [effisne Cont fatta 

De Convide & Pyramidoide P aratolico 

De Consideos & Pyramidoideos Parabolici Seftione 

De Cuneo Parabolico 

De Parabole Latere-reffo 
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De Elliptico Pyramidoide & Convide ( ſeu Sphereide )) & Cunto 


De? Coneideos & Pyramidoideos Elliptici $eftione 
D: Elipfs Latere-refo | 
De Hyperbola, Seftione Coni fatta 

De Hyperbolic Conoide, Pyramidoide, &* Cuneo 
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De Paraboba abſolute cenſiderata, 
Corol/arta. 

De re&a Parabolam Contingente 
De Pa «bole Diametris 
EffeGtiones Geometrice 


De Eliſe abſolnte con/ederats 
D:-Ellipſis Diametro- traaſverſa & verticibus 3jpoſitis 
Corollaria 

De Ellipſis Diametris Conjugalis 

De re&a Ellipſin Contingente 

De Ellipſeos Diametris 

EffeGiones Geometric 

De Hyperbola abſolute conſiderata 

De Diametro tranſverſa & Hyperbelis Oppoſitis 
Corollaria 

De rea Hyperbelam contingente 

D: Hyperbele Diametris 

Effeiones Geometrice 

De Hyperbole Aſymptotis reftis 

De Hyperbolis Aſymptotis 

De Hyperbole Diametris Conjugatis 

De Hyperbolis Gonjugatis 

De Syſtemate Hyperbolico 

Bllipſeos & Hyperbole Comparatio, 
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De Paraboloide Cubicali 

De ref ipſum contingente 

De ipfius Diamenis | 

De Area Paraboloidis; Comnvidis item vel Pyramidoidis ipfi ac- 
commodati 

De P ar absloidibus aliis 

De Ellipreidibus & Hyperboleidibus, 
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De  Sectionibus © Conicis 
TRACTATUS. 


Progmium_ . 


X U UM Settionum Conicarum 
©) ( quz dici folent)) dofrinam 
(prout vulgo trad! conſuevit ) 
ſatis obſcuram animadyerte- 
ram, atqz perplexis admodum 
Demonſtrationibus involutam: 
Totum illud negotium paulo 
attentius apud me perpenden- 
dum ſtatui ; ut fiqui poſſem arte rem ſatis intricatam 
quadantenus extricatiorem darem. Quod &-in ſe- 
quentibus ( Divino favente aux1}io) me aliquatenus 
allequutum efle confido. | > 

In illum finem, Comnmiplum primo.( unde,qua di- 
cuntur, Cen-ſcGdiones ortum trabere exiſtimantur ) 
accuratius paulo conſ:derandum dux1 3 ut inde Coni- 
ſeftionum originem repeterem , eartimqz affectiones 
t anquam a vero fonte deducerem 3 Methodi faltem 
qua & Apollonius Pergxus, agnr Geometra d'Gus, 
& poſt illum tam Veteres quam Recentiores ince- 
dunt, fontes apperirem3 qui in ipfis Demorſtraticn:- 

K | 


bus 


2 De SeFionibuy Conicis. 
bus non ita ſemper eminent ut ftatim -perſpiciantar, 
& fortallis etiam nonnunquam ſtudio occultantur, 
Non tamen ea methodo totam Conj-ſectionum do- 
&rinam proſequor 5 ſed eonſq3 ſaltem procedo dy- 
-nec primarias atqz eflentiales earum affeftiones de- 
texerim, ut iplarum natura atqz eflentiales characte- 
res innoteſcant , ut inde reliquz deinceps affeAtones 
calculo deduci poſlintz ( Quod etiam in ſequentibus 
factum eſt.) Atqz hoc quidem praſtitum eſt in pro- 
poſtionibus, five Sectionibus viginti primoribus. In- 
ſe: ris interim obiter nonnullis de Conoidibus & Pyra- 
midoidibus ( quatenus fine nimia digreſtione commo- 
de fiert potuitz) & prximifiis aliquot quafi Lemmati- 
bus nece{laris. | | 

Dcinde, ſepoſitis quz a Cono dependent menſuris, 
aliifq5 in corum locum ſubſtitutis, qQuz Coni- ſetio- 
nem ubiqz ( fivein Cono, five exrra Conum, ) comi- 
tentur, Coni-ſeftiones (vulgo dictas) Cono liberatas 
atqz exemptas, abſolute ( nullo ad Conum reſpectu 
habito) confiderandas ſ.:{cipio, ( rotain —_— 
quaſi de novo exorſus,) tanquim tottdem Imeas (live 
fyuras) curvas in plano deſcriptas , quz vcl Sectone 
Coni, vel etiam aliis modis infinitis effici poſlent. Neq; 
enim Parabola, Eliipfis, aut Hyperhola, a Cono ſeo 
mag's neceilariodependent, quam vel Peripheria vel 
etiam Trianguium, (quz quidem & fo Cono , & 
altts mille mo-1s product poſſunt:) Ideoqz fimplicius 
atqz univerſalias tradi & poſlunt & debenr: 

Deniqz, Appendicis loco, ſpecimen exhibere lib1- 
itampliandx Curvarum doftrinzz (ficut &, in pro- 
greily, Conoideen & Pyramidoideen, tain erectorun 
quam ſcalenorum , quod tamen nemo, quod fciam, 
antea tecerat, dotrinam attigeram3 cum antea Co- 
nuide»n non nift rectorum, nzc quidem po 

| Cal 
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De SeGionibns Conicis, 
den omnino, ratio ulla habita ſuerit* ) adjurE.2 ad 
calcem nova, ncc ab ullo (credo) antehac tentati Pa- 
raboloideon {pecuJatione. | 


Atqz hac ſunt qua in fequentibus exſpeQet Lefcr 


anowedis, brevi quantum Potui methodo tradita , nec 


tamen ea propter obſcuritate involuta. Idc6q; pro: 


lixam, quam nonnulli afieftare videntur , rurerofo 


Lemmatum & Propoſitionum ſecriei, lincaribus ubiaz- 


demonſtrationibus , fat quidem Jongis nonrunouam 
atq; involutis, comprobatorum, pompam diffugtcns; 
ipſas ut plurimum non modo t#2%cas, fed & amde/%cis 
( ubiid levi commonitione tanqua in tranſitu prafia- 
ri poſiit, nec Propofitionis feriem nimis conturbet) 
ipſis Propofitionibus inſerui; brevitatiſin:ul & perſpi- 
cuitati conſulens : Demonſtrationibus etian: { cidem 
de cauſa ) potius ex Arithmetico calculo petitis ( A- 
rithmeticam ſþecioſam intellige ) rem agens, quam 1i- 
nearibus; cum illx nec minus ſcientificz int, & magis 
perſpicuz, ſed et ſimpliciores ſunt atqz magis uriver« 
ſales, nec quiſquam eſt ( quod iciam)) qui Demonſtra- 
tiones Atithmeticas in Geometria admittendas ncg 3 
yeritz & quidem (przterquam ubi de Angulis aut 
Inclinationibus agitur, aliove aliquo ſitu locali, aut 
quz immediate hinc dependent,) non video quorſum 
linearibus ducibus in demonſtrando admodum opus 
fit, cum ea omnia quz ex Rationibus fave Proportio- 
nibus ordinandis. alternandis, invertendis, converten- 
dis , componendis , dividendis, addendis, auferen- 
_ dis,&c. dependent, non magis Geometrica fint quam 
Arithmetica,ne dicam potius pure Arithmetica, quan- 
quam (ut Arithmetica omnia ) tam rei Geometricr 
quam aliis etiam diſciplinis Mathematicis ſzpiſl:me 
immiſceantur. 
His Premonitis, rem ipſam aggredior, 
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PROP. I. 
De Figuris planis. juxta Indivifibiliun 
methodum conflacrandis. 


PZ TOC £62, Uppono in Iimine (juxti2 Bonaventurz 

AY NR Cavallerii Geomeiriam Indiviſibilium ) 

2 Planum quodlibet quaſi ex in'initis linets 

Z) 3-4 parallelis conflari: Vel potias quod e- 

7-35 Z2 go mallem) ex 1nfinitis Prall-logram- 

mis xque alrisz quorum quidejn finguio- 

rum alritudo fit totius altitudinis /, ,five aliquota pars 

infinite parva3 (eſto enim & nota numer) 1nfint- 

tiz) ade6qz omnium fimul altitudo. xqualis altitudi- 
ni figure. 


. " ——_ autem modo res explicetur (live per infinitas line- 
as parallclas, tive per iniinica parallclogramma xque al- 
ta infinitis illis lineis incerieta ) codem res redibit. Nam Pa- 
rall-logrammum cuius alcitudo fupponitur infiatre parva, hoc 
eft, nulla, (nam quantitas infinice parva perinde eft atq; nun- 
quanta, vix aliud eft quan linea ( In hoc falcem differant, 
quod linea hec fapponitur dilatabilis «ſe, tive rancillam fal- 

rem ſpiſſitudinem habere ut intinita nol: iplicatione cerram cans 

dem alcicudinem tive Jaticudinem pullit acquirere, tantan 
nempe quanta eft figure alritudo.) Nous igitur deinceps ( par- 
tim quod ille mos loquendi in Cavallcr!i me: hodo de Indipi/ih; 
lib: videatur obctinuilſe , partim etiam ut brevitaci confula- 
mas) Lincarum potits quam Parall-logrammorum nomine 
partes illas figurarum infinite exignas ( live afticudinis intinite 
<xi922) nonnunguanm appellabimus, quando faltem detern!- 
Q2cz 


De Sefionibus Conicie. PROD. x. 
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aacz alcitudinis conlidcratio: non haÞ:tur; Ubi autem deter” 


þ HAM, 


ELLEN: k 


EEE 


minarz a[titudinis inſtituetur conſideratio {quod aJiquando 
fier ) exiguz illius altirudinis eonlq; ratio habcnda eric , ut ca 
infinities mulciplicata totam figuiz alticrudinem ſupponatur 
ad - quare. 

©,od aut'm te L neis & Parallelcgrammis perinde nowinendis , di» 
Frm «ſt, inellty crdurm etiam ertt de Crircules & Cylindrulis, vil etramt 
de Plan; + quitujvis ee Priſmatibus (aper la plana conſtitu'is * dummods 
ſupponaniur tantam ſive Craſſinem ſve altiiuuinim habere quanta eft 


1 altitudinis #llizs figure quam cor,ftitiunt. Nam Cylindrus nul- 
YO - . 


las altirudinis, vel infinice exignz, quid aliud , eſt quam Cir- 
calu-? & Priſma, alticudinis vel nuliius vel infinite exigue, per- 
inde atq: Planumn trattari poterir, Atq: hoc jam ftatim ab int. 
tio monendum efle duxi, ne {pits illud deinceps repeterene- 
celle foret. : 
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De Triangulo, 
IT Triangulum re&3, baſi parallels, ſecetur, erit 


abſciſlum Triangulum ſeo fimile 3 & propte- 


rea latera habebit proportionalia ( ut notum 
k 4 eſt. 


SS ener 


x De Sefionibut Conicis. PROP, >. 
eſt.) Adeoq; , 6 Triangulum quodvis V BS, retis 
quotcungz «#, £8, yy. &c. bali BS parallelis, & x- 
quatliter ab invicem diſfficis, ſeceturz quz propterea 
Crurum utrumvis ( adeoqz & utrumq; ) dividant in 
ſegmenta xqualia, ( & propterea etiam totum Trian- 
gulum in ſegmenta xque-alra: ) erunt illz retz « , 82, 
» », &c. Arithmetice proportionales: ( ſunt enim inter 
ſe 24,8 8,% y,8c. urVe,V 4, Vy, &c. hoceſt, ut 1, 2, 
3, &c,propter «*quales exceſſus Ve, «8, &y, &c.) Ideoq; 
fi re&tz 111z ſupponantur numero infinitz, erit omnium 
ſeries, (hoc eſt, totum Triangulum , per prop. prz- 
ced.) aggregatum rectarum numero infinitarum A- 


rithmetict proportionalium, quarum minima eſt pun. 
um V (verticis nimirum) maxima vero eſt BS ba- 
is Trianguli, 


Atq; idem continget f: infinitis illis refis ſupponamus toti- 
dem Parallelogramma in eodem plano interjici , quorum 1in- 


gulorum alticado fir 2. altitudinis Trianguli : Erunt ſcilicet 


& illa Arithmetice proportionalia, Chm enim #que-alta fint, 
ſunt & baſibus proportionalia, 


2 I 
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De Seftionibus Conicis. © 


PROP. 2. 

Hxc aucem omnia ParalleJogramma ſimul ſumpta, fenuram 
conſtituent Triangulo ili tve infcripribilem live circumicrip- 
tibilem,Cctim on:inil bates ſupprnantur Triangulo aptari: )quo 
autem plara funt(in einſmodi ficnrs infcripta vel circiifcrip:a) 
Parallelogramazec minvri ive «xceffa live defeftu differt hgura 
illa a Triangulo cui a4 icribiruadeog: chm ſnrpponantur inti- 
nitazerit differentia iilain (ite exigua,hoceft,nu}lacarg; prop» 
terea ſupponenda ea naua lic adfcripra ( ix Parallclogratnmis 
infinitis Arichmetice proportionalibus conflata ) Triargulo 
zqualis, feu potins ceade;nr: Eadem quiden) lcge qua Polygo= 
nam regulare intinicorumlacerum |; ( tive infcribi ſupponatur 
five circumſcribi) pro Circulo habe ri foler, 

Quad 6 quiſpiam fir qui nolucrit hoc concedere, poteritiile 
notiiſima merhodo Apagogica coyi : mntiplicatis nempe eo- 
uſq; Parallel»grammis, ut ditterentia randem quavis aflignata 


guantitate minor fit. Ego veto ejuſmodi 47ayo3e7; ſuperſe- 


dendum eff. exiſtinio . partim ne LeCtori nauſeam crearem e- 
juſmodi cramben izpiiis iterando, partim quia n:mo eft in Ma 
themaricis paulo exercitatior;qui non poteric ( {i ipſi opus effe 
videatur, tantiq; fup*riit otii) ſupplere. tm ea Methodus de- 
monſt;andi tam apud Veteres quam Recentiores paſſim oc- 
currat. | 

Quod autem de Triangulo j-m difium eſt, illud nempe figure ex infini- 
tis Payalleloprammis corflaie ( iv: inicripre froe Circumicripte) equas= 
le eſſe, ſeu potius eandem figur am: intelligendum erit de quavis ali & figu= 


r4plena; chm eadem ut io omnibus demenſtrandi ratio. ec qui> | 


dem Planis jolummodo, [ea © fign is Sclidis illud convenit © fi newpe pro 
Parallelogrammis jubltitucmm Priimata s C qua voceetiam Cylin« 
drulos comprehendi volo aut criam ejulmodi quaſvis figuras 
inter parallela plana umilia, tive reGilinea fint five curviJinea 
ſive mifta, 2quabiiiter poiitas: ne Jongis verborum ambapibus 
ucendum fit.) Arq; hoc {mel monco, ne quis deinceps novas 
D-monſtrationes ex{peter quotics idem de aliis figurts dicen» 
dim occurret, | 


PROP. 
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De SeFionibur Conicis. PROP. x 


] 

PROP. 11.. ] 

__ 
R | De Are4 Trianguli. r 
Um Triangulum conſtet ex infinitis ſive lineis, p 

$ five Parallelogrammis, Arithmetice proportto- < 
- nalibus, a punto inchoatis & ad baſin conti- | 

nuatls, (ut patet ex jam dictis: ) Erit Area Trianguli 2 

#qualis Baſi in Altitudinis ſemiſſem duz. E 

| p 

Eft enim notiſſima apud Arithmeticos regula; Summam Arith- " 

wetice progreſſions, ſtye omnium quotcung, terminoum aggregatum , £= E 

p 


VV 


augownn. | | co rw We : Ic 


quari aggregato extremorum in ſemiſſem numeri terminorum ducto. Ade. 
0q;, 1 terminus minimus ſupponatur O , (prout hic ſuppo- 
nitur, tantundem enim valet puntum in niagnicudine atq; © 
Ciphra in numero; idem erit extremourum aggregatum aq; 
ipſe terminus maximus. Altitrudinem vero figurz, po numero 
terminorum in Progreſſione , ſubſtiruo,hac de cauſa , Quoniant 
cinumerus terminorum ſupponatur @o,crit omnium longicudi- 


ad 5 : et 
num aggregatum , Bails, ( quia Balis jam eft extremorutmn 
ageregatum;) cum autem cujuſliber (linez vel parallelogram- 
mi ) craſlities five Alticudo ſupponatur = Alticudinis triangu- 


Ii, 


PR OP. he EEG De Sefionibus Conicis 9 


Ii, &inillam tota longitudinum ſumma ducenda eft; adeog; 


"ME. - 00 | 8B 
7 Ain—Beritarea.Eſtautem —_ A="4 B=3AB. Adedut 3 
0 - 5 .* o 41 
A (figurz altirudo) non folam tongitudinum numerum , ſed G3 
eundem in communem omnium altitudinem duftum, exhibeat, (F 
quz quidem communis alcirudo tanto minor ſupponenda et, 1 


quanto terminiſcu longitudines ſunt plures. | 

Notandum autem eft, Hoc nox ſolummedo in veris Triangulis (re- | 
filinerts) valere; ſed © ivem. parrter evenire quamvis crmra fint vel cur- | 
vilinea, vel quomodecur.q, « 1eaitudine diftoria , modo vette omnes baſt | | 
parallele ſint ſuis a vernice diſtantiis proportionales, adecg, inter (ce A4- i 
rithmetice propertionales, Ejutmodi vero figuram, cum fit Trian- F 
guli inſtar , Triangulum diſtortum , Iuxatum , aut deformatim , -licet 
appellare, | 


PROP. IV. 
De Triangulis £que altis. 


Tnc ſequitur; Trianrgula ſuper zqualibus ba- © 

H fibus xque-alta, (five retangula fint five ob-  ! 
liquargula , five item fint xquicruraſive ſea. | ' Þ 

| lena, (:ve quocungz modo luxata, ) eflc inter fe #- | RES. | 


Chmenim in cakculo nulla angulorum fittave habeatur 


V - 
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70 " De SeFionibus Conicis. PROP. 5. 


ratio, ſed Baſis folummodo & Alcitudinie; modo de his conſter, 
conſtabirt etiam de area Trijanzuli. 

Dd autem de AEqualitate dium eſt, facile poreſt etiom Proportiong« 
litati accommodari. Q4 »d & [zpius deinceps e: ic intellig:ndum, 

Has vero duas de Area Trianguli Propo'itiones, non ideg 
hic inſerendas judicavi, acti novun quid aut inaudicum in (e 
contineant, { quis enim hec n:(cit?) fed ur vis ſtrrnacur conti= 
mili argumentariont in aliis figuris {ive planis hve folidis. $1; e- 
aim equals fint tam baies quam altirudines, omni-g, intermedia ( ſive 
Parallelogramma five Priſmata) cadem yatione vel cre(\cant ve! utcie|s 
cant, equales etiam erunt figure quamvis earum altera crea /11 alters 
vel inclinata vel quocuriy, modo lux1ta. Nam cum infiairz parres y- 
ni1s intinicis parcibue alterius ligilla;im xquientur, { quan- 


quam fortallis in alio litu reperiantur,} erunt & aggregata 2+ 


qualia. | 

Atqj hoc quidem ſemel & univerfalicer monſtrafſe ſuf- 
ficiat, ne varias deinceps propoittiones particulaces , cicra 
necellicatem, multiplicare cogar. 


PROP. V. 
De Ceuno. 


T infinite Refte . parelle!e ex quibus conflari 
ſupponictur Triangalum, fant totidem Circulo- 
rum parallelorum diametriz formabitur figura 
folida qui Corrs dicitur. 

Reqtaqz a Trianguli vertice V ( qui & Con: Pertex 
eſt ) ad Baſis BS pun&tum medium duta, pura V C. 
(quam 7riargnl; Diametrum vel Axenm libet appeclla- 
re ) biſecabit etiam reliquas Triangvl re&as baſt ya- 
rallelas ( tornmqutriangult) adeoqz per finoulorum 
circulorum yarallelorum, centra tranſibitzeritqz prop” 
terea Ars Con; Triangnlama:expotitum.,V BS, ner 
Axem Coal tran{igns, ipſum Conum cjulq paralle- 
los 


PROP. 5. 


ef} baſis T rianguli, Com Zafss dicetur., 


Conus autem fic formatus, fi tam expoſiti Triangu- 
{i Crura fint aqualia, quam circulorum plana plano 
Trianguli refta, crit Comns Kefns, (utpote cujus Axis 
eſt Bali perpendicularis, qui propterea Axis Red ur di- 
ci ſolet; ) f1 vero v<l alicra vel alterurra illJarum con- 
ditionum defir, ( pura (i vel expoſtrum Triangulun: {+ 
inxquicrurum, vel plana circulorum piano Tiiangult 
oblique infiſtant,) erit Corns Scalerucr, hoc ft inclina= 
tus vel obliquarus, ( cujus nempe Axis Fe «bligue 
infiftit, atqz Axis Oul,quus dicifoler:) ff vero Trian- 
oulum Diſiortum fucrit, fict & Conns Liſrorius, non 
yerus Conus. 

Prout autem Triareulem poteft (produtis infra 
baſin cruribus) in infinirom continvarts ita & Conus 
pari moco continuardcys ſfipporitur. | 

Atqz etiam, \ cut contizuati>, poſt decuffariconem, 
Trianguli cruribus fupia verticem) aliud formari a” 

L 2 te 


De $8: ficribur Coricis 'S: 
Jos Circn'os biſccabir : Circv'tſq; ille cujus diameter 
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12 © De Seionibus Conicie, Þ ROD. x 


teſt x7! wpvolu Triangulum (quod Triamgulum oppoſe. 
txm appellamus, ) ita et Oppoſitume Connm formari 
ſupponendum eſt. , 


Pleraq; in propoſitione ( przterquam quod Definitionez 
fint) per ſe ſatis patent, nec ulteriori egenc Demonftcacione, 
Unicum opus eft. ut oftendam, nempe Figuram ſolidem fic forma» 
tam, ( i Conum Diftortum;cximas, ) talem Connm eſſe qualem de- 
finit Apol-rnius : Vel, quod idemeft, Parallclos circulos cont 


- noftci parallelis Circulis coni Apollonii congruere. Quod 


quidem verum cft, | 

Nam ( propter paralleliſmum Circulorum, adeoq; & eo« 
rum Diametrorum in codem plano ex.iftentium, iftalq; Dia- 
metros diftantiis a vertice proportionales, ) i latus alterg- 
trum, expoſiti Trijanguli per axcm, puca VB circumferatur 
ſecundum circuliunius (puta Batis) Peripheriam traniibit cci- 


w 


_— 
. 


_}Y - F VA F. bes 


am per Peripherias reliquorum, Radiorum extremitates [am- 
bens (qui ubiq; ſunt diftanciis a vertice proportionales & baſlis 
radio paralleli, adeoq; , durante tota circumdutione, triangu- 
lo quod Axe trianguli expoſiti, reta circumduda, & baſis ra- 
dio comprehenditur, ubiq; accommodatur _—_— _—_ 

| CI1DCg 
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PR OP. 6 De SeGFronibat Conieit, 13 


deſcribet : Quz eft Apollonii conftruttio Coni. Conus igitur 


a nobis formatus idem eft cum Apollonii Cono : Quod erat 


oftendendum. 

Arq; hinc etiam ſequitur, A vertice ad quodvis ſuperficiei Conice 
pundaum rectam duci poſſe, 

Recordandum interim eft, ( quod ſupra univerſaliter mo- 
nuimus ) licut lineis trianguli, ita planis Coni, aliqualem 
crafſitiem concedendam eſſe , quanta nempe cft 4 altitudinis 
Coni : vel, quod idemeſt , Circulocum appellatione, cylin- 
dralos numero infinicos, tantz quidem alcicudinis , ſuper cir- 
calis illis conftitutos intelligendos eſſe ; qui igitur folidum ex 


infinitis cylindraulis cono vel inſcriptuim vel circumſcriptaum 


ſupponuntur conftituere ; quod ſelidum idem efle cum cono, 
eodem argumento concluditur.quo uti ſumus de Triangulo, 
Prop. 2- | | 

Coni antem Altitudo, menſuratur perpendiculo a Vertice ad 
planum Baſis demiſſo; adeoq: eadem eſt cum altirudine Trian- 
guli, f circuli fine triangulo re&i, ( crit enim perpendiculuem 
illud in ipſo trianguli plano, adeoq; ipſius etiam bati, ſaltem 


produ@e, perpendicularis, <jus altirudinem metiens;} lin ſe- - 


cus, minor erit; tunc enim perpendiculum ad batjin trianguli 
demiſſum, eritad Coni bafin obliquum, adcoq; majus-perpen- 
diculo altitudinem Conti metiente» 

Notandum tamen in{uper eſt, Conum formari poſſe, non 
modo fi expoſiti Trianguli re&z parallelz, fint circulorum 
Diametri, verumetiam th circulis ( vel quidem ſimilibug Ellip- 
fibug ) alio quovis modo limiliter aptentar; (quod, fi opus fit, 


facile eft demonftratu; nosautem - obiter rantim monemus:) 


Vert, eo caſu, Triangulum illud non necefſario per Axem 


Coni incedet, neq; ca omnia conlequentur fymptomata que - 


hinc dependent. | 
Si vero, pro Circulir, ſubſtituaantur totidem Figurz reli. 
nex, (alizve vel curvitinez vel mifſtz, preter circulos & Ellip- 


ſes,) non quidem Conus, fed falrem Pyramis emerger : Cui & 


ea omnia facile accon:modari poſſunt (mutatis mutandis ) quz 
de Cono( hoceft, Pyremide 1ctunda) diximus. Pyramidis 
autem nomen hic latiori ſenſa accipiendum volo, quire at ſolis 
fguris retilineas baſes habentibus cnveniar: ita nempe ut ba- 
fes planas quaſcungq; admitrat, ( ficut & de Priſmate ſuprs di- 


L 1 cturn - 
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14 - De SeFionibus Covicie. PROP. 6. 


&um eſt ad Prop. 2 ) ne fcilicer longis verborum Ambagibugs 
utendum efſer. Adcoq; -- == 


PROP. VI. 
De P;ramide. 


Tramidis voce( lub qua & Conum comprehen- 

do, intelligo Figuram folidam ex infinitis planis 

circa eundem Axem reGtilineum ordinatim= 
pofitis conflatam; quorum omnium crafts ſiyn0- 
nuntur invicem xquales ( nempe 5 altitucmnis figi'= 
r# {olidz,) diametri vero, vel homo!loga la era , aut 
etlam retz quzvis fimiliter poſttz ) diftanriis a ver- 
tice proportionales 3 adeoqz ipſa plana in duplicar} 
ratione d:ſtantiarum a vertice, (ficut & Pri/m iti no- 
mine intellizo ejuſmodi placorum aggregitum invi- 
cem Xqualium.) | 

St autem Pyramis plano per verticem fecetur 5 ma- 
nitc{tum eſt plana fimilia (parallela ) fmilirer ſecart; 
communes ergo lectiones ( planorum fecantis & fe» 
ctorum ) ſunt infinite recte arithmerice proportionales 
(nempe,in ſi.bduplicata ratione figurarum, hoc eſt, 
en ratione diſrantiarum a vertice ) adeoqs omnium 
aggregatum erit triangulum 5 per Prop. 2: 

Axem vero Pyramidis, ut & Priſmaris appello, Li- 
neam 2 vertice ductam, ſ1mlium planoram parallelo- 
T1m onnium centra .conjungentem. Plans vero ad 
Axem ordinatim poſita,appello, que parallela, & ſiny- 
lia ſimiliterquepoſita, centra habenrt in axe. 


$i vero, ve] quod criangilum, #nde formari fipponitar Dy: 
ramis, non ut reQilinenm, { fed curvilineum , ſea quocing; 
modo deformariyny, ) aut ob a!tam quambber retionemy Pla- 
NIC, CENTLA AU int In cadem recta; vel ipla plana circa euns 


C12 


ISL ode. Gem, 


PROP. 7. De SeFionibus Conicir, T5 


gm Axem non{int {imilicer poliita, (ſed ſpirali puta, vel alio 
quovis modo diftorra; ) mydo interim plana int {imilia & ee 
qualirer Cratia, debir2mq; ad invicem rationem retineant ; Py» 
ramis luxat:, wilterta, vel tt fymiata dici pureſt. {( Qne etiam de 
Priſmare, alitiq: fipucis iGhd 5, paricer intelligenda ſunt.) Li- 
neaq; omniun centra Cunjlngens ( 11 recta non ut) Axis diſtor= 
tw dici potcſt, 


FAO YI 


[ De Coni- Se&ione, 


Ta puncto quovis,ut A, in Trianguli V P'S (per 

Axem cont incidents, & circa Quod ſuppontiur 
| Conus formart ) utrovis Crure., rea ducatur 
Triangulum ſecains (pura AP, AF, AH; | ſuper quam 
intelligatur Planum olano Triangult 1ta 1n({tere, ut 
aliquem ex paralleli« Cor ctrc :1is ( 6 ſalrem 1pſts 
paralleJum non ic )ſucet ſecundum retam ON, que 
Gr iſtius circuli diametro. puta BS, in rrtangulo VES 
exliſtenti ) perpendicularis, ( adeoqz & reliquos 
quos ſecat circulos 1ſtt parallelos fſecet ſecundum 
retas ipſorum diawerts in cod-m triangulo ex- 
fiſtentibus pervendiculates, quze proptcrea & 
ipſh OO parallel erunt ; ut {tarim demonſirabt- 
tur -) communis %e*' ſrrperfiviernm Cont, pla- 
niqz ſecantis (put OAO.) $S ts Conica vel Coni- 
$-F0, dict folet; E quidem.vel Par.bola.vel Ellipſis, 
vel Hyperbola : Nempe Paravols, ft rea fe dutta fit 
reliquo crurt parallela ( adeeqs wuſquam ipft, 
quantumvis utrinq3 producarur ,  occuriens ) ut 
AP: Ellipfis vero, ſ} re&ta fie dudta ad crus op- 
poſirum vergat, { adeoq; ip", faitem produdto, fit 
infra verticem occurſura, ' ut AEa : Hyd-»6. la dentqs 
fi. rea ſic ducta ab oppolito crure recedaty ut AH, 
(quz 


, 
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x6 De SeFiovibws Conicis. PROP. 7. 
(que igitur ex contraria parte produQta oppolito crurj 
ſupra verticem contiauatoz occurret, putain a.) 


- _ 


Punttum autem A, coni-Sedionis Yertex dicitur ; & 
quidem A, a, (in Ellipfi & Hyperbola)) Yertices eppoſets. 
Rectzqz AP,AE, AH,coni-ſeftionum Diametri, (nem- 
pe AP Parabolz,AE Ellipfis, AH Hyperbolz : ) ipſaq3 
Aa(Ellipſcos vel Hyerbolarum )Dzazeeter tranſver/ : 
(idem nempe planum quod Hyperbolam in uno al- 
quo cono efficit, cum etiam ad Oppoſitum Conum 
pertinget,Oppoptam Hyperbolamibidem efficit.) Reftam 


autem OO, reliquaſq; ipf in cadem Con-ſectione 
paralle! A$ 


9—aunge Yo ut» -—— rs en | — 


PR OP. 7. De Setionibns Contets 7 
parallelas, ( totidem parallelis in Cono circulis, 8 Co- 
ni-ſetwn! communes, ) Ordinatin-ſubtenſas five Or- 
dinatim inſcriptas, appello : guz, cum fint circalo- 
rum diametris perpendiculares, (ut conſtrucio poſtu- 


* fat,) ab ipſis biſecantur , adeoq; &-a Coni-ſeftionis 


Diametro,( quz nempeper eadem biſeftionum pun- 
ta tranſt;) Earimqs ſemiſles, ut DO, diametro 
Coni-ſ{eftionis Ordinatim-applicate dicuntur; ſanta; 
inter bina diametri circularis ( cui perpendiculariter 
infiſtunt.) ſegmenta, B D, D S, mediz proportionales: 
Quz quidem fi diametro Coni-ſeftionis A D. ad an- 
oulos rectos infiſtant , Diameter illa 4x7; dict folct 
(qui ſuis ofdinatim- applicatis eff perpendicularis; \in 
m1nus , ſaltem Diameter , vel Diameter Obligqua yel 
+uclinata dict ſolet. þ | . 

Ut autem Conus ipſe, fic & Coni-ſettiones ( Pa- 
rabolam intellige & Hyperbolam, nam de Elliph fe- 
cus eſt, ) ſimul cum Cono in infinitum continuandaz 
ſupponuntur. 


Quod autem Planym Coni- ſefienem efficiens, fi unam oo par alles 
[zz Coni cireulis [ecet ſecundum refam OO, pfius diamerro BS ters 
pendicularem, elramn reliquos-illi parallelos quos ſecatcircules [ecabit [en 
cundum refias que ipſorum diametris ipſi B S parallelis firlt perperidice» 
Lres : Sic demonftrabitur. Chm circuli ſupponantur paralicli, 
erunt & corum feftiones O O, OO, ( codem plans fatz) va- 
rallelz, (per 16e 11.) quz propterea cum parallelis circulos 


' rum diametris (BS, BS, ) cofdem angulos faciunt, (per 


10cI1.) ponicur autem, angulos ad diametrorum parallela- 
rum unam reQ&os efle; ergo & ad omnes; Quod erat demon= 
ſtrandum, 
Reliqua in Propoſtione vel Definitiones ſunt, vel ex propo- 
fitionis curriculo ſatis patent. | 
Mcnendum autem eſt Parabole, Eliip/is, & Hyperbole appella- 
tionibus, apud Geometras, ( qui igitur libertate & ngs ali- 
quando uſuri ſumus,) nonnunquam curyas lineas m ſuperficie 
I: CONICa 
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13 De SeFionibus Conicis. PROP. 57. 
conica faftas, ( quas in propolitione definivimas, ) nonnun- 
quam vero figuras planas ejuſmodi curvis terminacas, incelligi, 
Siquando autem de ambigui:ate hgnificationis mectuacur, non 
incommodum erit lire vel-planivocem adjungere ; ut linea Pa- 
rabolica ,planum Parabolicum, &c, - 

Monendum eft eriam, {fb Ellipſ-os nomine (quod tamen alii 
non folent) me etiam Peripherian Ci uli comprehendere; ( v:1 
etiam ipſum Circulum,) Circuluc enim ab þ1ipli | figuram in- 
tellige linea Elijprica comprehenfſam ! non aliter diffcre 
quam ut Quadratum a ParallcJogrammo. Nam ut Paralle!/ogram- 
gum cujus latera ſunt Zqualia anguliq; rei. vel ( fi liber ) cujus 
diametri conjugatz ſunt zquales & ad angulos re&tos, ( bab.nt 
enim & figarz reQtilinez ſuas diamecros, quanquam non ut 
curvilinez infiniras, ſuiſq; diamceris ordinatim-ap;.licatas; % 
quidem Parallelogrammam diamecrorum habet duo par ia, 
nempe duas diagonales, % dua« lareribus parallelas ſe muruo 
biſccantes; tam il]z autem quarm hz ſunt conſuvatz:) eft Pu 
dratum: Sic Ellipf,, cuias diamerri conjugatz ſunt #quales & 
ad angulos rectos, Circuius eſt, Er quidem- ca omnia quz E'lip- 
ſibus univerſalicer conveniunt, conveniunt etiam circulis, (non 
mintis quam quz Paraliclogrammis conveniunt , conveniunt 
Quadrart's, )nili quod Ellipleos appellatio nen ſoleat illi- at- 
tribui. Sicui noftra hzc phraliologia non placeat, fruatur ſao 
ſenſu; modo ſciat, quid apud me Ellipſeos nomine fignificerur; 
quod neceflario monendum erat, 
ne diſta noftra perperam intelli- 
gantur, 

Monendum inſuper «ſt, Quod cz 
omnia quz jam <xpoſuimus de u- 
no Triangulo- per-axem, unde Co- 
num formari ſupponimus, pariter 
intelligenda ſunt de infinitis aliis 
Triangulis Conam per axcm divi- 
dentibus. Poteft enim ſuper corum 
guodvis ejusmodi form-tio Coni 
ſupponi. Manentibus enim eifdem 
centris, diſtantiis, & planis, iidem 
formancur circuli, quamvis (iz 


atq; aliz {ſumancur Diametci , _ 
eK, 
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PROP. 7. De Sed ionibus Conicit. 19 
eft, quamvis alio atq; alio triangulo Conus per axem divida- 
tir. Verbi grartia, Triangulo Vas (per axem etiam tranſe- 
unti ) eadem conveniune quz ip V BS convenire dixi- 
mus, | 

Non tamen hec ira intelligenda ſunt, ac{i quocanq; Trian- 
gulo-per-axem accepto, eadem numerica Coni-fefiio, merhs- 
da jam dita,formarecnr: Sd {faltem quocungq; Triangulo-per- 
axem accepto, puta Vs, fieri potett ur illt accommoden:ur 
coni-ſe&iones eodem modo quo ipli V BS. Quamvis cnim ve- 
rum fit, qued Doni-teftivnuis O AO, aliqu-.d punftum .ute, 
fitincrure V &; atramen planorum OAQ, OG BO, cummy- 
nis feftio O O, non erit trianguli V Es bali Þo perpendicy- 
laris ( quod in Coni-ſ. Fionis geneli , in prop -liti.ne tradiis 
ſupponitur; ) lupponicur enim perpendicularis elfe al ejuidem 
circuli Diamecro BS, retam &s ſecanti; non igiur & ipt1 
8o perpendicularis effe poteft, 

At interrogabie bortatle quiſpiam, Quid cauſe fir, cur i!]ud 
poſtuJecur ut reFa O©N ( circulo & Coni-ſeftioni commu- 
nis )tic circuli diametroBS ( in triangulo VES exiftent} jper- 
pendicularis? Annon enim, ii planum tecans 2d trianguiuin- 
per-axcm aliter inclinaretur , fecarct ſuperficiem Coni ? Om* 
nino. An vero ea fe&io non una effet ex cis quas drfinivimus? 
Efjet omnino. Car igitur illa ſola inclinatio plani- ſecantis ad 
triangulum-per-axem admitticur, quzretam O O refz BS, 
perpendicuſarem efficiat ? Reſpondeo; Quud alia quzvis incli- 
ratio non minds quidem ſufticerer ad Coni-ſettion:m aliquam 
efficiendam : fcd minis apta &fſer ad Demonrſtrationes jioftitu- 
endas; chm hz plerumy; ſupponart refiam O O, eiq; paralle- 
las, a circulo: um diametris biſecari, quod non heret nili dia- 
rerris illis efſent perpendiculares. Ideoq; ciim Planum Cenf- 
le&ionem efficiens ad varia triangula-per-axem variam inc li- 
nationem habear, illud ex omnibus triangulum t{cligunt Cont- 
corum ſcriptores ad cujus balin refz illz CO lunt perpenci- 
culares. Ulnum enim aliquod itrjiangulum per-axem ( & qut- 
dem unicum) il}ud paticur ( nin forfan coni- ſeGio propouta 
unus fit ex circulis bahi parallelis ) quemedocungq; Cunus a 
plano fececur, : 
Duodnem atom ex o:iilms ilnd fit, (ic inveſtigatur;ft , verb? 


gratia, Conus V BO, piano ſecctur faciente Coni {ii nem 
" = Y OAUOu 


20 De Setionibys Conicis, PROP. 7. 
OAO, unam aliquem ex parallelis circulis OBO ſecante 
in OQ: Ducaturin O BO circulo,diameteripfi O O per. 
pendicalaris, quz'fit BS, & compleatur Triangulum V R 9, 
Patetenim Planum Coni-ſeftionem efficiens, triangulo VBS 
ica inſiſtere, Fputain AD, que propterea Coni-ſeftionis dias 
mceer erit,) or circulum ORO fſecertfſecundum retam O Q 
ipſius DiametroB S(quz & Trianguli V BS baliseſt) perpen- 
dicularem, quod erat faciendum, Triangulum igitur V BS 
ilad cft,fecundum quod Coniſetionis OA O natura & pre. 
prietates ſunt perpendend# (Ch antem nonipla BS, ſed alia 
aliqua, puta 2 - , fuifſer ipſi OO perpendicularis; tum non 
Tri:ngulum V BS, fed V þ s, ſeligendum efler. ) 

Et quamvis aliunde quidem verum lie (ut ſuv locodicetur ) 
alias Diametros ( alioſq: propterea vertices) coniieftioni OAQ 
conv:nire; fola ramen'a D ca eſt quz dici folet Diameter ex ge- 
nr atone; incellige, proat jam huic Cono applicatur ; Nan re- 
vera eadem Coni-ſeQio poteR vel alii torſan Cono, vel etiam 
Kuic in alio fity, ita accommodari, ut alias habcat Diametros- 
EX-gceneratione. 

Arq; hzc quidem ad pleniorem propofitionis intelligent. 
am monenda duxi, | 
* Sed &ulterins monendam eſt; Quod , gum diximus Punciytz 
A inuttevis Trien;nli cynre, puta V B, ubivu aſſignari poſſe; Vel eaci- - 
picrdum erit punGum Verticis V ; vel, pro Comsſetione exſpetata, pro 
dibit aliquid fimplicius; eo nempe quod una ſaltem quantitaturn 
ex quib is Coni-ſeRio dependet, evaneſcet in nihilum ſeu non- 
quautom. Nam, verbi gratia, fi punftum A aflignetur in craris 
VB pantto V, & velim Parabolam deſcribere ;refta AP (quz 
dicenda erat parallela) cum ipſa V S coincidet; adeog; rcftz 
I D evaneſcent , & propterea evaneſcent ordinatim-applicarz 
D ©, ( nam fi altera multiplicantium fir o ciphra, erir & 
quintitas produtta o ciphra:) adeoq; Parabola prodiret nul- 
Las latitndinis, hoc eſt, linea re&a, terminata quidem ex parte 
A vel V, infinita vero ex parte P, vel O: ( coincident enim 

panda P, O, propter nullicatem ordinatim-applicatarum PQ, 
vel DO.) Fodem modo, f defcribenda fit Elliplus ; Polio 
punGo Ain V,(ubicunq:; In crure VS ſupponatur a, ) props 
ter coincidentiam punXtorum A, V, coincident etiam rect# 
Aa, Va; ideoq; , evaacſcencibus rectis DS, evaneſcent _ 
I 


PROD. 7. De Sedionibwms Conicis, _— 
D O, ericq; propterea Ellip1is nullius Iatitudinis, hoc eft, lineaf 
reCta, utring; quidem rerminata; ( faltem niſi & punftum a 
in cruris V S punto V allignecur; quo caſa, propter coinci- 
d:n'jam puntorum A, a, rea illa degenerabic in unicum 
pun&um,) Pari modo, | defciibenda effec Hyper bolaz pelitey 
ur pris, punto Ain V, (ubicung; wit gnewr H,) refta HA a 
crus utrumq; V B, V S, codempundto V, i: cabir; adeoq; trans 
verſa diameter Aa ( propree cuincicntia tf punſtorum 
A;a,V, evaneſcer; adeoq: Hyperbola in Triangulutn degenera» 
bir, Cuc ex Hyperbolz doftrini puttea tradenda colligi pores 
ric, interim tvem fatis patet ex dictis Prop. 6.) valtem au zeta, 
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AH eouſq; recedatacrure VS, ut ipfi VB coincidat; quo 
caſu, (five A aſf'gnetur in vertice V, five ybivis alias in crure 
M 3 VB 


22 De SefFionibus Conicis., PROD. 8. 
efcent re&z DB, adeo0q; & D O; & pro Tiiangy- 

wa on Hyperbols OV O vel O AO, prodibit linea re- 

Aa, ex una quidem parte terminata, ex reliqua vero infinita, 


PROP. VIII. 


De Parabola, Seftiene Cont fatia. 
I N Parabola, Quadrata Ordinatim-applicata- 


ram ſunt intercepris- Diametris proportionalia, 
Quadrata nempe ordinatim-applicatarum PO, 
DO, %c. ſunt reftis wy wa on — 
o , ; rene; , 
parallelts) pra Nuys arg hoc WM eero- 
rum ſegmentis inter ipſas 
ordinatim-applicatas& ver- 
ticem interceptis, PA, 
D 4, &c.) xqualia quippe 
rectangulis BP S,B D S,&c. 
quz propter xquales P >, 
DS, &c.(in parallelogram- 
mo APS) ſunt aque 
alta, & . propterea baſibus 
(PB, D B, &c.) proportio- 
natia. 
Adeoqgz ipſe ordinatim- 
; : applicatz ſunt in ſubdupli- 
cata ratione Diametrorum interceptarum : nempe 1n 
ſubduplicata rarione ſuorum quadratorum. | 
S1 1gitur ordinatim-applicatz quotlibet zqualibus 
ab invicem diſtantiis ſumantur ; erunt earum quadra- 
tain continua progrefſione Arithmetica , (ut patet 
ex dictis ad Prop. 2.) 
Conltabit igitur (per Prop. t.) ſemiparabolz planum 
(adeoqzK totius Parabolz) ex infinitis lateribus qua- 
dratorum Arithmetice proportionalium. 


PROP. 


PROP. 9, De Sefdionibus Conicts, 
PROP. IX 


, 


De Conoide, & Fyramidvide Parolelico. 


Inc ſi quitar 5 $1 ex omninm in Parabola or- 

dinattyn applicatart quadratis, ad commu- 

nem axem ordinuizm poſits, formetur Pyra- 
midoides Paraolicum (con do quo Prop, 5,6.tormavi- 
mus Pyramidem & Conum crit illud infinitorum pla» 
norum Ar:hinetice proportionalium aggregatum, (li- 
cut Triangulum reftarum, ,) ab o incipitendo & con- 
tinue progrediendo ad baſin uſqgie, | 


Adeoq; fi Baſis figurz ſic conſtrufte in ſemiſſem Al- 
titudinis ducatur.prodibit totiue figurg ſoliditas : ico- 
dem argumento quo ufi ſumus de triangulo Prop. 3. ) 

Cumaz idem "eodem argumento ) valeat de circu- 
lis, aliiſve figuris planis fim-libus quibuicunque, (funt 
enim ad invicem, at diametrorum, vel rectarum qua- 
rumlibet ſimiliter duftarum, quadrata 5 )) erit univer- 
faliter Conoides vel Pynipricion des Parabolicamquacungs 
baſe, (ſfiveetiam er-tum fit, five ſcalenum, ſive etiam 


quocungz modo luxatumyper ea que dicta ſunt Pr-4.) 
£quali 


C olatoris « 
INCKri4 error 
aimiſſus eſt; 
nam Ppyrami- 
doidrs baſis 


jupponitur 


ſexaryula 
( n0v1 ſep 


tanpula) & 


recia VUPO 


bafis eſſet 


Parabole | 


panuate: 
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equale baſiin ſemiſſem altitudinis due; hoc elk, S:- 
miſis Priſmatis (ut parallelogrammi Triangulum, ) 
ſuper eadem baſe eque-alti, | 
Eſt enim (ex dictis) Ppramidoides Parabolicum (gb 
quo &Conoides comprehendo )Aggregatum planorum 
ſimilium numero infinitorum Arithmetice proportio- 
.naſium (ab o continue progrediendo, )circa eundem 
axem redtilneum ordinatim-poſitorum 3 quorum 
quidem fingulorum craſlities ſupponitur xqualis & al- 
titudinis totius figure ſolide. 


Qarz ſupra Prop.5, 6. De Pyramide & Cono, eortimg; aj- 
ticadinibus, axibus, planifq; ordinatim-applicactis; item de 
Pyramidibas Coniſq; refis, ſcalenis, luxatts, &c, difta ſunt: 
eadem fere Pyramidoidibus & Convidibus accommodanta 
ſunt. 

Ego vero hanc Conoidis, ſadeoq; & Pyramidoidis ) Para- 
bolici formatiogem potius adhibco,. quam quz & veteribus a- 
liifq; adhiberi folita eſt, ( nempe, circumdufti Semi-paraboii 
recta, manente Axe;) quoniam ea formatio non omnibus Co- 
noidibus (ſed folummodo refs) nec Pyramidoidibus omni- 
no convenit. Atq; hoc eadem ratione facio, qua Apollenins 
Euclideam Coni formationem, ( circumduRto nempe Trian- 
gulo reftangulo, manente laterum circa angulum re&um alter- 
utro, ) in aliam commutavit (circamduQa nempe per circult 
peripheriam linea rea, manente ipſius uno aliquo punto ex- 
era circuli planum exliftente:) quia (cilicet Euclidea ifta folis 
Conis reCtis conveniebat, bxc autem quibusvis live reCtis {ive 
ſcalenis. Non igitur mirari debet quiſpiam , fi prout ille Eu- 
clideam Conj,fic ego Archimedeam Conoideos, formationem 
ſpecialem, in aliam magis univerſalem, commutavers: quz e- 
tiam & Pyramidoidibus aliis ( de quibus nulla hatenus, quan- 
tum fcio, conſideratio habita fuit) pariter conveniat, 

Quz autem, de Conaidibus & Pyramidoidibus Parabolicis 
formandis, jam diximus; eadem de Ellipticis & Hyperbolicis 
deinceps intelligenda erunt. 


PROP: 


PROP. 10. De Seflionibus Conteie. 1s, 


PROF IX 
De Conoidess & Fyramidoideos Parabolici ſedione. 


I Pyramidbides (* vel Conoides ) Parabolicum 
plano per axcm ſecetur 3 cum manifeſtum fir 

— plus iutinita plana fimilia Gmiliter ſecari, & 
quidem per ceatra 5 exunt ca ſimiliter biſe&a atque 
communes corum cum plano ſecante ſe&tiones erunt 
propterea tn figurarum ſuarum, (que quidem Arith- 
metice proportionales ſunt) adeogz & diſtantiarum a 


yertice, ſubduplicata ratione, &, propterea , ut or- 
dinatim- applicatz in Paraboli. Communis igitir ſeG10 
(Pyramidoidis Parabolici, planique per axem ſecantis, ) 


eft Parabola, 

De aliis verd Conoideos Parabolici {e&tionibrs (non per 
axera_) non liber hic fpcciatim difſerere : Surt autem ille omnes 
(vel circuli, vel ) Ellpſes. 

Nora tamen, ut ejuſdem Parabolz infinizz ſunt Diametri, 
( ut ſuo loco dicerur;) ita & Convideos Parabclici irfinines efſe (it- 
ve Diametros dicas, {five ) Axes; qui quidsm omres ( ut Parabolas 
ram Dijametri} ſunt invicem parallel ; Zui omnes juaflana haben: 


Urdinatim- applicata. 
N V ermnm 


26 De SeFionibun Conicis, PROP. rx. 
Verhim hzc monuiſſe ſufficiat, cum nonſit hajus loci ea ful- 
ws prolequi. | 
PROP. XkI. 


De Cuneo Parabolice. 


Ed & libet hoc ſubjungere de Pyramidoide Pa. 
5 rabolico. Quoniam ( in Cono ) Re@angila 
BDS xqualia ſunt Quadratis DO; ſi omnes 
retz BD ducantur in omnes DS, (hoc eſt, fi ſuper 
Triangulo A PB, erigatur Priſma cujus altitudo fit 


AS, vel DS,) fient infinita Parallelogramma BD 5$ 
xqualia totidem Quadratis. D O:Hoc eſt, Pyramidoi- 
des Parabolicum ( cujus baſis fit Quadratum PO ) 
zquatur Cuneo ſeu Priſmati AP BS, ( quem Cre 
Paravolicunt libet appellare. ) Omnia enim BDS 


_retangula in Cuneo ( ipfi BPS parallela) ſunt ip- 


{a rectangala B DS in Cono deſignata. Ideoqz; & to- 
tum toti zquatur, & quidem ſegmenta 1llius analogis 
{cgmentis hujus. 

- Intelligeadum 


PROP. 12, De Sefionibu: Conteis 27 

Intelligendam antem eft, Alritudiaem Cunci ( perpendicu- 
Jari abacie AS ad oppolitam balin BPS demitfa zftiman= 
dam) eanden effe debere atq; Alticudinem C onoideos. 


PROP. XII. 


De Paravole Latere- Ref. 


Anifeſtum eſt, ( per ea quz didta ſunt,) datis 
retis DB, DS, hoc eſt, DB, AS; dari eti- 


am DO ( ordinatim- applicatam ad dia- 
metri punctum D) ut quz eſt inter 1llas media pro- 
portionalis : At non contra; Nam & manifeſtum eſt, 
menſuras 1llas prorſus extraneas efle ( extra Parabo- 
Iz planum conſtituras) & omnino accidentarias, (non 
minus quam, in Multiplicatione , numeri Facores ad 
numerum Factum, qui ab aliis etiam FaRoribus , infi- 
nitis modis variatis, produci poſlit: ) Poſſunt enim 
binz re&z DB, BS, infinitis modis variarti, iiſdem in- 
terim mancntibus tam Diametro Parabolzx quam ad 
illam ordinatim-applicatis; ( finempe qui ratione au- 
getur vel diminuitur P'S vel AS, Jatus Parallelo- 
gramm1! A PS, eadem & contra minuatur vel augea- 
tur PB latus trianguli A PB.) Quod quidem eouſq; 
verum eſt, ut quzxlibet parabola cuilibet Cono ac- 
commodar!1 poflit : { quod mox , ex abundanii, de- 
monſtrabimus.} OM 

Ne igitur nulla fit determinata menſura , lineis ad 
ipſam Parabolam - peculiariter pertinentibus expri- 
menda, qui ordinatim applicatarum magnitudo cx= 
plicetur : Loco retarum DB, DS, hoc eſt DB, 
AS, ( quarum hxc invariata manet, ilJa perpetno 
yariatur,prout propius aut remotius abeſr a. Parabolz 
vertice ) duas alias jam olim ſubſtituerunt Coni-ſcCti- 
onum contemplatores 3 Quarum altera cit Diameter 

| N 2 intcrcepta 


De Sedionibus Concis. ROP. 13; 
ntercepta, A D, que 1ntra Parabolam reperitur, eſtq; 


ſemper retz DB (.cajus VICES ſupplet,) proportio- 
nalis, (utraqz nempe Eagem ratione {1mul & crefcunt 
& gecreſcunt pro varto tu punTi-applications D. ) 
2 eliqua yero, quod Lats red #4 VOcatur, ( vel recra 
diameter, vel refta juxta QUam poſſunt ordinatim-ap- 
vel ctiam, apud Midorgium, Parameter, non 
uſpiam vel in Con+-lectione, 
v:]1:1vfo Cono , realiter ex- 
ſiſtit 5 {ed {oli 1maginatione 
ſuppl: t ir , ut vices ſubeat re- 
Gz DS, vel AS: Ideq) 
quantup!lo major eſt yel m1 
nor A Dquam DB, tantu- 
plo e contra minns vel ma- 
- jus ſupponitur Larus rectum, 
(puta LA, ) quamDS vcl 
AS: Adeoq;z tribus DB, 
DS. D A ,vel] D B, A S, DA, 
erit quarta rectproce-propor- 
tionaliz L Az ut zqualia (int 
retangula DA+*AL, ipfis DP «DS, vel DB« AS, 
hoc cft, quadratis D O, Ve, ( ſubſtituris idoneis ſy:: = 
bois, puta b—=DB . Ja=rh S., d—A D A k==Þ, A. & 


FY 


= p_ _, 


p=LO, )erit ubiqz Quaadratum ordinatim- applicatz 


in Parabola p<= C— al. 


- 242: 


Eltq: hoc quidem eflentiale Parabolz ſymptoma, unde reli- 
qua vmnia dependent, & calculo deduci pofſunt. Ur autem 
ſectione Coni fat, ownino accidentarium eſt. Ideoq; , g nui- 
no {ympromare tic reperto, Gonunm dimitiece licetz id:09; u'= 
te lorem in ip attcRiones diſquiitionem differemus douec 
ad ab{olutam Parabole traftationem C line re {pety ad Conum 
nadito) perveniamur, {quam Prop. 21. & ſequentibus aggredic- 
mur:). iaccrim jimilia Elliplevs & Hyperbole genuina ſymp- 
comats 


PROP. 12. De SeJionibis Conicis, 29 


romata inquiremis, ut omnium tandem abſolatam naturam 
feorfim perpendamus, | 

Mon:niam tamen eſt de Latere Re&o; non idem Latus Re- 
&tum omnibus ejuſiem Parabolz Diametris convenire; ( Quo 
ctiam de Ellipicos & Hyperbolz Latere Reftto poſtea inre1ij- 
gendum E it: ) Sed (ut habet qualiber Parabula infinicas Dia 
m- eros, ar poſt dicerur, ita )quyliber Diameter ſuas habet ordi- 
natim-applicatas, ſinimq; Latus Reti:Qiz guidem linea ina- 
ginaria, cerix tamen longitadinis, (C quamvis vel ubivis alias 
{cribi poſlic, vel etian non {criÞi, fed folk imaginatione ſupple» 
ri) duci folct a Diamecri Vertice oidinatim-applicatis pa- 
rallela. 

Quz autem de Parabolz Latere-refto difta ſunt, ea fere La- 
terivus retis Ellipſeos & Hypeibolz deinceps accommedana 
er:int. 

Quod autem ſupra polliciti ſumus, ex abundanti , d:mon= 
trace; nempe, Duamiile: Parabolem Cailtbet Cono aptari poſſe; i1C 0+ 
Kendicur 

Sir propotita Parabola C cajuſcunq; Coni) a , cujus axis 
er, ejalq. pundo cuilibet x ordinatim-applicata 7 w. ( quod 
autem quzlibet Parabola Axem habeat, & quomodo in dats 
Parabola reperiatur, poſt oftendetar; interim iJlud lic« bir, tine 
vivlata methodo, quali concefſum afſumere, cum rota kec De- 


monſt atio (it ex abundanti:) Dico Parabolam illam cuilibet 


Conv, puta V BS, aptari poſle. 
N 3 : SECELUT 
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| Secetur enim per axem Conus propofitus plano ad baſin re- 
Qo; titq; Triangulum illa ſetione faftum V BD S. In hajas 
alteratro crure,pacaz VS, ſumatur avertice V @ zqualis ip « = 
diametro Parabolz propolitz; & intelligatur recta duci @ & pa- 
ralieJabat BS. Tum reftis 8, ro, quzratur tertia propor- 
tionalis, cut zqualis fumarur (in baſe Trianguli) refta S D; 
&, per punGum D, dacatur reta DA, lIatert VS parallela, 
reliquoeq; crurci V B occurrens in A. Dico rettam A D diame- 
tram efſe Parabolz in Cono cui Parabola propolita congraer, 
Quod fic oftendo. , 

Super Triangulo VBDY, re&3q; inillo AD, (quzeft, ex 
conftraftione, cruri V S parallela,) ad angulos refos eriga- 
car Planum,, DAO. Chim autem tam planum fic erefuin, 
quam Baſis Coni BOSD ex conſtruftione, ) tint triarfguls 
VBS reRa; erit eorum communis {e&io DO, eidem Triangus. 
lo recta five perpendicularis ( per 19 c11,) adeoq; tam retiz 
AD quam (diametro baſts Cont) BS perpendicularis (per 
3 d 11;) ideoq: (per 7 hujus) AO, ſeio in ſuperficie Coni Pla- 
no fic ere&o tata, erit Parabola, ejulq; Axis A D. 

Tum in Axi AD ſumatur re&ta A P,re&z V @, (hoc eft ar,) 
#qualis: duQtaq; SPB,re&z SDB parallela: erit (proprer fimiiia 
triangula) PB zqualis re&z © 68: ſed & SP (propter paralleias) 
Zqualis re&z $D : Ideoq; ordinatim-applicata P O) ( media 
proportionalis inter SP, PB, hoc eft, inter S D, 8) zqualis ef 
retz To (quz iplis SD, #8, media proporcionalis eft , ex cor- 
ſruttione. ) 

Cum igitur tam AP, ar, quam PO, ro, ſfint #quales reftz; 
atq; angulus comprehenius APO, angulo comprehenfſo «7, 
zqualis (quoniam uterq: re&us;) puntta e,7,, punis A,P,O, 
applicata congruent; (re&xq; A P, PO, reltis an, Tw } Atq; 
idem codem modo probari poteſt de reliquis punCtis. Tota 
:2itur « o foti parabole AQ congruit. Qaod fieri poſſe pro- 
baadum erat. Adeoq; Datam Parabolam dato Cono apravi- 
ms : Quod erat facienduary, 

idem Analytice fic poterit ixveſticari. Propoſttum fit datam Pa- 
rabolam ew ( cajus Axis ar, ordinatim-applicata mw, ) dato 
Cono VBOS adaprare. Er iupponamu; prefticum effe quod 
Iimveratur, fitq; ea parabola Cono aptata AQ, cujas Axis 
AP—ax, ciq; ordinatim-applicata PO=zo, Adeoq; refta PU 
| Perpendgicularis 


OT, Doorn Inn ene 


PROP. 12. De SeGionivms Conicis, oF 


perpeadicularis tam retz BPS ba(i Trianguli-per-Axem, ant 
ei parallelz, ( propter Coni-ſeftionem,) quam reftz AP 
(propter Axem;)) ideoq; redta PO plano APB ( quod trian- 
eli planum eſt ) recta, (per 4e11s) % propterea tam pla- 
num circuli BOP, quam Parabolz AOP, (quorum commu- 
nis ſetio eft PO) eidem Trianguli plano re&am erit, ( per 18 
e11,) Arq, hinc quidem conftat, Triangulum-per-axem- Coni 
in guo quzrenduseRt Axis Parabolz;illud efſe,quod Coni baſi 


- © 


Tr 


retum eft; Arq; inſuper, Planum-ſecans quod Parabolam effi- 
cit (adeoq; & Parabolz planum) ifti Triangulo re&um fore, 
Quz cft prima pars inquilitionis. 

Deinde (reperto jam quodnam fit Triangalum per Axem 
Cont in quo quzrendus eft Axis quziitz Parabulz; & quam in» 
clinationem habitarum eſt planum ſecans 2d i1ac Triangu- 
Jum : ut {itus Axis Parabolz inillo Triangulo reperietur,lic 
progrediendum; ſ{uppolito, ut pritis, rem tattam ciſe quz im- 
peratur; & Parabolz Axem AP in Triangulo-ner-Axem VBS 
Jacere: Ecit AP (propter parabolam) alterat:i Crurnm,pus 
taVsS, parallcla. Ideoq; ( it per punta A, P, duct intelli. 
gantur in triangulo per Axem reftz AS, BPS, ba{i paralle!z) 
proportionales erunt (propter {:milia MT a: : po 

K o 


_ 
a. 
— _ 


A 
AS—PS— VE * Item VS.SB:;:AP. PBR'— VS 


item ( propter Coni {ctienem) SP,PO,PB= , hoc - 
; . g 
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De Sefionibys Conicis. 
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BSA 
B 


, 
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-PO,- oe , +» h{886484 Ergo POqu 


VA*AP BSq VBaVCumm] 
"VeSVS «BSqg. hoc eſt. Tag==9Fp . VS */AutT. & Boo. IF 


—VA. Ideaq; proportionales BSq VEuV>:: _ VA. Ha. 


betnr ergo refta V % adeo 59; P-rabolz vertex A, in crare VB, 
unde dutta AP cruri VS parallcla, eſt diameter Parabolz quz- 
tit, 

Hoc eſt. Si Con Propoſitus (ecetur plano prev Axim, quod Baſi Co- 
zi refum ſit, trrangulun;f iciente VBS: & fiat, ut B 0 As im baſis 


trianguli, ad V B<V S re Fanoulum (ub cruribus: * L (quadratum 


ordinatim-applicatz in Parabola propoſt a,pe; Ravniither, 
hoceſt) En rectum Pa bole p. opoſtre Axt convemers; ad VA ti 
ftentiam verticis Paraboie a wertice Torengu't, in wri0;s iis Oh” 
meniurandam; Et deniq, a vertice Area ducitur AP oppoſiro 2c 
rall-l1; " Planum erigatur placo tiangult VBS reftum : Dlanum + 
in ;uperficie Coni faciet Parabolam ,cui Parabola Propofira comprucet, 

Demonſiratio, per repetita Analyſzos veſtigia facile infli- 
tuetur. 

Pari fere metbodo demonftrari poterit, Datom __ v vel 
Hyperbolam ( de qr 11bus poſtea dicend!1m erit ) non quidem Cor 
cuilibe:, ſed [altem C onis guotlibet ſpecie differentibus, aptari poſſe. Ct 
Jas Propoſitionis & Demonſtrationem & Decerminationem {[u- 
bens pretereo, parcim ne tzdio lim, nec velim tyronibus ing: 

nium ſunm exercendi cauſam przripere, partim etiam quouniam 
iillud inſticuro noſtco non eſt neceflarium, 


ROP. XIIL. 
De Ellipft , ſeffione Cont ſain. 


"'N clipi, Quadratz ordinatim-applicatarum #- 
_gualia ſunt differentiis binorum refangulorum + 


5. quorum quidem illa (maj ora ) ſunt intercept!s- 
Dia metris 


* 4 + 
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Diametris proportionalia; hac-vcro (0::nor2, 1h ca- 

runcem raticne duplicata. 


Sunt enim Quadrata DO zxquatia Refantulie EPPS, 
(per prop.7.) DuRta vero reGa SFF, ipl! AF patialicla, & con- 
tinuatis re&is EDS ad F;ernnt ubiq: rets DS—CF. Fs: Er 
R:Gangula ED:DS— EDaDF —t PF S. Suntanem (pricpicr 
2quales reftas DF ReAangula EUsl F, iis OD prepertioe 
ralia, ideoq; & reftis DA djawetris intercepts (7: opter {in 1a 
triangula ALB. ) ReGargula veio EU +FS ( quoniam tom 
BD quam FS reQz ſunt reGis DA picportionales) luni in one 
plicaca ratiune ciemetrorum intercepratum DA. Cum TIL 
gitur fir ubiq; LOg= (ED«DSt—) EDeDF —ED+t >; con- 
ſtat propoſitum, ; 


PAOFP. ATV. 
De Elliptico Pzramidoides & Concid!, ({ fl eviice) E Cone. 


I (ut Prop. 5,6.formavirr us Pyranider vel Co- 
num, & Prop.g. Pyrowicoices Patcbelicen.\ cx 
on nibus quadratis Þ O ordinatim-aplicataium 
Io ellip{i,formetur Ppramideides diipticnm bieuipe(} cc 
tt, Pyramicoides geminum ſuper ccrn uni þate, 
VEItICES 


2A, De SeFionibus Conicis. PROP. r4. 
verti:eshabens oppoſitos,) xquabitur illad cuneo cai- 
dam bicun=ato (nempe binas oppoſitas acies habenri, 


ſed fitu ſubcontrario & quaſi decuſſato) hoc eft, corpo- 
ri ſolido ſuper baſi triangulari aBA erefto, altitudinem 


habenti ſuper punto Axqualem rex AS, ſed xqui- 
biliter decreſcentem donec ſuper rea aB tandem 
evaneſcat & nulla ſit. Et quidem ſegmenta illius, Ana- 
iogis ſeamentis hujus. Adeoqz & notx menſurz. 


Manifeftum enim eſt, quod, ft Cuneus ille bicuneatus (quem 
Cunrum Ellipticum liber appeilare ) plano ad planum crianguli 
aBA re&%o { ficut& AS {upponitur ad jidem planum rectacilc 
{u pecrocadicularis} ubivisſececur tecundum re&tam DB quz 
fr aB rex paralicla, ſeRio illa preftabic retangulum BUS, 
cus dag latera erunt reaz aB parallela, reliquaq; deo reftz 


AS, co:ung; reftangulum BD> in Cauneo, Analogo reRangii- | 
Jo EDS ia Conv delignato, zquale erit : Adeoq; reQangula - | 


omnta £328 in cuneo, 2qualia ernnc retangulis omnibus BUS 
in Cono defignatis, hoc eft, omnibus quadratis D O; hoc eff, 


tus Cancus toti Pyramidoidi bicufpidi zqualis eric , & -qui- c 
aem legmenta hyius analogis fegmentis ijlius. Quod erat 0- d 
Aoridonduin, Ita tare ut cadem retigeatur altitudo Pyramt- z 


doidis 


PR OP. 14, De Sedionivns Contcis. 25 


doidis, & Cunei, ut Quadrata unius & Refangula alterius z> 
que craila incelligantur. 


Cuneus autem itie bicunratus,” quem Ellipticum dizimns } 


eſt Pyramis ſuper bait aBA, altitudinem habens AS, ad<c&q; no- 


tz mcenſurz. 

Quod autem de Pyramidoide Elliptico ex omnibus Quadra- 
tis D O, dium eſt; perinde valerec,i: pro quadratis DO, fub- 
ſtitaerentar quadracra- QO ( ordinatim inſcriptarum: ) mill 
gaod Pyramidoides hoc eller i]lius quadrupium, 

Cognira vero menſura Pyramidoidis Ellipcici fuper baG qua- 
drata, adeoqz & ratione quam kaber ad Parallelepipedum ſuper 
eadem bafi xque-altum : cognolcertur etiam ratio Cenoideos 
Elliptici ( vel, ut dici folet, Sphzroid:os ) ad Cylind:um fs 
per eadem baſil 2que-altum; vel etiam Pyramidoideos ſuper 
quacung; bai plana ( puta triangulari, quinquengulari, &c, 
vel etiam curvilinea, aut mifta, ) ad Prifma ſuper eadem bali #- 
que-altram: ( 11 nempe pro omnibus quadratis ſubſtituantur to- 
tidem circuli, triangula, alizve fimiles figurz.) Per Baſin autem 
hic intelligo medium iliud planum quod duobns i11is five Py- 
ramidoidibus five Conoidibus ef baiis communis. 

ER autem Elbpticus ille Cquem dicimus) cunens, cunei Pa- 
raboliciſegmentum. Si enim cu- 
neus Parabolicus AP, fecetir Pla- 
noadSB ; erit aSBA cuneus Fllipti- 
cus five Pyramis fuper triangr)ari 
baſt aBA; religuum vero tegmen- 
tur aBSPP ef Pyran i: ſuper baii 
quadrilatera aBFP; ucriusq; vero 
pyramidis cuſpis communis S. Si 
igitur ex Priſmate ( cunco nem- 
pe Parabulico) AP, auferatui Py- 
ramis aBSPP, reftabir Cuncus El- 
fipticus (vel Pyramis) aSBA; cui zquale eft Pyramidoides El- 
lipricums. 

Sed & idem immediate collizi poteft ex propoſitionis prx ce- 
dentis calculo. Chm enim omnia retangula BD.DS, he c «|, 
omnia quadrata DO, zquantur omnibus reQargulis FED»1)F, 
demptis omnibus ED=FS, patet propoſitum. Omnia enim 
refangula BDeDF conſtituunt cuncum- Parabolicum, ( per 

O 2 props 


35 De SeFionibus Conicis. PROP. ns. 
prop.1t.) Onnia vero BD«*FS, Pyramidem : ( per prop, 6.) 
Forum igituc ditferentia 2quarar vel Cuneo Elliprico, vel eti- 
am E{liptico Pyramidoidi. 


PROP. XV. 
De Conoiacos & Pyramidoideos Elliptici Sefione, 


I Pyramidoides vel Conoides Ellipticam. plano 
per Axem (vel, fi mavis, Diametrum) ſece:ur; 
[ettio erit (vel circulus, vel faltem) Ellipfis. 


Probatio ejuſmodi inftituenda eft, qualis prop. 6, & 1a. ubi 
Seftio Pyramidis per axem oftendicur elſe Triangulum ; & Py- 
ramidoidis Parabol:ci, Parabolam, WE, 

Alias vero ſeftiones non per Axem, non libet hic ſpeciatim 
attinzere. Moneo ramen Cano: os Ellipuct ( hoceſt, Sphzrcci- 
d-os) Axes ( nit Diameiros malis appellare ) infini;os eſſe it 
communi centto ( ut Ellipaum Diarnetri) coruntes 3 qur omnes jus 
plana babent ordinatim- applicata. Nota etiam Conerdeos Ellipric 
( vel Sphzroideos) Setones omnes plane faas ( ive per ax: m, 
adeoq. & centrum, tranſeunce, live non,)) efſe ( vel cicculos, vc. 
faleem) E:\ples. 

His autem diutius inſiſtere none hujus loci, Sufficit mo- 
Quilie. 


PFROP.: AVE. 4 
De Elli fts Latere- Reffoe 


UM manifeſtum fit ex didtis, Quadrata PO, 
( Reftangulis BO*DS axqualia, ex cogniris re&13 
— ED, DS, cognoſci poſle 5 non autem, e contra, 
ex cognitis PO, cognolct reFas BD, DSz3 ( poſſunt 
enim reangula BD»DS infinitis modis vartari, dum» 
modoeade maneat ordinatim-applicatarum quanti- 
tas,adeoqz cadem Elliptis jnconis diflimillimis reperi- 
| ri: 


\ 
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ri:ut patere poterit ex eis quz ſupra de parabola dicta - 
ſunt ad Prop. 12,)Placuit igitur Conicorum ſcriptori- 


bus (ut in Parabolazſic)in Ellipfi aliis menſuris ordina- 
tim-applicatarum quantitatem determinare, quz e= 
andem Ellipfin ubiqz comitentur. 

Nempe pro fingulis retis BU, ſubſtituunt ſingulas 
AD, diametros interceptas 3 que quidem illis int 
proportionales, | 

Pro rea vero AS, ſubſtituunt aliam,puta LA, 1ma- 
gImariam » (quod Laiw Kidnm appeliant) que tri- 
bus AS, BD, DA, fit quarta r<ciproce proportionalis 5 
ut (it abique B2-AS=DA=*LA. Adeoqs Latus-re- 
Afi LA=TZ*AS, & AS—Z*LA, 

Tum con'inaata Diunetro AD dorec oppoſito 
Trianguli-per- axem crarj occurrat in a, ut habeatur. 
Diameter-tranſverſa Aaz) erit({propter {unilia tri:n- 


oula)- Aa.AS::Da. DS=—*AS. Ideoque BD «DS 
=DOq)=2% AS-BD —P-L A+DA. ( quia nempe- 


DD*AS=DA+LA, ut dictum eff. ) 
0 3 Hoc. 


—_— 


2-0 De Seffionibus Conicis. PROP.17. 


Hoc eſt ( ſubſtitutis idoveis ſymbolis , nempe / — 
Aa, 4=DA, t-4=Da , |/=LA, & c=DO)Quadratum 


© ,. q - . da td— 42 
ordinatim-applicatz in Ellipi ez=—-ll=—=—1 = d} 


SLY 


—=d =} o cd, ( omnes enim hx notationes tan- 
tundem valent.) Et quidem ( repetita figura prop. 
13. ) tam ſeparatim /{=FD*BD, & d2=F S «DB, 
qua conjunatim —Id=d*=F D*DB— FS « DB — SD» 
DB—DOqg. 


Demonſtcatione non opus eſt alia quam quz” propoſiticnis 
curriculo paſiim interſericur. 

Eſtq; hoc quidem effentiale Ellipſeos Symptoma; unde relj- 
qua dependent & calculo deduci poſtunt. Ur jam non opus {it 
rejiquarum affetionum in ipſo Cono inveſtigatio ; ſed meliis 
& clarijus deinceps in abſolura Ellipiis contideratione (tine al- 
lo ad Conum reſpeQtu habito ) inftituetur: quam prop. 26, 
agorediemur, 


PROP. XVIL 
De Hyperbola, Sefione Coni faa. 


N Hyperbola ; Quadrata Ordinatim-applicata- 

ram, zqualia ſunt aggregatis binorum rectangu- 

lorum 3 quorum quidem altera ſunt interceptis- 
Diametris proportionalia , altera vero in earundem 
rationeduplicat3. 


Sunt enim Quadrata DO, zqualia Refangulis BD=DS 
Cper Prop. 7. ) Dutta vero rea $F F ipſi AH parallc- 
Ia, ( quz Trapezum SSHA in Parallelogrammum 
SFHA & Triangulum SFS, dirimat ) erunt ubiq; reiz 
DS—DFi#FS, & Re&angula BD-DS— BD « DFtBD=+FS. 
Sunt autem (propter zquales DF ) Re&angula BD=DF, re- 


Qis BD proportionalia, ideoq;&% retis DA Diamerris-intercep” 
TiS 


PROP. 17. De Sejonibus Conicis, 29 
tis. Retangula vero BDsFS ( quoniam tam BD quam FS 
ez tunt rectis DA proportionales) in duplicata' ratione 


rettaram DA diametrorum.- interceptarum, Cim igiturſit u- 
big DOq=z (ED:DS—=) BD+«DFtBD+FS ; conftat- propo- 
tum, 


P ROP.. XVIIL 
De Hyperbolico Pyramilloide, Conoide, & Cunto. 
6 FCut Prop. 9. & 14 formavimus Pyramidoi- 


des Parabolicum & Ellipticum ) ex omnibus 

Quadratis DO ordinatim- applicatarum in Hy- 
perbola, formetur Pyramidoides Hypervolicum, xQua=- 
bitur illud Cuneo cuidam, quem Cxnerm Hyperboli- 
cn hibet appellare;nempe ſolido ſuper baſt triangu=- 
lari AHB ered, altitudinem habenti ſuper punto 
A xqualem red&z AS, fed continue creſcentem #> 
quabiliter donee ſuper re&i HB aqualis evadat re- 


&x H S. Et quidem ſegmenta illius Pyramidoidis.ſeg- 
 xwpentis 


doidis & Cunei Alcitndo; ut Quadrata unius & Redtangu- 


4O De SeFionibus Conicis, PROP. 18. 
mentis cujus Cunei analogis erunt xcualia. Adeoqz 
; Oo 
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| |. / 
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tam Pyramido- 
ides tott quam 
llius ſegmenta 
votx erunt mEe- 
ſurz. | 


- Si enim Cunens 
ille Hyperbolicuy 
planc ubivis ſece- 
tur, quod plano 
Tiijanguli AHB 
rectum tit, ( ficut 
& AS ſupponitar 
eidem trianye ulo 
retam elſe, ) & 
plano HBS paral- 
Icinm: ReQangi- 
la fingula hujul- 
modj fefjone fa- 
Cta, puta BDS, #- 
qualia erunt fingu- 
lis BDS in cono 
delignatis, hoceſt, 
ſingulis quadratis 
DO: adeoq; ag- 
gregatum eoram 
aggregatoYocum; 
hoe eſt, totum Py- 
ramidoides toti 
Cuneo ; atq; ( ci- 
dem ratione) ſeg- 
menta illius ana- 
logis ſegmentis hu- 
Jus. Modo interim 
curetur ut cadem 
retineatur Pyrami- 


la 


Cuncus autem ille Hyper- 
bolicus, eſt fruſtum Priſmatis 
C plano abſciſum ) ſuper bai 


AHB erectj; altitudinem hebens 


ſuper punto A zqualem refz 
AS, ſuper punftis autem H,P, x- 
qualem re&z HS. Adeoq; note 
menſurz. 

Eft aucem hic Cuneus, Aggrega« 
tum Cunei Parabolici HBASPEF, 
%& Pyramidis SPFS. quod pate- 
bir 11 ſecari intelligatur plano 
SFP parallelo triangulo AHRB. 


| Quod ipſum etiam concludi poteſt ex calcylo. Cum enim 
ſingula Quadrata DO, vel reftangy]a BDS in Cono; Xquentar 


fingulis aggregatis BD=DFtBD« 
FS; manifeftum eſt oinnia BD=DF 
(per Prop. 11.) zquari Cuneo Pa- 
rabolico, atq; omaia BDzFS (per 
Prop.6;”) Pyramidi. 

Cuneus autem ille, five confide- 
retur ut fruſtum Priſmatis, five at 
aggregatum Pyramidis & Priſma- 
tis (Cuneive Parabolici,)erit not 
menſurz; Adeoq; & Pyramidoides 

Hyperbolicum ( huic #quale) cit 
noiz menſurz. 

Quod aurem de Pyramidoide ex 
quadratis DO difum eft, pariter 
etiam eonveniret Pyramidoigi ex 
Quadratis OO ( ordinatim-jn- 
{criptarum) niti quod hoc eflet, it- 
lius quadruplum. 


Im (quoniam ſimiles figurx plane funt ad invicem ice 
homolugoram laterum, vel etiam reftarum qa rumlibet l1011- 
liter infcriprarum, quadrara;) Chm cognoſcatur wenſura Py- 
ramidoidis Hyperbolici luper baſi quadrata, adtoq; & ratio ip- 

lius ad Parallepipedum m__ eadera vel xquali bali aque- zl- 


PR OP. 198. De SeFfionibns Conicis, 


Ja alterinus zqualem ſapponantur craſlitiem habere. 


A.L 


[T8] 'vh hs 


” 


42 ' De SeFionibus Conicis, PROP. 19. 

tam; copnoſcetur etiam ratio cujuſliber alias Pyramidoideog 
vel Conoideos Hyperbolici ſuper quacung. bai plana ad Priſ- 
ma vel Cylindramuper ead:m vel zquali bati zque-altum. Sj 
nempe pro iingulis quadcatis fubftituantur vel Circuli vel Tri- 
angula, vel quzvis aliz figurz planz limiles, 


PROP. XIX, 
De Convideos & Pyramidoideos Hyperbolici Seftione. 


wo Pyramidoides vel Conoides Hyperbolicum plang 
per Axem (vel, fi mavis, Diametrum ) ſecetur; 
Sefio erit Hyperbola. 


Probatur eodem argumento quo uſt ſumus de Pyramide & 
Cono prop 6. atq: de Pyramidoidibus & Conoidibus Parabo- 
lico & Elliptico, prop.1o0 & 15. 

Habet autem Convides Hyperbolicum Axes ( nift Diametros-ma- 
lis appellace) infinitos , communi centro (fed extra Convides) 
coeuntes; Dui & jua hahent plana ordinatim- applicata. 

Sj vero (ecc1ur Conoides Hyperbelicum plano-per Axem ( vel Diame- 
rum potius) non tranſeunte; poteſt eq Seto vel efje Hyperbols, ve! 
Par#hola, vel Ellipfis ( circaluſve. ) 

Er quidem de ( Pyramidoidibus & przfertim) Conoidibuz, 
Parabolicis Ellipticis & Hyperbolicis; cormmq; Axibus tive iz» 


. m*tris, intercepcis & tranſverlis; Planifq; ordinatim applicatis; 


ſecantibu?, & tangentibus; Centris , item & Lateribus-ReGiz, 
2/iiſq; ejuſnodi : facile effer novam quidem nec iajucundam 
diſquilitionem inftitaere; ( ad quod etiam fatis proclivis ſum, 
cam totam fere iſtius negorii difhicalcarem jam ſaperayerim, 
nec quicquam fere ſaperſir aliud quam ar quz mente concepi 
yerbis exprimam:) Vertim i11nd non eſt hujus loci; neq; jam li- 
cetnimium divagari. Et forſan ajliicuidam non ingratumn e- 
rit, ex ea methodo quam nos in Coni-ſeftionum traftatione 
calcarni?, anlam arripere tale qui in Conoidibus exercendi. 
Noebis interim & monaifſe & inniifle hic loci ſufficiac ; aliud e- 
aim <& quodpre manibus habemus, | 


PROP, 


£& TY 


De SedHionibus Contcie: 


PROP. 20, 


PROP. XX, 
De Hyferbole Latere-Reffe. 
'D Um fit in Hyperbola, ut ditfim eſt, DOq=BD 


*DS3 adeoq3 quantitas ordinatim-applicata- 
rum DO, ex cognitis re&tis ED, DS, cognoſ- 
ci poſfirz non contra: (C cam poſlint rectzx BD.DS. in= 
finitis modis variar!, pro conerum variorum diverli- 
tate, aut etiam varia ad eun- 
dem conum applicatione, dum 
interim rectarum DO quanti- 
tas eadem maneat; ficut de Pa- vy. £ 
rabo'fi & Ellipfi ſupra diftum : 
eſt prop. 12, & 16.) Commo-» af 
dum igitur viſum eſt Conico- F' © 
ram Scriptoribus, harum loco, [<> _ 
altas menſuras ſubſtituere, qui. Wee PA 
bus Ordinatim-applicatarum Sf. [«.c..\8 
quantitatem exprimant , quz g=%-# i 
eandem Hyperbolam ubique $/ "8s. 
comitentur in quocunq3z de- - 
mum cono, aut quocunqz ad £ 
ilum modo applicetur, aut e- 
tiam extra conum conſtitua- n 
tur. (Quod & de Parabol3 & Elliph faftum eſſe ſupra 
declaratum eſt.) - 
Nempe, pro fingulis reftis BD, ſubſtituunt fingulas 
AD diametros-interceptas, quz quidem illis ſunt pro 
portionales, : 
Pro re&3 vero AS, ſubſtituunt aliam, puta LA, ima- 
ginariam, (quod Latrs-redum appellantz) quz tri- 
bus DB,AS,DA, fit quarta reciproce proporticnalis; 
ut fit ubiqz DB x ASEDA x AL adeogz Latus 1e- 
P14 ctum 


44 De Fe@jonibus Conicis. PR OP. 20 
&tum LA=BA 4 AS, & ASSB&XLA, 

Deniqz (produdta prius. diametro DA, extra Hy- 
perbolam, donec Oppoſito vel Triangulo vel Cono 
occurrat in a, ut habeatur Diameter-tranſverſa Aa,) 


erit (propter ſimMlia triangula) Aa. AS: : Da. DS— 


Po ii AS; ideoq BD «DS (=DOq) =1,* AS «BD 


= & LA x DA, (quia nempe BD * ASSDA «x LA 


ut dictum eſt. | 
Hoc eſt, C ſubſtitutis idonejs Symbolis, nempe /= 
Aa, 4=DA, t+{—Da, |=LA, & hþ=DO, ) Quadra- 


tum ordinatim-applicatz in Hyperbola ha == = I4 


=_ WJ —A115 J=Id+d: (omnes enim hx nota- 
tiones tantundem valent.} Et quidem tam ſeparatim 
[{{=FD K DB, & X 42—F'S x DB, quam conjundim /d+ 


-d2=FD >X DB +F'S « DB==SD 2 DB—DOq. 


Eſq; hoc quidem primarium atq; eſſentiale Hyperbolz ſym- 
ptoma, ande reliqua dep:ndent omnia & calculo comprobari 
poſſunt.- Reliquas Hyperbolz atfeCtiones deinceps inveſtigabi- 
mus, ubiabivlutam ipſius rraftationem ( {ine reſpetu. habito 
ad Ccoaum) inftituemus. | 

Arq; hattenus quidem Coni-ſeiones vaigo dias, Parabolam, 
Ellipfin, atq; Hyperbolam, inſpeto Cono confideravimus; ut 
quza Cono lefto (quod & nomen innuit) originem traxiſſe 
reputantur. Ad«coq: primaria lizxram ſymptomata'ab ipſo de- 
duxi; quod & de aliis illarum affeftionibus fecifle (it id opus 
ellet) non adeo elfet dithcile. Quoniam autem earum natura 
magis abſ{oJuta eſt, quam ut ad Corum ſotum pertinere vide- 
antur; priorem contemplationem ecuſq; proſecutus ſum,ur & 
fonres aperirem unie Veteres do&rinam ſuam haufifle viden- 
tur, & quibus paſſibus ad abſtruſas j1las quas exhibent demon- 


Rrationcs aut pervenerint aut ſaltem pervenifſe poruerine ; Et 
 effencialia 


PROP. 26. De SeFionibus Conicin 45 
efſencialia iflarum ſymptomara inde deducerem ,ut tandem lis | 
ceat illas etiam extra Conum ſuum intelligere, aut etiam ( (1 li- ; 
bec) de Cono in Ccaum transterre; cum carum aftefiones re. | 
liquz ex jam traditis { etiam fine Goni auzilio ) deduci pol- ; 
finc, ut in {.quentibus patebit, Non autem earum attcQiones | 
omnes ca methodo proſecutus ſum; quoniam illarum tradirio' 
ex abſoluta,quz ſequitur,traftatione ( ſepotito Cono) & cla»! 
rius &tacilius peragi poſlic, nec opus uc- rem candeim ,iterato 


agcre. | 


- 
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| ab De Sefjonibur Conieir, PROP. 27, 


SA C2 Na URANR CNR 
PARS SEGUNDA. 


UM tradita fint in precedentibus Para- 
bolz, Ellipſis, 4tg; Hyperbolz , ( quas 


1 Coniſetiones appellant, ) efſentialia ſym. 


4; 


C 


IG nem traxiſſe exiſitmantur) deſumpta que 

ipſarum naturam abſolutame ita interine 
expornnt, ut ſive a SeFo Cons, ſive aliunde geneſin ſorti- 
antur eadem natura abſoluta eiſdem charaFeribus defis- 
nanda eſſet: Licebit in ſequentibus illas ( five lineas ſive 
figuras) ſecundum abſolutam quam in ſe habent naturans 
contemplari, flne reſpeFn ad geneſin habito, que vel a Se- 
Gone Coni,vel etiam aliunde contingere poſſe : Ft qui- 
dem nndecungs contingat, abſolutam earum contempla- 
tionem neutiquam conturbet. 


PROP. XXI. 


De Parabola, abſolute conflderata. 


Um fit in Parabola Q:adratum Ordinatim- 

", applicatz cujuſlibet ( p?==/d ) zquale reftan- 

| gulo quod intercepta-Diametro & Latere-re- 

co comprehenditur, ( ut , inſpeto Cono ſupra de- 

prehendimus, prop. 12.) Licebit jam Parabolam , co 

charactere ornatam, ſuo Cono eximere, atq: abſolute 
quidem & Univerſaliter dcfinire. 

Prabolam igitur appello eam ( five lineam curvom 
in plano deſcriptam, five figuram planam, ejuſmo®! 
curya terminatam,puta OAO ) cujus ordinatir-ap- 
plicatarum 


adatt; 


PROP. 21. De SeFionibus Conicis, 47 
plicatarum quadrata ſunt interceptis-diametris pro- 
portionalia, 
- Rettam vero (imaginariam) qu#z cum interceptis- 
diametris ( tanquam communis altitudo) continebit 
rectangula ( ipfis quidem diametris-interceptis pro» 
portionalia)) Qyadratis illis Ordinatim-applicatarum 
Xqua'la, appello Latus-Redtumz puta LA. 
Ordinatim-applicatas vero appello, ( PO, PO, ) ſe- 
miſles parallelJarum retarum,COO,OO,) Parabols u- 
trinq3 terminatarum (quas 0rdinatiw-inſcriptas, yel 
Ordimatim-ſubtenſas appello) una linea refa ( puta: 
ADP, quam appello Diametrum) biſetarum. 


Pun&um autem illud biſeftionis, (D vel P,)PanTum 
applicationis appelloz in quo quippe Diametro ſux ap- 
plicitur ea quam Ordinatim-applicatam diximus. 

Djametri vero ſegmentum, puncto- applicationis & 
curva Parabolica comprehenſum, (AD, AP,) Diame- 
trum-Interceptamn appello. 

Pun&tumq3 Diametri in curva illa exiſtens ( puta 
}\ ) appello Yerticern, (tam Diametri, quam ipſnus Pa- 
rabolz,ſecundum illam Diametrum conſiderate.) 

Ordinatim-poſitas appello non modo eas, quas ſu- 
pra Ordinatim-inſcriptas, ataz Ordinatim-applicatas 


dixi, (quz vel ut1inq3 yel ab altera altem parte Pa- 
| rabola 


Sore 
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a8 De SeFionibus Conicis, ÞP R OP. 2T, 
rabola terminantur,) ſed alias quaſvis ipfis parallelas 
{ quantzvis longitudinis) Diametro ſimiliter appoſi- 
tas , & propterea coſdem cum diametro angulos fa- 
- CIENtes. 


Arq; hinc quidem,'fi faifſet res integra, neq; Conicz Seftio- 
nes, ut vocantur, Originem a Cono traxifle yulgo repataren- 
tur, (quare $& mihi neceſſe erat eas, ſecundum illam ertixm hy- 
pothelin exponere, ne videar novas quaſdam figuras commi- 
niſci, potius quam ab aliis receptas explicare:) licuiſſet totius 
hajulce tracationis initium pofuiſſe, omillis eis omnibus que 
ſaperius in parte prima exhibuimus; aut ea ſalrem ( 11 libuil- 
ſer adjungere) hinc quaſi a vero fonte demonftrafſe. (Adeog; 
novas terminorum aliquot definiciones necelſe eft & hic & de- 
inceps aliquoties adjungere, omiſſa Coni mentione, ne opus ſit 
ad przcedentia recurrere, aut Coni auxilium in definitionibay 
poſtalare.) | 

Non caith eft Parahole magis eſſentiale, ur fiat Sefjone Cont 
Plans lateri parallels; quam Circulo, ut fiat Sefione Coni plane baſt 
parallels; aut Trianguls, ut fiat Seffione Coni per Verticem.. N-q; il» 
Ind volunt alii: Quamvis cnim Parabolam ( quod & ,de aliis 
Coni-Scefionibus fimiliter inte!ligendum eſt.) (e&to Cono ge- 
neraridefiniant; non tamen ſolas illJas,quz ſetione Coni tiunt, 
pro Parabalis habent, (nam & alios agnoſcunt Parabotam in 
plano deſcribendi modos;) ſed tales eſſe volunt ( live figuras 
five lineas curvas) quales cjuſmodi ſcAione Coni feri poſe 
ſane. . 
Parabolam autem a nobis definitam eand:m eſſe cum Parabola Avol- 
I»nij, & alio:um; ralem nempe,qualis ſe&ione Coni effici poſit: 
Sic demonſtro. 

Eſto Parabola quzlibet a nobis definitavaw, Ce'iſq: Ordina- 
tim-applicara quzliber.nw, cum diamerro er angulum «7% 
guemcunq: faciens; firq; ax lacus retum.) Dico hanc Par#bo- 
lam talem cfle qualis ſetion- Coni eftci poſler, 

Fiant enim retx AP—PB—z7; liq; angulus APB reftns 
& (continuaca BP) fiat PS—aa; & jungatur rea BA, quiz 
(-ontingara) concurrat cum reta SV (iph PA parall:1a) in 
V, ut cowplcatur triangulum. VBS; ſuper quod erigatur ya 

£ UF 
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" PROP.21: _ De Sefionibu Conicis, a9 _ 
culus diamecrum habens BS, qui chm triangulo VBS angu- 4 
lam inclinationis faciat zqualem angulo aa; eiq; parallcli 


VV 


circuli alii infiviti ſupponantur, (diametros habentes in trian- 
gulo VBS ip: BS parsllelas ) qui cenum VBUS compleant 
(per prep 5 i per cujus axem incedir VBS Triangulum (quip- 
pe in quo reperiunruc omniuim circdlorum parallelorum dia« 
me'7i.) Tum crigatur playum APO rriangulo VBS re&um, 
quod iglius fecabit circulum SCB ſecundum retam PO,quz 
(proper angulum etiom AFB rcGum) perpendicularis erit re- 
Ez BS, perz& 4 dd 11, ( argulumg; AFO conftituet zqua- 
lem inclinationi planorum , per 6411, adeoq; angulo ans,) 
Planum igirur AFO ,, ccnife& ionem effcit AO: crimg; iplus 
diamecer AP parallela fit VS oppoſito cruri trianguli- per- 
axem; {eQtio illa exit parabola , qualem dcfſcripiimus prep. 7, 
(ur inde patet;) boc <>, qualem definit Apollonius prop. 11. 
lib. ; . Conicorum, | 
Sed &eidem congruit Parabola propoſita, a nobis definita- - 

Nam quadratum PO (—BP , PS} #quatur quadrato ns (= 
Tav4a,) cOm fit (ex confirntiione) ma FB, & ex—PS: adeoq; 
& rea PO=mw, Sed & (ex confiruftione ) AP= ar, & angu- 
lus APO ww, (ut coterfam-eft:) congruunt erg0 1(Os AP, 
PO, reCtis en,7w, ( & argulns comprehcnſus angulo —_— 
env.) 
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50. De SeFionibus Conicis, PROP. ar. 


henſo:) Atq; eidem ratione reſiqus ordinatim-applicatx DO 
reliquis P@ congruunt, ade6q; & Parabola- Parabolz congruit, 

Parabola igitur a nobisdefinita, Parabolz ſeftione coni fatz 
congruit, adeoq; talis eft qualis ſe&ione copi efhici poſſet, Quod 
erat primo demonſtrandum. 

Cont13 vero, Parabolam ſ{c&iene Coni fatam talem <1: 
qualem nos defcriplimus ( nempe'Quadrata ordinatim-appli- 
catarum habere diametris-interceptis proportionalia ) ſupra 
demonſtrgtum eſt prop» 8 & 12, 

 Eadem igitur eft Parabola quz ab Apollonio (aliiſq;)& quz 
a nobis definitur. Qnod oftendifſe parerat, - 

Sed & eadem opera docuimus, Conum dprſtruere, eig, datam Pa- 
rabolam ita aptare, ut data ipſius diameter fiat Diameter-ex-generatione. 
Atq; etiam Theorematice verum eſſe, Parabole diafnerrum quam- 
libet fieri poſſe ( in aliqus ſaltem Corio) diametrim-ex-generatione ; & 
Ns: fiat. (quamvis & illud aliis mille modis fieri poſe 
{ie, | 

An vero univerſaliter verum ſit, Datam Parabolam date Cons its 
aptari poſſe, ut data ipfius diameter fiat diameter-ex-generatione, eſt alia 
diſquifitio, Eft autem & illud verum, modo datz diametri ad 
ſuas ordinatim-applicatas obliquitas major non fit quam obl!- 
quitas Axis alhgnati Coni ad bafin ſuam- <1 ſecus autem; i!1ud 
non ket dummodoſolum circuſum pro Coni baſe agnoſcimus, 
Si vero admittatur, ut non modo Circulus, ſed & Ellipfis quz- 
libet, pro baſe Conl reputetur; etiam unjverſaliter illud verum 
erit, neq; determinatione indigebit Theorema. Hoc autem 
obirer tantum fine D-emonſtratione moneo; quoniam nec il1ud 
eſt hajus loci, nec mihi animus et ad fingulas minutias deicen- 
dere. Ad reliquas igitur Parabolz affeRiones calculo compro» 
bandas fcftino, 


P R:OP,: IX X17]; 
Corollaria. 


JAtet ex dictis;Quod cum fit(ut oſtenfum eſt)p2=14; 
erunt,in Parabol3,Diameter-intercepta,Ordinatim- 


applicata, & Latus-Rectum, continue proportionalia. 
| | Aden 


Fes 


Tn 


© V5 


PROP. 23: De Sefionibus Conicis, SI 
Adtoqz , Datis eorum duobus quibuſvis,etiam rcli- 
quum '(magnitudine) datur. Nempe, 


Ordinatim-applicata, p=//4. 
ejuſq quadratum, p*==14, 


In Parabolac T.atus-Retum : —> 


; X 4 
Diameter-intercepta d—, 


Patet etiam; Ordinatim-applicatas, rout longius a 
yertice applicantur, ita ſemper augeri, ( cum ipſarum 
quadrata fint interceptis diametris, hoc et, diſtantiis 
punctorum-applicarionis a veriice, proportionalia.) 

Et propterea, Parabolam ejuſmodi curvam eflc, qu# 
per fe figuram non comprehendet; cum crura per- 
petuo magis divaricentur , nec fint unguam | ( extra 
puntum verticts) coitura- 


De Reid Parabslam contingente. 


I, ſumpto tibivis in Parabolz diametro punt, 
P, cut ordinatim- applicetur Pa; diameter PA 
extra Parabolam continuetur ut fiat continuatio 
AF, ipfi AP diametro interceptz #qualis3 recta Fe du- 
Ga, Parabolam in punto « continget. Ft contra 5 Si 
Parabolam in « contingat re&a «F , diametro produ- 
tz occurrens in F; erit AF (continuatio/ ipſi AP 
(diametro-interccpte) xqualis. 


Nam ſumpto, in cadem djametro, punto quovis D, cut or- 
dinatim-applicetur PO, quz ed re&am Fa pertinear ir T; 
Dico puuctum T vel idem efle cum punGo # , vel «xtra Para- 
bolam cadere; hoc «ft, retarn DT vel #qualem «fe re&# 1-© 
(f1 nempe punGa D, P, coincidant,) vel ( u alibj lumna.ur | 
:0NSlOrems Ro 
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v2 De SeFionibus Conicis. PROP. 23. 
Efto enim / ob commodiorem calculum ) Pz—p, PA—q 
(ideoqz PF—2d, ) PD=—a, 
(ideoq; DA=d Za, DF=2d 
Za, variatis nempe fignis +, 
— , prout ſupponitor pan- 
um D infra vel ſapra pun- 
&um P affumi.) 
Erit igitur (propter Para- 
bolamJ)PA.DA : : Peq.DOq. 


hoceſt, d.d Za: : PF 


DOq.-  / 
Ee C propter fimilia tri- 
angula) PF. DF : : Pa, DT. 


14 
hoceſt, 2d,2d Za: :p. : : p—=DT, hujarq; quadratum 
2 + : 
= = - p*=DTq 


Eft igitur differentia quadratorum DTq DO q= 

Xa, 4d* Zada +6? "Re ; £ , 
a 75 p*=—-p*. Quz quidem vel aliqua . 
eſt, fi puna P, D, diftent, ( ſitq; propterea « quantitas rea- 
lis;) vel omnino nulla, fi coincidant punta P, D ; ( evane(- 
cente quippe quantitate a , adeoq; & ipſius multiplicibus om- 
nibus.) Hoe eft, quadrata DTq, DOq, & propterea corum la- 
tera DT, DO, vel zqualia funt, 6 ſamatur puntum D idem 
atq; P; vel illud majus eft, fialibi ſumatur D. Et propterea, 
cum reftz at (quantumvis utring; produQ ) fingula pun: 
ipſo « excepto,fint extra, parabolam; ea Parabolam in unico 
puntto « contingit. Quod cratDemonftrandum. 

Eſtq; hzc noſtra demonftratio multo expeditior, quam quz 
ab Apollonio aliiſq;, (adhibico Cono, variiſq;- lemmaris prz- 
millis) adducuntur, 

Sj vero propoſitio hzc non fuifſet antehac excogitata, ſed a 
nobis jam quzrenda : 7/ud Anahtice fic fieri poſit. 

Supponamus rem quaſi jam fatam;-contingentem. aF, dia- 
_ produttz occurrere in F:& quzrenda fit longitudo reitz 

Retincatur eacem quz priug figura; cadgmq; ſymbola , niſi 

quoe 
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PROP. 23. De Sefionibus Comics. | | 573 
quod pro PF ( nondum ecognita ) ſubſtituaturf , adeoq; pro 
DF, f Xa. Erunt igitur ( ut prius) PA.DA:: Paq. D Wy q= 
4, EcPF. DF :: Pa. DT. hoc eſt, f. f =a:: ns = 

* E2fat z* | 
ſ af n pP—=DTaq, 


DT. Et 4 
Eft item (propter tangentem) DT >DO Choc eſt, DT »-- 
qualis vel major quam DQ; illud quidem 5, P, coincidant; 
* Eafata "_ _ 
hoc, fi ſecus) & DTqZ DOq, hoc ef Ep 4 =; & 
( utrumq; multiplicando in df2 & dividendo per p* ) erit 
f* +2dfet4<*> of* +f*a: & auferendo utring;.dfz, atq; divi-. 


dendo per Ia) adf +da Sf*« | 

Deniq; ponendo D P. idem punftum (ut evaneſcat quanti= 
tas 4, adeoq; & da,) erit 2df=f*, hoceſt 2d—f. Quod eſt ip. 
fam TheorEma quod inveſtigandum erat , quodq; modo de- 
monſtravimus. | 

Converſa propoſitionis propoſitz; nempe Parabole tangentem * 
eF diametys P A produfe occurſuram, & quidem ita ut abſcindat reftam 
AF ipfi AP equalem; ex dictis ſatis pater, vel inde faltem facile 
deduci poteſt, | 

Atq; ectiam; Reffam AF Parabolam in unico puntto coutingere. 

Item, Ab eodem punto F, at, ad eaſdem partes, refami aliam que 
Parabolam centingat duci non poſſe. 

by Parabolam ineodem punto a non nifſr unicam reffam 'contingere 
Pole. 

Adeoq;'In lean inter curvam « A rectemg, contingentem aF, aliam 
rectam lineam cadere non poſſe: Hoc eſt, prout ego alibi peculiari 
trattatu fuſius demonſtravi, Argulum qui Contactss dicitar, eſſe ars 
gulam nulliue magnitudinis, five nox- Angulum. ) 

Verdm cum ea non difficalter caiculo demonſtrari poflint 
(demonftrationibus przcedenti non abſimilibus) ego, partim 
uttyronibus quo ſe exerceant relinquam', partim ne aliis tx- - 
dio fimycis figillatim demonſtrandis ſuperſedeo. 
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De SeTFi0nibus Conicis, 


PROP. XXIV. 
De Parabole Diametris. 


F a punto quovis« in Parabolz curv4 Az, dy- 
catur recta «z parallela diametro AP; Erit «r (jc 
ducta ejuſdem Parabolz diameter 3 verticem 
kabens «, & Ordinatim-applicatas *O rex «F -( Pa. 
rabolam in vertice « contiagenti) parallelas. 


Libet hanc Propoſitionem prime Analylice examinare , deinde & 
Synchetice demonſtrare. 

Supponamus igitur rem ita efle ut perhibetur : adeog; in- 
ſcripram OO, rectz «F parallelam , atq; in 7 biſeftam lint; 


/ 


q 


re&x OD, OD, eP, diametro AP, ordinatim applicat 2, deog; 
invicem parallelz; quibus etiam parallela ducatur 7p, qu* i 
tarſpropter parallelas) biſccabit (ut retam OO, bc) re-tun 
DD. Deniq; re&a OO ( proqucita ii opus |) occurrat diamcrro 
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P,24% DeSedionibur Conteir. 


AP (faltem produftz) in G. ( occurſuram. autem certum.eft, 
cum ipli parallela aF eidemdiametro occarrat, puta in F, per 
przcedentem.) Eruntq; ( propter: parallelas) Pp=a==FG: 
& propterea PF=—pG, 

Tam ſubſticatis ( ob commodiorem calculum -) idoneis 
ſymbolis, efto Pz=p, PA—d. Cideoq; per przccd: PF —-pG 
—24d.) Pp=aT—=t G=y, (ergo pa—pPtpA—qty ) pD=4. 
Ge DA=—pA ZpD=uty £4. & DG=pG '# pD = 2d 

oÞ 


Fg + $ 

* Ecit igitur ( propter Parabolam) PA.DA : : Pzxq. DOq. hoc 
eft d. oTg Equip Toy | 
Icem (propter {imilia triangula) PF. PA: : DG. DO. ho 


eft2d. p: : 2d $4229 p=DO« Er (ſumendo quadrata ) 
4d" + 4dq q Pe=DOq= ans = a 


4d* d 
Ergo Cutrinq; dividendo per p* & multiplicando per 4d*). 
4d* +4dgtg*—=44*t 40g X4dg hoceſt ( fublatis utring; xqua- 
libus) g*==4qdg. Adeog; inventa et quantitas q, adeoq; & 
punta D,D. quibus Ordinatim applicantur DO,DO, Vera igi- 
tur eft propolitio. 

Illud Symbetice fic demonFrabimus , premendo Analyſcos ve- 
ſtigia, 

|," IOR APdacatur paralleJa ar , per cujus pun&tum 
quodvis ( intra parabolam ) 7, ducatur refta 7G diametro 
occurrens in G, & pacallela tangenti aF occurrenti djiametro 
in F, Dico az ejuſdem Parabolz diametrum efle eiq; ordina- 
tim pont 7G, 

Diametro AP ordinatim applicetur eP, eiq; parallela du- 
catur@p diametro occurrens in p. Et ſunto ſymbola Pap, 
PA—=d. FGz=aT==e. 

Tum ſamartur in diametro utringq; a punto p , #quales re- 
a& pD— (4 4dg=)2 de. C hoceſt, duplum mediz propor- 
tionalis inter 5 P, as, retas-) atq; punttis D, D, ordinatim= 
ponantur DD, DO, ret» 7G occurrentes in (),Q; quz cum 
parallelz fint reAz mp, licut reGta DD Cex IO )bj= 
Ecatur 
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_” ©," De Selfionibus Conicis. BROP. 24; 
| —_ Pp, crit ide & OO (propter parallelas) biſeQ, 
Reftat fit oftendam re&tam illam O O (biſe&am in»): Pa. 


2 
rabolz inſcciptam eflc,( ut er refta biſecans lit diameter, ) hoc 0 
eſt, pun&a @ O le in Facgvolz Gurva, Qued fic probatur. f 
HEN” | | J 

C 

{ 


| 


Eft pA =PAitPp —=dtg. DA —pA ZpD=dfg +2) ig. 
pG=PF—24. DG=—=pG +,D==2d +24/ dp. 

Tum (propter parabolam) ut PA, ad Da; fic Pzq qua» 
dratum ordinatin - applicatz punto Þ , ad quadra- 
tum ordinatim-applicarz punto D: hoc eft d. d* 5 


+ 
#24 dg: :p*. EET. quod igitur eft quadratum or- 


dinatim-applicatz punto D. | 

Sed & tantundem eft quadratum re&z DO, Nam ( propter 
—_— 0 ns PF.Ps : :DG.DO hoc eſt, 2d.p: : 2d 32/0. 
2 - | gat Up 2 
—$2% , —DO.Ejuſq; quadrath Dog=t 2 =p 

at's +24/ LM X ; 
moth” Y. 


Eft igitur quadratum re&zDO zquale quadrato ordinatim | 
applicat# 
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applicatz punto D;adeoq; refta DO iphi ordinatim-applicace 
Kdrmag Sed & punto D oociogrim- ponies refta PO (ex 
conftructione) ergo ordinatim-applicata eſt: punaq, O O- 
ropterea fant in ipſa Parabolz curvi, adeoq; OO refta Para- 
ball inſcripra. -Sed & cam C atq; cidem ratione ipfi parallelay 
inſcriptas omnes) biſecat rea en. Eft igitar ( per def.) an” 
diameter, eiq; ordinatim-applicata nO, ( ordinatim-infcriptz” 
ſemitſis.) Quoderat demonſtrandum. | 
Monendum autem hic eft, quod cum (tam in Analyſi quamt' 
in Synthcfi) dicimus duarum reftarum DG, altcram quidemy 
zqualem effe pG -pD, hoc eſt, ditferentiz reftarum pG, pD, 
feri quidem poteft ut quandog; pG ( nempe quotics rea OO 
diametram AP non tranſit) quandog;,pD (neipe abi OQ 
tranfit APY) major efſe : Adeoq; pG wv pD, nunc per pG =pD; 


. nune per pD —pG,interpretandiierit. Vectimbec calcuium non 


omnino perturbat;quonii ca quanritas in operationis progrefſy 
quadranda occurrit: quo caſu,utrumvis contingat,eadem quas 
2d I 


drata prodibunt, Nempe cum ficin Analyft—, - p —DO,it- 


ve exponatur W029 ==DO (ut ubi O O non tranfit AP,) 


+24 | n Cs 
Gve TELp = DO (ut ubi tranſit, )). utrovis modo erix 


Lig Q Z +47 | s _ Q » - ' 

EF Ip — DOq. Er pariter contingit in Demons 

ftrarione Syntherici, Quod monuiſle ſufficic. | 
Pofient hic alia Theoremara mulra ſigillatim oftendi, rura. 
Syodlibet Curve Parabolice furum alicnjus Diameiri verticem 


. Cjje, 


Adeoq; In qualibet P erabole infinitos eſſe Vertices, a9, Diame= 
Iros infinitas. ; 

Item; Parabole Diametros onnes eſſe invicem Parallelas. 

Ec; Suamlibet reffam ( in coder; plano) cuilibet Percbole Diame= 
tro parelielam, ejuſdem Paraboie Diametram ctiaw efſe; eig, in ano ali 
q*0, © quidem unico, punto occurrere. 

Item; Buamlibet in eodem piano rettam, per aliquod intra Porahg-'— 
lam punttum tranſeuntew, Drametro non par allelam, in binus punictis Pas 
ravule occarrere; & alicui Diamewrs —em——_—_— eſſe. 
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83 " De Seionibmn Conicis. 
BH Et; Suevel alicui Parabole Diametrs Ordinatim-poſita eſt , vel 
== © "Diametrum aliquam quocung, mods ſocat, vel que Parabolam' ſecat -( aut 
= iÞfi occurrit) in binis puntis; nec illis Paraboele Diametrum efie, nec 
ip/ins Diametro ulli parallelam. Ta, | 

Item; Due Parabole Diametro alicui in vertice orcurrit ordinatim« 
applicatis parallela, Parabolam in illo punto contingere, 

Er; ®ye Parabolam contingit , Diametri per cont punitum 
tranſeantis Ordinatim- applicatu: parallelam eſſe : adeog, eidem Diame- 
tro Ordinatim poſitam., 

His autem, aliifq; conſimilibus , figillatim demonſtrandis, 
; non immorandum Me ſentio; Chm ca vel in progrefſu prxce- 
WP _ _ dentium Demonfſtrationum ſatis jam oftenſa lint; vel ex eildem 
| principiis facile demonſtrari poſlint, 


” 


PROP. XXV. 
b a Effe&iones Geometrice. 


| 22.8 przcedentibus , non erit difficile Geometricas 
Effectiones colligere. puta, | 


: Date Perabole Diametram invenire- Nam rea, quaſlibet dyas 
P inſcriptas parallclas biſecans, eft Diameter. 

; Item, Per datum quodvis in eodem plano pun&tum, reGam ducere que 
fit Parabole date Diameter, Inventa enim ( at prius) una quali- 
ber diametro, rea huic parallela per datum puntum du, 
eſt Diameter quzlita, 

Item, Parabole Axem yeperire Inſcripta nempe rei quz Dia- 
metrum quamlibet ad angulos reQos ſecer z ea quz per hujus 
medium punGum tranſit Diameter, eſt Parabolz Axis. 

Item, Date Diametri ordinatim- applicetas poſitone inverire. vel, 
quod tantundem eft, Angulum inclinationis invenire, Duftis nem- 
pe binis diametrodatz parallelis re&is, utring; ab illa zquali- 
ter remotis , quz Parabolam ſecent z rea ſe&ionum punt 
conjungens eſt daiz diametro ordinatim-applicata , reJiqua q; 
omnes huic parallelz, | 

Item, Latws-Refnm invenire date in data Parabo!a Diametrocot.* 


veniens, Eft enim Lacus- reftum, Diametro- intercept? & Or- 
» dinatin* 
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PROP. 26. De SeFionibia Conicis, 59 
dinatim-applicatz tertia continue proportionalis. | 

Ttem, Ad datum date diameiri punctum ordinatim- applicatam in data 
Parsbola ducere. ' Eft enim interceptz-diametro & lateri-re&o 
media propertionalis, Dijametro, juxta inclinationis angalumy 
applicanda, 

Irem, Ad detam diametrum, datumg, Latus-rectum,Parabolam in da« 
to inclinetionis anguls ducere. Nam. politis ad datam Diametrum 
in dato angulo quolibet ordinatim- applicatis, curva per earum 
omnium extremitates zquabiliter daca eſt Parabola. 

Verum ego harum omnium effetionum demonſtrationes o- 
mittoz partim ut rzdio non {im, partim ut fit quo ſe exerce- 
ant tyrones, przſertira cum il!z ex przditis facile poſlint elici. 
Atq; eiſdem de cauſts malte alia & Theoremata & Problemata 
lubens prztereo; chm nobisnon fit animus vel ſingulis minn» 
tis inſiſtendi, vel propoſiciones citra neceſſitatem multiplicag- 
di, Quad etiam de ſequenribus intelligendum erit, 


> 4 Wow "- 


P.ROP. XXVI. 
De Ellipfi abſolute conſiderats, 


Um fit in Elliph Cut oftenſum eſt, prop. 16.) 
Qyadratum ordinatim-applicatz ez=1/d —> 


Licebit jam (ut prius Parabolam, fic ) Ellipfin eo cha- 
ractere inſignitam , ſuo Cono eximere, atq3 abſolut? 
quidem & univerſaliter contemplari, acſi nullam om- 
nino ad Conum relationem haberet 3 ut nec circulns 
(quz'quidem una eſt Ellipſeos ſpecies) habere vulgo 
cenſetur. | 

Ellipfn 1gitur appello eam { five lineam curvam in 
plano deſcriptam, five figuram planam ejuſmodi cur- 


5 . . . . | 
; v4 terminatam, }) cujus, ordinatim-applicatarum ſin- 
- oularum quadrata, zquantur differentiis binorum re- 
a Cangulorum; quorum quidem Majora ſunt intercep- 
; tis-Diametris, Minora vero carindem quadratis pro» 
/ 
b - OE / Ne In Q 4 -) x = 
portionalia. (Nempe ©7=/4 —+4a?, Sunt enim re 


R 2 ctangula 
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9. PROP. 26. 

Qangula 1d, ipfis ddiametris interceptis proportiona- 

lia, propter communem altitudinem /: ipfa vero = d: 

diametrorum interceptarum quadratis 42 proportio« 
nalia, propter conimunem rationem--.) * | 

Diametrum, Diawetros-interceptas,Verticem, Ordina. 
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tim-poſitas, Ordinatim-inſcriptas, ( ſive Ordinatim-/nbs 
tenſas,) Ordinatim-applicatas, atq; Puntium-app'ica- 
tienis; eodem ſenſu hic accipio quo ſupra de Parabo!i 

iſdem uſfus ſum. | 
Refam nota / infignitam, (lineam puta imagina- 
ram, quz cum interceptis-diametris , continere ſnp- 
ponitur rectangula Majora, diametris-interceptis pro- 

portionalia,) appello Latzs-ReFum. 

am vero alteram, quz nota * defignatur, 
(quam quidem ſupponimus Diametri ſegmentum eſ- 
ſe, a vertice verſus concavam Curvz partem duftam3 
quzq); ita ſe habet ad latus re&tum ut diametrorum- 
interceptarum quadrata ad refangula Minora, il!is 
quadratis proportionalia,) Diametrum trunſverſ.1 
_ appello; (nt quz oppofitos vertices conjungit , puta 
Aa, ut mox dicetur: )ejuſq; punftum medium, (quod 
in 


FE. "PPy, 


in ipfa Diametro intra Ellipſin Jacere” ſapponimus, 
nempe intra oppolitos vertices,) appello Cemram. 


Ellipſin « nobis definitam eandem effe cron ea quam definit Apollonine, 
(nifi quod nos etiam circulum, ſea circuli- Peripheriam, eadem 
roce includamug, quam excludic Apollonins;) codem fere proe 
grefſu demonſtrari poreſt , quo ſupra oftendimus Parabolam 
noſtram canden effe atq; ilſius. 

N-cmpe, Ellipti Apollonianz, Seftione Coni fatz ( que ab 
Apoilonio delcribitur p. 13. lib. 1, Con. ) univerſaliter conve- 
nire definitionerm noftram; jam probatum eft prop: 13. & 16. 

Ellipfin a nubis definicam quamliber (modd circulum ſeu Pe- 
ripheriam cxcipias, quan gu ſub ca voce comprebendo;, con= 
tra quam Apollonius,) ita Cono aptari potſe ut conditiones 
eas habeatquas poſtuiat Ellipiis Apollogiana; uc provatur. 


Exponatur Ellipſis quzliber a nobis definita, «e,cujus ordi- 
natim-applicatarum quadrata fint e*—=14 —& Dico hanc Co* 


no ita aptari poſſe ut poſtulatur. 

Ducantur enim re&# Aa=t, AS — 1, continentes angulum 
'SAa quemcung; acutum, (modo major fit complemento an- 
guli inclinationis in Ellipſe expoſita, quem faciunt ordinatim- ' 

R gz 7 applicatz 
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"  applicarz-cug) expo amperras 11009: 0. parallcla pona- 
w tur aB=Aa= },'angulum faciens Aab—SAa: T Haltem ran- 
E tz lint ongicadiais A9.aB; at fit AS=aB=lt; moda interim 
# nonfint AS, aB, invicem zquales; eo enim cafu non Conus, led 
JF Gylindruzpr Ie Ee janganturrefte aS, BA, quz conti- 

Nuarta coeant. it (Ys omplenres trianguſum VaB, ( © neimfe 


aB majar fit quam. Ns , prot jam ſupponimus; vel, {i ſccus, 
ES FAS: quod efto triangulum per axem Goni mox 
conſruendi, - ; 


Deinde ſuper re&as Aa, aB, dao plana ita erigantur ut com- 
munis earum ſeio aw faciat cum rei aB angulum retum, 
cum re&4 vero Aa angulum zqualem angulo inclinationis El- 
lipſeos propoſitz. Hoc enim omnino fieri poſſe conftat : Si e- 
nim erigatur in punto a rea a»,quz fit rea plano triangul!, 
(adeoq; urroſq; angulos waA, waB, refos faciat per 3d 11,) 
circumvolvatur circa rectam aB ut axem, invariato angulo 
oaB, donec ad iitum plani VaB perveniar, faciatq; in plano tri- 
anguli angulum oaAacutum ; qui minor erit angulo ( acuto, 
intellige, nit urerq; recs fit,) inclinationis Ellipſeos <xpol!- 
te, (cum ſit, ex conſtruftione, angulus AaB compl: m-nto in- 
clinarionis majoc;) necefle eſt at in tranſitu aliquand» feccrit 
angulum, inc!inationis angulo zqualem, (fa&us enim eſt rran- 
{1:us ab angulo reCo, adecq; debito majori, vel ſaltem #qual!, 
ad angulum debito minorem;) adeoq; tunc fuerit in jitu debi- 
oc 
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PROP. 27. De SefFionibus Corteir. &5 
to, ut fit duorum planoruny communis: ſeQio qualis impera* 
ture #73 FID) SOLE] AO! {24.0.2 

In plano antem a»Blic,poſito, ſcribi intelligatur circulus di- 
ametrum babens aB,qui ar baiis Coni;aliiq; kuic parallelico- 
num complentes, juxia prop.5; quiplano Aea fetus Ellipſn 
exhibebir, per prop. 7. cujus ordinatim-applicarz eandim ad 
Diametrum inclinationem habebunt , quam quz in Ellipſi ex- 
polita, adeog; limilirer potitz ſunt; erunrq; etiam longitudine 
zquales, ut probari poterir per prop. 13 & 16, Congruunt igi« 
tur Elliplis expolita, quz in Cono exhibetur, Ade69; , eadem 
et Ellipfis a nobis definita { nili quod nos etiam circulum ea 
definitione comprehendamus) atq; Elliphs Apollonii, Quod 
erat demonftrandum. 

Sed & eadem opera docuimus, Conkm conſtrucre , eig. datom El- 
lipfin ita aptare, ut data Ellipſeos Diameter firt Diameter-ex.generatio- 
ne. Arq; etiam Theorematice verum «fe, Fllipſeos di amerrum 
quamlibet, fieri poſſe, in aliquo ſaltem Cono ; Diametrum-ex generas 
tlone, 


$4% »% 
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PROP. XXVII. 
De Ellipſeos Diamerro-tranſverſa & Verticibus-Oppoſitis. 


"N I Ellipſeos Diameter-intercepta AD intelliga- 
tur ( a vertice A verſus concavam curvz par- 


tem) tanta aſſumi, ut rex quam # diximus ſit 
#qualis,Choc eſt, ita ſe habeat ad latus rectum , ut in- 
t-rceptarum-diametrorum quadrata ad ReGangula 
quz diximus Minora) erit & reliquus iptius terminus 


D in Ellipſeos curvi. (Nam {i d=#, erit : die = — 2 
=ld; ideoqs e2=ld — > d2—ld -li—o. hoc eſt, 


Ordinatim- applicata evaneſcit, punto nimirum pes 
rimetri cum purRo diametri coincidente.,) 

Unde patet, Quamlihet Filipſcos Diametrum binos 
habere vertices, ( ut quz in binis punQis perimetro 


occurritz) quos Ycrtices Oppoſites appellamus. Dizme- 
| ter 


Ks 
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th \ Deflomba Conte, PROP. 28 
ter vero binisillis verticibus terminata , illa eſt quam 
Diametrum-tranſuerſam jam diximus. 

Sed & inde liquet, Elliptin ex:carum curvarum ny- 
meroeſſe quz in ſe recurrunt, ade6qz figuram com- 
prehendunt 


Ellipſeos autem Diameter-intercepta , diametro-traufverſ;, 
longior effec ngn poteft; tunc enim —d2, quod binorum refan 


gulorum minus eſſe ſupponitur,majus eſſet qui 1d, quod ſuppo- 
nnirur corum majus eſſe, Si antem taſe ys ſupponeretur; pro 
Ellipfi, prodiret Hyperbola, eandem habens djamertrum tranſ- 
verſam, verticem verd eum quieſt aſſumpto (in Ellipſeos dia» 
mecro-tranſrerſa) vertex oppolitus; quiq; ſupponitur Ellipſeos 
diameter intercepta (traniverſa major) crit aggregatum Gia- 

i - metroramtranſverſz & interceptz in Hyperbola, Prout ex Hy: 
perbulz doftrina,poft-rradenda, colligi porecir. 


PROP. XXVIII. 
Corollaria. 


Atet ex premiſſic; Cum fit ez=!d — d*Horun 
in Ellipſi quatuor, Diametyi-tranſverſe, Diane: | 
ftri-intercepte , Lateris-Ret( ,  & Ordinatim-appliciic; 
datis tribus quibuſvis, etiam & reliquum ( magritu- 
dine) dari. Nempe (diſponendo& refolvendo #qua- 
| tiones) crit- 
. by = - ; [4 » 
c _  {Ordinatim-applicata, e=y: Id —|: : —y 


td med® 
r \& 
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> . Ejuſqz quadratum, ez==[/d _ dot = le 

In Elliph} A | ; 
Latus retum, /=;5uute : 

| Diameter-tranſverſa, == x | 


| Diameter-intercepta,d=ji v2 ———**- 
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PR OP. 28. De $eFjonibuy Conicis. 65 


Et propterea, Diltantia punRi applicationis a Cen- 


r 
tro, (=v:; 11? 2. | 


Patet etixm; Ut Dijameter-tranſverſa ad Diame- 
rrum-interceptam, ſic eſſe Rectangula que diximus 
Majora ((djametris interceptis proportionalia) ad Re- 
Qangula quz diximus Minora (earum quadratis pro- 
portionalia,) nempe, #. d: : Id. =, ; 

Item, Ut Diameter- tranſverſa ad Latus-retum. fic 
quadrata Diametrorum-interceptarum ad Reftangu-= 
la Minora, ( quadratis 1111s proportionalia. } Nempe 
tle od? —dÞ, 

Item: Ut Diameter-tranſverſa, ad Interceptam 5 fic 
tranſverſe reſiduum, ad quartamz quz, duGca in La- 


tus-retum, Rectangulum efficit xquale Quadrato 
? 


Ordinatim applicatz. Nempe #, 4 : :# —d. wy d = 


td (12 ' I00 '2 
n . Et 0 l—e2, 


Item; Ut Diameter-tranſyerſa, ad Latus-re&tum; 
ſic Reftangulum ſegmentorum tranſverſe, ad Qua- 
dratum Ocrdinatim-applicate, Nempe #, /: : td —42, 
jd —* 


[—=e2, 

Fel; Ut Reftangulum fegmentornm Diametri. 
tranſverſe, ad Quadratum Ordinatim-applicate ; fic 
ele Diametrum-tranſverſam ad Latus ReQum.(Un- 
de cujuſlibet cllipſeos Latus-ReQtum commode repe- 
ritur.) Nempe td = a2 ed» F. Ll =— f 

Inde ſrquitur 3 Quadrata Ordinatim- applicatarum 
eſſe ReGangulis ſegmentorum Diametri-traniverle 
proportionalia. Sunt enim ubiqz ut Lad ?. 

Adeog; , Omnium ad eandem Diametrum-appiica- 


tarum, cam eſſe maximam que diametri-tranivei'c 
puncte 


Ir arty. fey ere oe Rong a Ft II; + 
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45 De Seflionibus Conicic. PROP.28, 
pun&o medio -(quod Centrum diximus.) applicatur 
ur Ca. { Quoniam nempe omnium rectangulorum e- 
juſdem re&z ſegmentis comprehenſorum, illud maxi- 
mum eſt quod biſegmentis comprehenditur 3 hoc eſt, 
quadratum ſemiſſts.) Nempe, ubi d=:i7=— d, erit 
td —:—5t2. ideoqz e2 ( = /)= 4, quadratun 
Ordinatim-applicatz maxime. . 

Reliquarum vero Ordinatim-applicatarum qua- 
drata {adeoq3 & ipſz Ordinatim-applicatz )) quz 
centro propitis applicantur ſunt remotioribus majora, 
quz autem habenr applicationum puncta « centro #- 


qualiter remota ſunt invicem #qualia. Eſto enim di- 
itantia punt applicationis a centro quzlibet CD=:; 
ideoq ſegmenta diametri-tranſverſz $t +c , It 3 e- 
rit eorum reqtangulum $t 2 —c2 (=jd —g; ) & 6 


td d® SiS aq? 


% 


TT —[: adeoqs prout quantitas « 


augetur, ordinatim-applicata minuitur C non quiden 
proportionaliter, minuitur tamen, ut patetz ) & con- 
iraz omnium vero maxima quz centro applicatur(ut 
diFtum elt)ubt c eyaneſcit propter coincid entiam pun- 


forum ©, D. 


Quodq; 


» * - a : py na 1”. $ £0 L ” G\ 


PROP. 29. De SeFionzbi4 Conicis, 67 

Quodq; de Ordinatim-Applicatis diqum eſt idem 
& de Ordinatim-inſcriptis (utpote applicatarum du- 
plis) intell;gendum eſt.3 nempe eam efſe maximam 
quz per centrum ordinatim-inſcribiturz & reliquarum 
quidem centro propliores remotioribus majores; & #- 
_ qualiter utrinq a centro remotas zquales ef{s. 


PROP. XXIX, | ; 


De Ellipſeos Diaemetris conjugatis. 


Eta Diametro Parallela, ut «T, per illius quz 
diametri-tranfverſe punto medio ſeu centro 
Ordinatim-applicatur (que omnium maxima 
eft, ut oſtenſum eſt; eſtqz ad eaſdem partes unica , ut 
patet,) extremitatem ductazEl- 
lipſin in illo puncto (& quidem 
ſolo) contingit. ( Secus enim 
non effet i1la omnium, iverſus e- 
aſdem partes, Ordinatim-ap- 
plicatarum maxima.) 

Omnes alltem, huic contin- 
genti parallele, (puta O/O) ci- 
dem Ellipfi inſcripte , ab ills 
(quam diximus) ordinatim-ap- 
plicat3 maxima ( ad perime- 
trum utrinqz continuata , ut 

«Ce) biſecanturz adeoq; & ipſa eſt (per def.) cjuſdem 
_ ellipſeos diameter: oppoſitos-vertices habens « «. 


3 A iy At NE orange; fy ARR = 


* nt =” 
EReSOP » 9m rome AE WCET x. rr. cn} 
th 


Cum enim Ordinatim-applicatz DO DO {int ( propter 
parall:-Jas ) zquales, #qualiter diftabunt a Centro arplicatio- 
naum-punta D DC ur modo oftenſiim eſt) adeoy; biſecantur 
tam DDin C, quam O Oin 9: ( proprter parallelas: ) eq; 
£ O diamcter, elq; ——— #0, CA. 


[-] I - _n_ 


Duas 


% 8" OT I eNOIN Wii "w 
v, = '$- ” bs - 
7 2 « * fe 


| 63 De Selfionibus Convcir. PROP. 29, 


Duas vero hujuſmodi ( eju{dem ellipſcos) diame- 
tros, (puta Aa , « «)) fibi mutuo ordinatim-poſitas, 
Diametros Conjugatas dicimus, ( que fe mutuo biſc- 
cant in communi centro C;) pun&iqs Ae, vel aa, 
conjugatos vortices Cin Conjugatis quippe diametris 
repertos ) appellamus- a 


Ellipin autem binis Diametris Conjugatis, earumq; quatt> 
er 7erticibus fic inſtrutam, pofſumus quidem quaſi pro quatu- 
or five Elliptibus {ive Seftionibus habere, quacum quzlibes ſi- 
um haber verticem, fuamq; Diametrum, <ciq; O:dinatim-ap= 
plicatas & Latus-rectum. Quarum quidem quatuor,binat «Ae, 
«ae, Oppoſitas dicas, {ut & Aaa, aaA,) quarum-nempe vertices 
ſuat oppoſiti; binas vero aAa, Aea, vel Aaa, «az, (quaium 
vertices fant conjugati, utpote in con/ugatis diametris paiiti, ) 
Conjugatas dicas. 

Quamvis enim SeJionwm Ofpoſitarum & Con'ugatarum nomine, 
Hyperbole ut plucimam intelligi ſoleant : nihil ramen impedic 
quo miabs ( ut Hyperbolas, fic} Ellipſes Oppolitas & Coniu- 
gatas dicamus: vel ſaltema C ht id nominis diſpliceat ) E!lip- 
tin dicamus Oppoſite & Conjugato ſitu conſideratam. Id falrem 
intereſt inter quatuor Seftiones Hyperbolicas, totidemq; E;lip- 
_ ticas,{ conjugatis Diametiis accommodartas, ) quod hx qui» 
dem (productz? fe matyo continuant Cadeoq; Eilipits cots ail 
guemvis quatuor verticum referri poterit,) illz auten: non i: 2, 
Yerim hec melias fortafle percipientur quum deinceps de Ry- 
perbolis Oppoittis & Conjugatis dictum erit. 

Interimnotandum eft, Oppoiitarum !ive Efipſcon Fve Ver- 
ticum (pertade enim <& atrum dicatur, ) Diamerritr cravfe 
verſam communem eſſe, & quidem Latera-refta 2quatia, (vel, 
{1 mavis, idem; nos enim de lateri-refi fra nutlein proming 
confiderationem habemus, ſed ſolurmmody de ip! mer nie 
tudine, neq; enim omnino refert vel ubi,vel an omnino tf. 12» 
tar aut ſcribi intelligatur, ) & quidem ealderm Ordintm- cp 
plicatas; Di«metros-intercepras ve!0 oppoiitas kaiven: , 412 
quidem {imul zquantur diametro-interceptz, 


s PROP! 


PROP. 30, 


De SeFionibus Conicis. 


PROP. XXX. 


De refFa Ellipfin»Contingentee 


Eta Ellipſm contingens in conjugatarum Die 
ametrorum alterutrius Vertice, cum reliqus 
( quantumvis utraqz producatir_) nunquam 
concurrer, ( utpote que ipfi parallela eſt , ut modo o- 
ſtenſum erat.) Quz vero Ellipſin contingtt recta, alibi 
quam in conjugato vertice:cum diametro (producta) 
concurret quidem. Pun&um autem concurſus fic in- 


quiremus. 


Suypporatur Tangens « F, occurrens in F, produftz diame- 
tro EA, cui ordinatim-applicata lit Ez. Supponatur etiam u- 


= {* a? HT 214: : 


Aa —_— 
= Hanu* —a* ++ 2da 


> ——— —  ———— 


bivis Ordinatim-applicata DO, 
Tangenti occurrens in T, Sitg; 
ccntriim C8 Oppoliti vertices Aaz 
quorum ſupponatur A puncto E 
propior, a remotior. 

Dicantur autem C ob comma» 
dioremcalculam) Fe-—e, EA—:9, 
Aa=!, (1dro0q:; Ea=; _d,EC= 3s 
— d,) EF-=f., ED-=4(i icoq:DF 
—=f +4DA—4 hy” } Dad nas 4 Z4.) 

Tum (quia quadrata nrdimating 
applicatacum {ut r<Fingulis ſege 
mentorum Djamerri - tranſverſe 
proportionalia , vt oſtenfum eff 
prop,78.) et EA sFa” DA » Da 
oy F=q PO: hocefſt ; td —q*, td 


6*= POg. 


- 


— 


fo” 


Item ( propter fimilia triangle) EF. Ez :;DF, DT. hoc 


9 3 et 


Ub 


* F, A A 
YE OR Sg Rr ant A Pr tn dpey ble ur 


70 De Sefionibys Conicis. PROP. *y 
eff, {F::f <6 [=#e=DT ejuſq; quadrathm fepe? + 2fe.: 
F- | 


—DTq. 

T i. (propter Tangentem) DTq >DOq ( aempe zqualia, 
fi DE pun&a coincidant; vel, ft ſecus, illad majus, ) hoc «>, 
f*.za* =2fa £ tm "re a* +ta +2da 
EO. v0 id ma 

= Id od” | | 
plicando per iſ?) erit f*id —f*a* 4tde*— a v* 2 fide = 
2fi*s Zu fd = f*,* + fire FT 2jfda. Et ( deleris n, 
tring; ſ*tid --j*a*, arq; dividendo per =) erit t+1da +d*.t 
2ftd —2fa* > +j* af f* tm af d. 

Deniq;, ponendo D E idem effe puntum, ( ut evaneſcat 
quanticas ED, adeaq; & iptius multiplicta 14a, d* a, f*a crit 
2ftd — 2fa*— f*r— 2f*d. Er ( dividerdo per 2f ) td -s*— 
24, —fd. (Hoc ft, JABa—[]CEF) vel $t—d.t—d : :  f. hoc 
eſt, EC. Ea: : EA. EF, vel (altcrnando) EC.EA : : Ea,Er,Quod 


erat inquirendum, 


e*, et (utring; multi. 


Dnod Theorema fic inventum hoc eſt» $i ſit Ordina- 
tim-applicata in ellipfi Ez, atqz ab applicationis pun- 
fo E ellipſeos diameter per propiorem verticem A 
continuetvy ad F; fitq5 , ut diſtantia puncti-applica- 
tionis a Centro EC, ad diametrum interceptam E A, 
fic refiduum tranſverſze-diametri Ea , ad diametrum- 
interceptam cormtinuatam EF : reta «F Ellipfin w 
puncto « contipget. | 


Demonſtratio (4 opus ) inſtitui poterit repetitis Analyſcos 
veftigiis, | 

Sd & hinc concludi poteft quod modo aliunde oftenſum e- 
rat; nempe quod Kea EllipSn in diametri vernce contingens diame- 
tro conjugate Paral/ela tft eig, munguam occurſura. Nam, cum ht EC. 
EA: : Fa. EF. ii Cpropter ceincidentiam punftorum EC) 
prima EC nulla {it © ave nullius magnitudinis) quarta EF 
{ vel CF) erit infinita (cx utrayis parte ſupponatur diametcr 
produci, five per A,five pera, inditferenter enim fe Tangens 


habes 


PR OP. 3e. 


habet ad utrumq; verticem propter applicationem in centro, ) 
hoc eſt, EF eF nunquam @oncurrent ( propter infiaitam di- 
ftantiam ſuppoſiti punti converius F ) adecg; ſunt paral- 
kelz. | 

Patet etiam, Interceptam-diametruam EA C{ inter applicationis 
punttum & verticem propiorem } 
ip continuatione AF ( inter ver« 
ticemillum & rangentis cum dia- 
metro concurſum ) mirorem eſſe, 
Cum enim fit, EC. Ea—EC -» Ca 
2 EA, EF=EATAF. Erit ctiam 
{dividendo) -EC. Ca :: FA. AF, 
AtEC minoreftquam Ca vc] CA 
(pars roto) ergo &- EA miner 
quam AP, 

Sed & ( ponendo CA— }t—s5, 
G CEz a t —0 ==, 1Geoq; EA-—0 
= 5 wel, & Fa, —t —d—sTc) 


De Sed ionibus Contcis. 72 


er.t EF Lf wad c : 3 


CF (—EFTEC J==; hoc eſt 
CE. CA: :CA.CF. 


Sed & hinc docemur Defan aF ducere que F tpfin in dats fune 
To a continget. Nempe, dota Grdinatim-applicaca «FE , fat ut 
EG ad Ea fic EA ad EF. junta enim Fz Ellipiin in « con- ; 
tingit. 

Item, A dats extra punfo F reftam ducere Fa gue Fllipſin contin- 
rat. Nempe, junta FC, & continuata, (quz EHipl in A « pun- 
&s occurrat, ) ut habcatur F punQum in diametri Aa conri- 
anstione: Quoniam eſt { ut modo diftam eft ) EC. Ca CA 
::EA. AF. ideog, FA. AC : : AE,EC. Sidividacur AC. in F, 
ficut dividitur FC in A : &ducatur Ordinatim-applicata Fa 
recta Fa junta Ellipſin contingit. 

Alia liceret hic Corollaria adiungere, qualia de Parzbo'a 
FN 'nnuimus prop. 23. Scd ca brevitatis ergo. omittenca judico. 


PR OP, ' 


73 De SeFionibus Conicis. PROP. 2r. 


PROP. XXXI, 
De Ellipſees Diametris. 


] a punto quovis « in Ellipſeos curvy Az, ducz- 

tur ad Centrum C rea «C; erit hxc ejuſdem 

ellipſeos dizmeter, cujus vertex , cjuſqz Or- 
dinatim-applicatz rez ipli «F, cllipfin in punto « 
contingenti, parallelz, 


Libet hanc propolitionem ( ut prius prop. 2 4.) primo Anz- 
Iytice cxaminate, deinde & Synrhetj» 
ce demonſtrare, 

Suppunamus igitur rem efle ut per- 
hib:tuc; adeoq;inſcriptam quamlibet 
OO tangenti eF parallelam, a re%a 
«( ( pcr contattum & centruin tran- 
fcunte) biſeCtain in x. Sintq; rex 
OD, OD, «E, diametro AE ordina- 
tim-applicatz, adcoq; invicem patals 
Ielz; quibus etiam paralleJa ducatur 

Fe cidem diametro in e occurren?, 
quz propterea ( ob parallelas) biſe- 
cabitCutOO in, ſic ) DD ine. De- 
nig; reta OO, diametro AE,Cutriſq; 
ft opus eft produGtis,) occurrat in G: 
(Saltem {6 parallela iit, ue non poTit 
occurrere; .res ipſa jam demonſtrata 


eſt, Prop, 29.) | 

- Supponemus etiam inprefentiarum, verticum A a { diame- 
tri AE,) verticem A propiorem, a remotiorem, Pun&o E : t- 
tem punſtum E intra puncta « C incidere: reftamg; OO diz- 
inetro AE produttz extra Ellipſin occurrere : Si auccm horam 
aljicui contracium contingat ( quod quidem keri poteſt) niltils 
ramen minus res ſuccedet , mutatis tantym aliquotics 1g: 
+ —, quod operationis progrefjum neutiquam turbabir. 

Dicantur autei (095 commodiorem celculum) Eg=e , E* 


[7 
»—Yv 
> 


=q"F, 


PROP. 2r. De SeFionibus Eonicir, 73 
==>, Aa==t, Ea (==f — dl.) —X, EC (=3t—d,) =, eD 
=q, ea— od, e('—v, Oo fn ==:& , eC(=0omd) —y. 


- ”— ” 74 
Tum ( per praced:} EC. EA: :Ea EF. hoc «ft c.d:: ze 
 =EPF, Et{ p:opter parallelas, & fimilia triangula ) Cas 


ys * je 
:&::CE.cE. hocet 6,0: cc. = = OD. EcCe.Ce:;:FEs 


"; ' 
VL qd Xx Vux 
c=-A 


e:::EF.eG. hoceſt, 6. :: e. — =E62!: — #20 


ux 
C 


ideoq; DG ( —eG ZeD) —— <q. lem ca {(a=clt 
fc 


Cc 


FA) it 


Nc 
; N EA==4& wo Pn. ideog; DA (== ef YPelJ 


He ” | -= PEG: 
—=d += £q,&Da=x —-- Fq Erretangulum DA « 
o T - 


F = — ' Py ” 4 
Tix o* g* +7 *xs "Xo *dac + 28S 6 To Sd xt APC . 
Da— Sg pn Ny DN Ado a Ser en Toa 
—_— near Seer "a 
= 


* Z 2 ,® 2 Taw—< FE + 
( yel, quia # = d = 2c) = dx = o Q = Mu eo es d. & 


m—_ 


27 * =N*c? 


( vel, quia e wJ=y, & 25, A—=t, ) 


lx wg gt + 2007 ME 
& | | 
Deinde, (quia, propter Ellipſin, Quadrata ordinatim: aps 
plicatarum ſunt reangulis ſegmenrorum djamerri-rrantve; is 
proportionalia.) EA « Fa —= dx, DAsDa : : Eaq=:3, DOq. 
—Cltm 6g Lo yegt SE A, 
o* dx 
Item ( propter fimilia triangula ) EF. Ez :: DG. DO. hoc 


Fm dx - 4 LEE Tqey dx £ocq e = DO. cjuſque qua- 


C oc oax 
2.8,24+ 2 2 2 Mm = ; 
dratum Af LEED nh 2 T ydxi9,, LEE WAN) 
2 T au x* q = 
"HO LIE. Ns £2 
= AN 6 H27ygi SE £3 
6*dx - 


T 


- 


_—_—- WS3:5 15, 


EN | De SeFionibus Conicis. PROP. "Is | 


Ideoq; ( utring; multiplicando per #e*u*x* & dividendo 


pere*) yfe* x*f 40o2.%g* + 20ydxaig=ct dfx* m of dag? + 
2cydxcqt+IEdx+, Er C delendo utring; + 25ydxcq, & trans 
ponendo) 9*.* of bLr* dxgt —o**xf— y df x* Þ SEdxc*. Ee 
C quia o* = *—AE, perg5e2) o**q* 4 o*dxq* —= SEd* x* + 
PE!x.*, Et( dividendo utring; -per dx4(*=;4t2 ) e*q — 
rdiehoc et mag f | 

SZ x,hoc cit - , =9q*, Conftat ergo propotitum, 

Tilnd Synthetice fic demonſtratur, ( repetitis Analyſcos veſtigiis.) 
Ab Ellipfeos centro C ducatur rea Ce, atq; Ellipfin in pun&o 
« contingat refa eF, diametro cuilibet CA occurrens in F; 


ipliq; parallela quzliber OO reaz Ce (intra Ellipſin)oc- 
currens in s , diametroq; CA inG; Diametro autem C A 


ordinatim-applicetur aE, eiq; parallela « e , dijametro oc« 
currens in ce, Eademq; mancant ſymbola que prius e,d, t, x, 
(5 -', T, E, Yo. : : « 
Sumancur autem in diametro utring; a pun&o e zquales 
SEdx i 
retzeD=+/ IX, atq; ordinatim-ponantur DO, DO, re- 


Fx OO occurrentes in O O. Adeoq; biſecantar tam D D 
in e ( per confſtrufionem ) quam OO ( propter parallelas) 


in £. 


Dico re&tam illatguamlibet OO C a rei Ce bifetam in 

:) Ellipſt inſcripramefle; hoc eſt punta O O efle in peri- 
metro. Quod (ic probatur, 

Quoniam ſunt (ut in Analy(li demonſtravimus) EF—© 

c 
eG—ZH Ant Leen x_ : Edt DG (=eG > 
oc T Fa 
eD) — yz _ y Thee, EDA, +/ Ja, & Da 
oc ; ” o ; 


a Lo atque horum retangulum DA»Da— 
- | 


z 
1 


— > & £ : 
CXSFIENL = SEPIXS, 29iy/SEdx (nempe, prog & g* inans- 


T 


lyli, ſubſtitucndo - & == Ce tm 


%o 
63 


-> 


f 


nh 
63 


PAOP. 31. De SedFionibus Conicis, 75 
y*per5e2) erit DAsDa— 20 26D +22 Sl. 


g* 


Tum ( proprer ſimiliatriangula) erit E F. Ez: : DG. DG- 


dx dxx + HS = dx. 'S 
hoceſft, Sk , 26x he Edo vx = 5 £15. DO. ejiiſq,; 


Cc edx 
quadratum __2_* d"x?*TIEdec? +2ydxcy/ Sf dx ,» 
Of Khaz: 
yedet SE? +2954 IE9% DO. 


o* Ux 


Sed & tantundem eft quadratum Ocdinatim-applicatz pun- 
&o D. Nam C propter Elliptin ) ut retangulum EA « E1, ad 
retangulum DA«Dazlic (Exq) quadratum Ordinatim-appli- 
tzinE, ad quedratum ordinatim-applicatz in punto D. hoc 


> dx 22406 IO, 2 RAAG Ear te, 


6? x to 


quod igitur eft quadratum ordinatim-applicatz punto D, 
eſtq; (ut modo oftenſum eſt) ipſum DOgq, 


Er propterea DO, DO, (quz, ex 
conſtructione, ſunt punttis DD Or- 
dinatim-politz ) & Ordinatim- 
applicatis zqualia, adeoq; punta 
OO, ſunt in perimetro; reftaq; OO 
eſt Elliph inſcripta: ſed & illa (eiq; 
parallelz, eadem ratione,) a reaa 
«C biſecarur, adeoq; ordinatim-in- 
ſcripia eft , ejuſq; ſemiſſis «O di- 
ametro oC ordinatim- applicata. 
Quod erat demonftranduw. 

Notandum autem <cft ( tam 
quoad Analylin quam Synthe- 
fin) fieri quandoque poſſe ( u- 
bi eta OO longius abcit a tan- 


T 2 gente 


Om ume OY = 77 OI Rs a Rs A GERI ITE > IIS EDS ues Lene 29 
br apater>=— rem Wtanigerde rations 20ND 6b. xt ves. > 
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De SefFionibus Conicis. PROP. 3r. 


gente aF) nt pun&tum G vel intra El- 
liplin accidat vel etiam ultra oppoii- 


(F tum verticem: Sed nihil hinc contin- 

Ps / get quod operationis progreſſum ma!- 

F< tum pecturbet; tantum mutanda for- 
mm ſan erunt aliquoties figna T —, aur 
RN alique ſalrem quanticares occurrenc 
7 NY” FF: negative interprecandz, Sed hoc nor 
\ &- tanti eſt, ut ea propter operationetrn 

v2, iftis cahbus accommodandam repe. 

os tam. Illad autem a quovis vel parum 
"7 3 # exercitato ( licui id operz pretium 


NGF videbitur) facile przſtari poſit, 
; F Interim non erit incommodum C o- 


8 id rollaria quzdam hic ſubjungere,”qua- 
. . Oo o - . 
$i lia ſubjunximus Prop. 14. de Parabg- 
G la, ) pura, 


Duodlibet Perimeiri Ellipſees punt: 
alicujus diametri verticem eſſe. 

Adecq;, Tn qz2libet Ellipſi infinitos eſſe vertices, at4; Diameir; 
:nfinitas. | 

Item, Blipſeos diametrss omnzs in Centro convenire, 

Er, Reftam quamlibe1 per centrum tranſeuntem, Diametrum eſſe, 

Item, Puamlibet in codem plano rectam per aliquod intra Ellip *« 
Parum trenjountem alicui diametro Ordinatim-poſitam eſſe- 

Item, ae diametro alicui in vertice occurrit, iÞfius Ordinatimn+ aj 
Plicatis parallela, Ellipfin in allo punts contingere. 

Er, ©ue Ellipfin cortirgit, refam diamerro per contadfus pundit 
tranſeunti Ordinatin-poſitam eſſe , ejujg, Ordinatim-epplicatis para!- 
lelam. EO 

Deniq; ; Ellipfin, que diamctros con;ugatas 4 quales atz, ad anguis! 
rectes pofitas habet, Cir-u'um-ce. | 

Hec autem, alizq; innamera, vel ſatis in przcedentibus de- 
montrantur, vel inde ſaltem facile demonftrari poterunt. 


PR OP: 


De SetionibutConitii 


PROP. 22, 


PROP. XXX11I. 
Efediones Geometrice, , 


A179 ex dictis ſatis intelligere licet Geometricam 
Problematum effectionem. Pata, 


Ellipſeos Diametrum invenire, Que enim duas quaslibet in« 
{criptas parallelas. biſtcat eſt diameter. 

Ellipſeos Centrum invenire, Nempe in duarum quaiumliber 
diametroramn concurſu, 

Ellipſeos diametrum invenire,que ter datzom Fi 
ctan nempe,quzdatum punctim $& cenirum c 1 

Data in E:lipfi diametro qualizet , diametrum conjugaiam venire, 
Vel generaliter. | 

Dat inſcripta qualibet, diametrum invenire cui ic orginativn ports 
ir, Nempe retam quz datam inſcripram aliamq; ip! pa 
lelam biſecat: Vel (fi diameter non {it) que ipiu3 punttum 
medium, & Ellipſeos centrum conjungit. 

Date Ellipſeos Axes invexire, Nempe deſcribatur Peripheria 
Elliplt concentrica, ipſamg: ſaltemin binis punRis fecans: Re- 
Ctam enim bina pun&ta proxima conjungentem quz bilecar 
refta,eft Axium alter;reliquulg: eft huic conjugatus, 

Nota tamen; Tncirculo omnes Diametres Axes eſſe, & quidem > 
q ales; & cenjugatas ipſtus diametros emnes efſe conjuy2t05 AxYS. In a- 
i; autem Fllipſhbus quibuſvz, non sift duos Ax'# repariri; col gg Conja- 
gatos, ſed & inequales; & quidzm conjuggtarum- diametrorum omniunl 
maxim inequales; quare & Diameri-Excreme dict|o/em :; Siu & 
contra, Diametros- Mcdias dicere licet, que ſunt confugale £4u3!ts, 

Date Ellifjeogordinatim-epplicatas (poſition? ) invenirt,Que uae If* 
fs diametro conveniunt. Inventa nzmpe Liametto COnjugata, 
quz huic zquidiſtant retz ſunt diametro dat? ordinatime po- 
[1t®, | 

Ellipfin ad datam diametrum & datum lets refium deſcrivere 4 que 
datum habeat inclinationis arguium. Nempe inventis ( magnitudi- 
ne) ad quotliber diametri pun&a Ordinatim-applicaris, ( per 


prop 28.) applicentur ad ſua reſpeRirt panRa in angnlo in ot 
| | rato 
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2 De Sedionibya Conicis, PROP. 52. 
rato: Perearum enim extrema punita, curva #quabiliter du- 
a, eſt Ellipfis. 

Atqui ego brevitacis cauſa ( przſertim cum ex diQtis facile 
deduci queeat ) harum effetionum demonſtrationes, aliaq; 
tam Problemata quam Theoremata plurima 1lubens omit to 


PROP. XXXII.. 
De Hyperhola 5ſolule comſulerate, 


Um fit in Hyperbol3 { ut oftendimus Prop. 
20- inſpecto Cuno)) Quadratum ordinatim-ap- 


plicate h?=1/d + =p Licebit hic (ut Parabo- 


lam & Ellipſin ſupra) Hyperbolam eo charattere in- 
ſignitam, Cono eximere, atqz abſolute & univerſali- 
ter contemplari, acſt nullam ad Conum relationem 
habeat. 

Hyperbolam igitur appellocam ( five lineam cures 
vam in plano deſcriptam, five figuram planam ejuſ- 
modi curvia terminatam) cujus ordinatim-applicata- 
rum ſingularum quadrata xquantur aggregatis bino- 
rum rectangulorumz quorum quidem altera ſunt in- 
terceptis-diametris, altera carum quadratis propor- 


TERa 
tionalia. ( Nempe hz—14+ —d2. Sunt enim reftan- 


. gula /d ipſis d diametris-interceptis proportionalia, 
propter communem altitudinem /3 rectangula vero 
- dz diametrorum-interceptarum quadratis 42 ſunt 
proportionalia,propter eande ubiqz rationem, puta ?. 
[+ 5.a®. d 4? Utrum vero retangulorum majus f1t,non 
refert; ſed modo hoc,modo illud ) 

Diametrum, Diametros-interceptas, Verticcw , Or ai= 


natim-poſitas , Ordinatimm=inſcriptas, Ordinatim-appii- 
Cal ad 


PROP. 33. De Seffionibus Conicis. 2g 


catas, atqz PunGnm-applicationis; eodem ſenſi bi- 
accipio quo iiſdem ſupra de Parabola & Ellipfi uſus 
ſum. : 

Rectam nota / infignitam,Clineam puta Imaginari- 
ain, quz cum intercepts diametris binorum re&an- 
gulorum lla continet quz ſunt ipſis diamettis-inter- 
ceptis proportionalia } appello Latxs-Ref us. 

Reftam vero alteram, quz notl ? defignatur (quam 
quidem ſupponimus Diametrj ſupra verticem conti- 
nuationem, verſus convexam curve partem ductam: 


Fa 
FP fs 


© IT 


= 


qQuXQ3 ita fe habet ad [ 

atus-rectuim ut di 

om : lametrorum- 

=> en —— ad binorum Rectangulonum 

ratls 11115 lunt proportional; 

room, gra, Proportionalia: ) Diame. 

_ ty, mn appello, (ut quz Oppo? Oppo 
arum vertices conjunsi þ 

_—_ | : Jungit , ut - 

ccturz) ejuſq; punctum medium ( quod i 


Hyperbolam 
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B29 * De SefF;onibnus Conicis, PROP, 22, 


Hyperbolam jacet , ſed inter Hyperbolas Oppoſitas, 
ut deincePs Patebit) appello Centrum, 


Hyperbolam « 105i definitam eandem eſe cum ia gum defini 4- 
pollonire, ſimilj Fere progretfſu oftendemus, arg; fupra de Parabg- 
Ia & Eiljpii aft fumas prop.21, & 256. 

Hyperbolz nemp:, ( qualem definit Apotionias Conic. 
lib.1. prop 12. ) Seftione coni fate, univertatiter conv: nice 
definitionem a nobis propobtitam; jam probatum ef prop. 4” 
& 20+ x Eve 

Contra vero, Hyperbolam a nobis defcripram ita Cono an 
eari polie, ut cas habeat condiiones quas poſtulat Hynerbols 
Apolloniana; fic probatur. 

Exponatur Hyperbola quzliber a nobis definica a , cujus 


- © I c ". » ' [ 
Ordinaiim-applicatarum quadrata {int h2==1,+ -42,Dico banc 
Cono ita ut poſtulatur aptari poſſe, | | 

| Dat 


PR OP. 33. De Se8jenibmr Conicis, x 


Ducatur reta aA—+t, & C inciufdem conrirvatiore) AH 
=qd : Arq; adreciam AH ronanturſad: xp] ottas partes) Cue 
re&tz invicem paralie}z;AS— 1, & HB—c, ' {altem tantz ine 
longitudinis AS, HB, uc fit AS = HB—1d;)) Sitq; angulus SAH 
—ARB quiliber acutus, ( modo major lit cerplemento an- 
guli inclinationis in Hyperbola expolita.) Junta vero aSpro- 
ducatur ut cum rea BH produtta coeat in S; & junta BA 
producatur ut occurrat ipiiaS in V ; ut compleatur triangu- 
lum VBS; quod efto Triangulum per-axem in Cono cenitru- 
endo, | 

Deinde reftis AH. BHS, duo plana ita erigantur, at com- 
munis eorum ſcAaio HO, faciat ad r-&Fam HB angulos reGos, 
ad rectam vero AH awgulum'AHO zqualem angulo incline- 
tionis in Hyperbola propolita. | 

Hocenim omnino fieri poſſe conftat : Si enim rea quzli- 
ber HO perpendicalaricer infifens plano Trianguli VBS { a- 
deoq; angulos faciens utroſq; OHA, OHB, re&os ) circum- 
yolvatur circa retam BHS ut axcm (invariato anguio 
OHB) donec ad fitum plani perveniat in He, faciatq: inplano 
triavguli angulum «HA acutum, qui minor eric angulo incli- 
nationis in Hyperbola, (eft enim , ex conftrufiione, angulus 
AHB iftius inclinationis complemento major; necefle eft e- 
aim ut, in tranfitu , aliquando fecerit angulum inclinationi:- 
angulo zqualem; ( fatus enim eft traniitus ab angulo refo, 
ade0q; debito majori, vel ſaltem #quali, ad angulum debitv 
minorem; _ adeoq; tune fuerit in fitu debito ut fir duorum 
planorum prout requicitur concurrentium communis ſefios 

In plano autem BUS fic polito fcribi intelligatur circulue, 
diametrum habens BHS, qui fit baſis cont; aliiq; tuic paral- 
leli diametros habentes BDS, conum complenies, / per prop. 
5.)qui plano AHO {:Qus exhibebit Hyperbelam: C per prop. 
7.) cujus Ordinatim-applicatz omnes (quarum RO eft una) 
ad diamerram AH angulſum facient zqualem angulo inclina- 
tionis ordinatim-applicatarum in Hyperboli expolita ad dia- 
trum ſuam; ſed & eiſdem ſunt reſpe&ive zquales { ut patebit 
ex demonftratione prop» 17 , & 20. ) ideoq; lngulz bngulis 
congruunt, adeoq; & Hyperbola expoſita Hype bol# ſeQtione 
coni fatz, Quod erat faciendum. Adeoq; Hyperbola , _ 
| Uu efnica 


22 De SefFionibus Conicis. PR OP. 34. 


Gefinita eadem eft cum ea quam definic Apollomius. Quod erat 
demonftrandum. | 

Sed & cidem opera docuimus Corum conffruere cif, datam H)- 
perbolem ita aftare, nt date if/ius diameter fit djameter-ex-generatione: 
Arq; etizam Theorematice verumn elle, yperbole diametrum quan- 
kbet fiers poſſe, in «liquo ſaltem Cons, Diemetrum- ex-generation?s 


PROP. XXXIV. 
De Diametro tranſverſa, E* Hyperbolis oppoſitis. 


I ad eandem diametrum duz Hyperbolx oppo: 
ſito fitu ponantur, communem habentes diame- 


Sg trum-tranſverſam, idemq latus re&tum3 fintg; 
ad illam diametrum ordinatim-applicatz unius, ordj- 


So Joon oycath4 AUs5 
\ 
: 
© py * ſe: | f 
natim-applicatis alterius parallelx: dicentur illx #;- } 7 


perbole-oppofte; carumg; vertices, candem diame- 
C71 = 


PROP. 35. De ScG&ionibus Conicir, 83 
erum-tranſverſam terminantes, Ve tices Gppofti: Pune 
&uamqz inter oppoſitos vertices medium;,e{t utriq; Hy- 
perbolz centrum commune. | 


Hz autem Hyperbo'z.Oppofite, reſpondent Hyperbolis 
Oppolitorum conorum codenrplano ſeftorum, 


PROP. XXXV. 


Corolleria.. 


Atet-exe aiFis, Cum fit hz: = [4+ — dA: Horum 

In Hyperbola quatuor , Diametro-tranſucosſs, 
Diametro-intercepta, Latere-yes, & Ordinatim-atpli- 
cat; Datistribus quibuſvis, etiam reliquum ( magni- 
mdine) dari. Nempe (diſponendo & refolvendo *- 
quationes,) Crt | 


i Ordinatim-applicata, h—y- [7 + - G2 1 = 


td + ;@ 
f—— 
Ejufqz quadratum, þ2—14 + L da? = 
[In Hyper. j 1d+ ds | 
bola, be 7 


jp 
Latus-Reftum, ==; t. 


o f +7 
Diameter-tranſverſa, t—=—z=1, 


 Diameter-intercepta, d=v/1h1*#>- he, ——_ 


2 o 
Adeoqz ; Diametrorum tranſverſz « & interceptz 
$"< t 
ager-gatum, !#{/=4/; 4 245-h2: 43t. 
Diſtantia pun&i applicationis a centro. c=//- 41+ 


U 2 Patet 


So arr at FE #66 TTL BUG Pp onennre: wp rdn 


%4 De SeF70njbus Conicis. PROP. 3; | 


Patet tia Ut Diameter-tranſverſa, ad intercep- 
tam; ſic eſſe binorum Reftangulorum ea quz diame- 
tris interceptis proportionalia, ad Refangu)a earum 


quadratis proportionalia, Nempe f.d -: : 1d. — de, 

Item, Ut Diameter-tranſyerſa , ad Latus-re&um; 
ita quadrata diametrorumtinterceptarum, ad Re- 
Ftangula quadratis 1ilis proportionalia. Nempe f, ! : - 
de. ©. 

Ttemr, Ult Diameter tranſverſa, ad'interceptam; ita 
utriuſq3 aggregatum, ad quartam; quzs, dutta in La- 
tus-reftum, Reftangulum efficit zxquale quadrato or- 
dinatim-applicatz. Nempe #.4:: td, eo _ 


+ & td+dz / 
:d - BD Et —— [= h?=ld + — 42, 


Adesq, 5 - Ut Diameter-tranſverſa, ad Latus-re- 
&umz; ſic Recangulum ſub Diametro-intercept4 & 
aggregato diametrorum tranſverſz & intercepts, ad 
quadratum Ordinatim-applicatz., Nempe #.1 : : td+ 
dr h2 — Id + x a2. 


vel, Ut Reftangulum Diametro intercepts, & ag- 
gregato Diametrorum tranfverſz & interceptz com- 
prehenſum, ad quadratum Ordinatim- applicatz : fic 
eſſe Diametrum-tranſverſam ad Latus-retum- (Un- 
de Hyperbolz Latus-rectum commade reperitur:. ) 


Nempe, td+42, þ2 ;: t./ — T's f, 


Tnde ſequitur; Quadrata Ordinatim-applwatarum. 
Redtangulis Diametro intercept4 & aggregato dia- 
metrorum tranſyerſz & jnterceptz comprehenſis, eſe 
proportionalia. Sunt enim ubiqz ut tad /. 

Adeog3 Prout longius a vertice removetur pun- 
ctum-applicationis, ita ſemper augeri Ordinatim-ap- 
plicatas 


PROP. 36. De SeQionibus Conicis. 35 


plicatas. Nempe quia fic tam d quam *+ 4(diameter 
intercepta, & aggregatum tranſverlz & intercepte)} 
augentur, adeoqz & eorum rectangula, & propterea 
quadrata Ordinatim-applicatarum his re&angulis 
proportionalia , adeoq; & ipſz Ordinatim- appli- 
cate. 

Et proptereaz Hyperbolam ex earum linearum nu- 
mero eſſe, quz figuram non claudunt 3 Cum Ordina- 
tim-applicate (a vertice inchoando) perpetuo creſ- 
cant, adeoqz & creſcat crurum divaricatio, que idcir- 
co nunquam ſunt deinceps coitura. 

Ideoq3 & Hyperbole diametrum quamlibet non nift 
in unico Verticis puncto eidem Hyperbole occurrercs 
Quoniam nempe creſcentibus continuo Ordinatim- 
applicatis Hyperbole curva a diametro magis conti- 
nuo reſiliat, nunquam ideo deinceps coltura. Vertices 
enim Oppoſfiti, quanquam in eadem diametro , non 
tamen ſunt in e3dem Hyperbol3, ſed in Oppolitis. 


PROP, XXXVL. 


De refia Hyperbolam contingente. 


RE Hyperbolam contingens diametro product 
inter verticem & centrum occurret. Punctum ve- 


ro concurſus fic inquiremus. 


Supponatur tangens eF occurrens, in F, diametro H A pros 
dudz, eiq; ordinatim-applicata « H. Supponatur etiam ubi- 
vis eidem diametro Ordinatim- applicata DO, tangenti Oc- 
currensin T. Sitq; A vertex, C centrum. 

Dicantur autem C ob commodiorem calculum ) He — h, 
HA-— d, Aa—t,(ideoq; Ha— 1#d, EC—1 1+ d,) HF=f, BD 


== 4, (ideoq; DF = f&, 6, DA =: DU; Tum 


85 De Sefionibus Contcis, PROP. :6, 


Tum (quia, propter Hyperbolam, quadrata Ocdinatim- ap- 
plicataruim funt rectangalis Aga proportionalia, ut modo o- 
tenſum eft ) eric HA»Ha, DA » Da: : Haq. DOg. hoc >>, 

| | . tdta* +a $ta>3de 
mitt, tatg*ta* & ta £2dati hs = —_ ” be 


nt 


Et /propter firnilia triangula) HF. He: : DF. DT. hoc <> 


f. hi: fa. J þ=DT. ejuſq; quadratum = LIE 
— DTq. | 


| Tum (proptertangentem) DTq > DOq ( nempe 2que- 
_ f D. H coincidant; vel, {1 fecus, illud imarus; ) hoc ef, 
"T,_ + 2fs — tiT*1a* tia Hale, : +5 A 
7 LITEL 4 —= »N(utiing; mulſtiplicas 


tuTd2 
d toT.;2 #? . L£ tj 2 + 2 +,'2 2 = 
oper ,. | Jerit ſ*1d Tj*a* Fida® Tub af $2 ftda + 2f*e > 


f*rgt}® * +12a% +f*ta £3f* Jas Et ( deleris uti jng; fridtff.* ) c= 
ric tds* Ffa* + 2fida = 2fu*a > fat +*; 425* das 3 ( di vie 
dendo per X 4) crith ta Fla Fat Teaju* = + j* +*.T**d. 

Deniq;, ponendo DH idem elſe puntum (ut evancicat 
QUAncItas 


PROP. 35s. De SedFi8nibys Concis, O 


,_ Py 
nantiras 4, adeoq; & ipius mujciplicia tda, d*s, i*a) eric 
2 fi F 2fu* —=j* 1325 * 0. Ec C dividendo Per 2 #3 tu a= - f t T Fiſh 

-z ' % . $ - + , 
(boceft [ A+Ha—[CHF; )ve$:ttFd t+d:i:d. fg 
a ” R _ * 4 * 
2+ 
Hoceft H C. ha -:: HA.AF, Quod erat inguirendium, 
©n04d Theorem fic INVentnu', hoc e575 Si fit Ordtna- 
tim-applicata in Hyperbola Hz, atqz ab applicationis 
puncto H continuetur diameter HA ad F: fitqs ue di- 
ſtantia puncti-a pplicationis a Centro H Cad arorega- 
tum diametrorum tranſverſy & imtercep'e- Haz 
fic diameter intercepta H A, ad eandetm continuatam 
HF. reda «F juncta Hyperboizm in punto « con- 
tinget. 


Vel fic; i reftaaF Hypzrbolam continvat in termino ondi- 
natim- apylicatz «; crit, ut diftantia parti applicationis H 
a centro H ©, adcjuſdem diftanriam a vertice remotiore H a: 
fic diſtantia a vertice proplori H A, ad diftantiam a punfto con- 
curſus tangentis & diametri H F, 

Demonſtratio, 6: fit opus, infticui poterit repeticis Analyſeos 
veſtigiis. 

Sed & patet , qutod,ciim fit HC. Ha :: HA. HF, hoc eft HO, 
HCtCa : : HA- HAFAF, ecit ( dividendo) HC. Ca— CA :: 
H A. AF. Adeoq; li fumatur (in diametro continuata) A F — 
HAzAC 
"ke 
quam CA, (pars toto ) eritpropterea HA major quam AF; 
hoc eſt. Diameter intercepts, major quam ipſinr continuntis ad concur- 
ſam Targentis; ( contra quam inEllip ubi minoreſt; etin Pa- 
, rabola, ubi xquaiis; ut vftendimus prop 23 &% 35.) 
bh item, (ponendg CA=='!—=S » % CH=CA T AH=—g t / Co 
Ta? Pe 


ideoq; HA —5, & Ha—ct5) erit HF = -, _. = - 
2'' 4 


habetur punftum F, Sedetiam, chm fit HC major 


£ 


—f, & CF=c = f=—— Hoc et CH, CA::CA. 
CE. | 


Atq 


23 : De SeFionibns Conicis, PROD. 2», 


Atq; hinc docemur, Refam « F ducere que Flyperbolam in dats 


| CA 
punto « contingat. Sumpta nempe CF= —_ » & quidem 2 


Cverſus A, ficoncaftus requiratur ad Hyperbolam A «, vel 
\ eadem ratione) a C verius a, ft ad Hyperbolam oppoii- 
ram. 
| Aeq; hinc ſequitur; Ream contingentem Hyperbole diametro ci« 
i tre centrum occurrere; pata intra centrum & verticem: Cnam quod ul. 

era verticem it, patet ex przdiftis, cum fit HC. Ha : : HA, BF. 
eſt enim HC minor quam Ha, ideoq; & HA minor quam HF; 

Quod autem fir citra centrum,patet etiam,quia, ue diftum eſt, 
HC. CA : : HA, AF, adeoq; HC. HA: : AC.AF. at HC major 

eft quam HA, ergo AC major quam AF.) 

Item, 4 quovis diametri pancto F, inter Hyperbole verticem & cen- 
trum [umpte, duci poſſe reffam Fe, que Hyperbolam contingat. Quo au- 
tem puntum F punto C propius fit, eo remotius abeſt & pun: 
Aum contaftus «, % puntum - applicationis huic conyeniens H, 
Qiia ut CF. CA: : CA.CH. 

Adeoq; fi ſupponamnts punttum F ipfi C coincidere, ut di- 
Rantia CF= 0 nulla lit; eric propterea CH intiaita , Hoc cf, 
pun&tum H, (adeoq; & punttum « ) ſupponendum eſt infinice 
diſtare, adeoq; vel auſquam vel non nil in Hypberola aftu infi- 
nita reperirt. 

Cumq; puntum C indifferenter ſe habeat ad utramq; Hy- 
perbolarum oppotitarum; ca que ſupponitur Contingens per 
centrum ducenda, verſus utramvis partem producatur, infinita 
crit, adeoq; Hyperbolarum illarum neutri occurrer. Quiz pro. 
pterea A{ymptota dici ſoler , ut poſt dicetur, 

Alia quz adjungi pofſent corollaria lubens omitto. 


PROP. XXXVII. 


De Hyperbole Diametris: W: 
I per Hyperbolg Centrum C, punttamqz in cur- | ( 
va quodlibet «, tranſeat C* rea erit il! ejuſ= MF * 


dem Hyperbolg diameter, verticem habens «, 
: atqs 


- 


_—__ 


De Seffionibus Conicge, 


PROP. 27. 


atq3 ordinatim-applicatas reg «F hyperbolam in « 
contingent! paraliclas, 


Libet propotitionem (ut prins 24 % 31.) Analytice examinas 
ee, deinde & Synthetic? Jemonllita: Ee 

Supponamus igjtur rem elſe ut perbigetur, adenq: INCrip= 
tam quamliver OO tangent «F Var fri om \ area Co ( per 
centium $& concattumn cranſeunte) bilefam in » , Sintq; ve- 
&z ON, UD, eH, diametro FA ordinatim-ap plicarz , & pro- 
prevea invicem paraltelz ; quibus ctiem paralicla ducatur » 
cidem diametro inh occarrens; quz propterea ( propter /uj 
raſlelas) biſccabir, C ut QO in #, ſic) ED in h. Deniq; rc© 
OO ( (produFa li opus } diametio HA occurrat in G: Occur- 
ſ1cam enim omnino efle patet , quoniem « þ iplu parallela ci- 
dem diametro occurrit, per przced. 

upponemus etiam impreſentiarum, occurius puntum G& 

con:ingere ſupra verticem A, extra Hyperboiam. Si antem {c- 

1s contingat, ( uci fieri poreſt, [1 inicripta OO remotius a 
rangente ſumatur, i ica ut diametrum tranſeat, ) n2n tamen fe- 
ries operationis variabituralicer quam vel mucanda 21iquando 
fgna + —, vel quantitatem aliquando negative iriterp crane 
dam fore, adeoq; ex parte ſuppolitioni contraria, intellizen- 
dam, 


Dicantur autem ( ob commodiorem 9 =Cnants He— hh. 
HA=d, Aa=t, Ha{ —itd ) =z, BC (— ) ==, bD ang; 
=, aC—r, 1C( —=otd)) —y, 6 - wry 

Tam ( per przxced. ) RC. Ha::FA B F.- bcc fc. 2: 


= =HEF. Ec ( propter parallelas & {\milia triargula ) Ce. as 
; : CH. Hh. hoceſts. &: ce. =Hh: FiCe Cy ::Fa. kn:: 
HF. hG. hoc eſt 5.y ::þ. 20 - + * 4G, doe BY 
= hD) — " +9. IrembA (=AB+ Hb) = 
Ah a(=rtit EL) — at. idebq; DA==it ** x. 4,8 
X _ Da 
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PROP. 37. De Sefionibnus Connie, ON 


2 Y L a. S Kib #3 
7 lzto*g' o aq +g@ 249 -_p Fg | SS Toh 11 "SR "IO 0 
PT gage I 4 VC GH K'l a 


Vi 


e*i2T 5,5 +20*%0 +00 Ft gh 41 / . 
2) | _ — C vel quia sF 
== —_— P i 


, a tos 


2 S 06 a u 2 
To dzTs5 0, D2E%TOOE Ti C1 
— & 2aTH—E) —_ een _ Sib pO IBS Fae — 
DA «1a. 
D-inde (quia propter Hyperbolam , Qqyadrata Ordinatim- 
applicatarum ſunt retangulis diametro jntercepra X aggreya* 
to diametrorum tranſverſe & interceptz comprehentis propor 


T 


- 


tionalia) erit HA*Ha = iz, DA«Da: : Hag =hþ*, DOw= 
6* 2+ 6%q* X 2oycq7 IN." Rp f 

ww : 
Item (propter ſimilia Triangala,)) HF, He: : DG.DO. hoc 


02 dz + 5c dz X oc: Re 
et —. þ: / Ne: !/ þ = DO. ejuloue qua. 
—4 CZ SIN 4 


--—* 
on te Cy Er Os 
o u 2 

o* dz + o*q* *b2oygt If T 
a o* 42. 3 x 

Ideoq; ſutrinq; multiplicando per e*.,* 2* -& dividendo 
perh*) y*a* 2*to* *o* + 20ydzrg=0t uf ] 
2oydzqT SCyzi?. Er (delendo utring: +23 
tranſponendo) 9* * q*f —o*Jzg*=SQUzf = 1* 320 + gh uf 
Et (quia y* =o* —dJZ,per6e2,) o* *g* moa* yz? 
Szct =SCu*2%, Er (dividendo utring; per i* — 


N CUZ 2 
erit o* qf = Ids, hoc eſt In =q*. Conſtat ergo propo- 


d;atum. 


fitum. 
Iltud Synthetice fic demonſtratur, (repetitis Analvſcns veſti.its) 


—_ 


A centro C ducatur ad Hyperbulam C a. Ayg; in puito e - 


Hyperbolam contingat «< F, diametro cuiliber HA octn;- 
rens in F; ipſiq; parallela quzlibet OO, eidem diametro H A 
occurrensin G, &retz Ca(produte) iny. Dijametro au- 
tem HA ordinatim-applicetur « B, eiq; parallcla nh cidem 
diametro occurrat in h , Eademq; quz prius mancant ſymbos- 
lahb,d,t, z,c, 4,0, y, 0. 

'X 2 Sumantur 


as RT 
+ 2 
vac. 4 = 


R... 
— 
—Y 
_ = a ap ——_— x 


—_— CE 


_—_—— 


NR — S =27 - - - Eres 
* =o Pe” 
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Cumantuyy antem indiametro utrinq; a punto h xquales re $ 


3 3 2 n - : 
z bD=y >.<, atq;- ordinatim-ponantur DO, D, ::- WF 
ctr Of ocoornentils O O. Adenq; biſ-cantn: tam 2) ? 


? "a { 5, 1 
1 { per coaſtra totem ) quam OO: ( propict paralic| 
IN #. 
; * NR 
Dico ect 


am O() Carcta Cey biſ-tam in « E Hynr1bo! 
Lid! FUL 4 n ef ; hoc «i, puncta O O eile in ipla Hy perbolz 


cava, Qucd ic probaur. 


o F® Fi .* add . [FF 
Quontam fun: ( gt in ret demonſtravimus ) HF—* 
c 


 -w y -S de - 

EG===" ie % n A ntngcncs FN * % ha —= — zT + : Ecrir D G ( —— 

kJ 5 Va " 's = % 

RG” hD Jas av 4—3 them DA C=HhA=hD) 
L T 


! FP | 
CE FLKE Z : Da — 2 +. dc _ Ba Cop KT , & rectaDgit- 


s _ oF” 
Fu, 7 = », = ia) p ! 
ITHy A a ws "w_ _ = 1 . "qt ( nem12 
_ 
S2 2 
pr 3 (. « 8 q In 2nal iy: L {1ib] iti nendo in ſynthe; —_ FP & 


=.) vel (quia off 82 =7* per 6c 
/ 


/ oy p v4 j 

F 4 O / A, Fo - . | 
nn Ae — DA. DA. 

. 
Tam ( proper ſimilia trijangula ) Cre H F- He :: DG, 
fo - "I, 9, : d < 7; Y 1s + a f71z : 
DO. oc Cl, IE Woes _ "Ig nf ip odo 6. 
9 [8 G w WMH 


DO. <juſq; quadratum WES” od] Re fo þ* 


9 Ao 
be a $3 5 rr, 
atim- applicatz pin 


Ced & rantundem cit quadrarum 91 "Gin te POT 
; fangulum Hoa, 
&o D. Nain {propte! Hyperbolam) t Ut rectrangy 


\ quadratum ordinatim-ap- 
ad cetangulum DA « Da; tic Haq q —A. 


:0Q Erie quadratim VEIN 


plicatZ punſto H, ad QqUartumc ion (7% 


— 


= — 


So joninus COnncin 


_ 


uo TI" eb goo SS 
. 7 « Fd os, , 
, * 4 +3 Sp » $%. > . ———_———————— — 
£11N-dPPUCAarz PUN 0D. ho! eſt, iz. — 
_ yl ” i - 1 2 4 L , > 
- 2 / 23A - - = > hos q_ 1 FT add =, 
- 1 F, oe 2 o f QQ0U « C; ; le Lb 10-3*%))/24 42 IJ, 
—_— , , 
pF 
\#$1 mod oft { nite, 
A \ _ "Jos La £ ” % . 
F C POPE TA [? > DO ( qUTs »% 1H UCIN C111 Þ 
4 - 
* 4 %% — 4 * ov d 
- ' + OY. v >< FI * $ > 4 — E, q f,028 ad «* > 
©-15 [) ONE $440 D « & 3 | IT cf OPGTTalnINR-407 fICA4TE > 


: : y 7 ; q . 
aales, ade 0Qq Ee 00 FLIP” 20 My peroole carva, rittag 


ne.) 4 es of PFLETATUT; alfeog; Ou 1 
- a —— —_ fool FF " " "Dd } * - 1 * 
LCVIPLE 1}, ( ul ſemiilis w{) a melo wer ICIS Sites”: | 


cata Quod erat dem in ft! and ul 

Notandure autem et ({ quod & privs monut ) fel qui em 
poll. ut inicriptra CO difamerrum crane: fin G 
bolam. Quud ramen operationis progrei/un nun aller jms 


c/ 


mu'ablt Guam variando NONAUTIan HERA T — ut Gut 
rarem negative inierpretandam exhibendo. Ute cxpeorientl vas 
tcbic. 

Rea autem illa « C quam FHyperboſs Diametrum ef's eftontinus., 


(d 
(1 L $1 Fg TRY Ea et. CF  Aortire 
itldem opp ofits- Fiypertois CONVence QUIOIS @ A 05 Pt WW, O's Uuli) oy 
ja erat earundem 17:6 merer- I1 ant Ver |. SUmarur eng 11 OPpHiItA 
Hyperbula ad-—=AH, hoc eſt Cd-=CH, & ordinatin-- -ppli- 
cerur { ite contiario) & o, que erit Ipli Be #qualis x paralie- 
la ( pr oprer xquales diametros Intercepras, candam frantvers- 


ſam, idem lacs reftum, arg; !iram parallelum , per prop. 3.4.) 
a:le0q: anvulialrerni xquales, nempe Cdo-=(. Io: & proj 


tereal juntita oC ) criangula CDs Cdo,' fimiliz & aquilia; 


ide 09; { Dropticr :ngul, '& 47 voy thy ad c- Pqiiales ) ei it (5 
una rea; arg: "En in C bilita; que igitur cin ad 
Oppolitas H vperboOlas £ FEjVIC a7, E t tha um frandtve fa Git 
metei, einlo; mr ar n pPuntium Cearundem centrun, 


Unde erian /iquet, Ejerbole Diaueirds omnes in eeuem fommu- 
Ni Cenivg CE nuUegn ..# 

Sed Reg omnia Corotlaria C ntimo cxcepto} quz ad prop, 
31. de Ellipii mmorantor; titdem fere verbis cttam Hyper- 
bolz conveniunt. Lit non hit opus ca repetcre, 


en ES 
3 ir ti WB Mhnh Ct", A AER Es 
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94 De SeFionibas Conicis. PROP. 58. 


PROP, XXXVIII. 
Ejjetiones Geometrice. 


Roblematam effefiones quz de Ellipfi memoran- 
tur prop. ZI. exdem fere totidem verbis etiam Hy- 
perbolz conveniunt. Nec opus elt ut repetantur, 


PEWE SAXIL.. 
De Hypertole Aſymptotis. 
Q I ſumatur in Hyperbolz diametro ( extra cen- 


tram C)) punctum quodvis N,eiq; ordinatim- 

ponatur N M; fiatqz #. 1: : CNq. NMgq. ( hoc 
eſt, ut diameter tranſverſa, ad latus retum; fic qua- 
drath diſtantiz pun- 
Qorum CN, ad qua- 
dratum re&tz NM. ) 
juncta CM erit illius | 
Hyperbolz A4/y:pi0- 
ta : Nempe quz (c6- 
tinuata) Hyperbol= 
(quantumvis Produ- 
az ) nunquam oc-_ 
curret, ita tamen 
continuo propius ac- 
cedet ut diſtantia 
tandem evadat qui- 
vis aſſtgnat3 minor. 


Nam 19. Sampto (in- 
tra Hyperbolam AG) 
diametri pynto quovis 
H, 


PR OP. 39. De ScTionibus Comcis. 95 


H, cut ordinatim-applicetur HO, rette CM occurrens ji; M7, 
Erit ( propter {imilia rriangula) CN.NM: : CH. HM Adug. 


t 
que CNq NMq . TC -) CHqe. HYq=z FY "0 = Fg [. 
w 2 
» C n—_— | 
Sed ( propter Hyperbolam) erit HOgz——! Cponendo 
nempes =; ty ideog; d== C wo F, &dT t—ct 5. )-Ergq 
minus eſt quara HMq, & recta HO minor quan rea 5 om o% 
propterea Ml erit extra Hypervolam, Reta ijviiur © 77 
(quantumvis produtta ) Byperbole nunquam occurtic. yg, 
erat primo demonſtrandum. 


S 


20, Cham ſit OM (= HM -HQ) = —4 TOP 35 ——_ 


fintq; 5, 1, t , quantitates flabiles, at c variabilis, $ gil; 


O 


. . = 6s p 

tanto major quanto rewotius abeſt punfum H a ccniuro C 
c Ss tas 1 - 
o * —— fo 

Differentia reQarum y 75 1, hoce?t, ries 
rum HM, HO, perpetuo minuectr preut c, hoceft, CH, au- 
vetur, Nam in majoribus quadiatis Xqaale aggmentum (re- 
tenta figurz ſpecie ) winorem poſtular larerjs prodgftomem 
quam in quadratis minoribrs, ( ut notuty cft+ ) Ideoq; prout 
longius abeſt a cen» punctum H, adeog; c* mains «&;, ( reli= 
quis interim impeutat1s) ita ſemper minuetur OM, differentia 


c2 £2 hw $5 's 

laterum 5, t> v/ !, Er conſequenter diftantia re- 
& CMM ab Hyperbole curva AO, contiaue dec; eſcit 
Quos<rat fecundd demonſtrandum, = 
| I nn diſtantia quzliber qu2ntumwis exigna, puta 
a; Dico Hyper olaim AO reftamq; CM ev prodaci Dulfe.tur 
earum diftantia minor evadar quam «& aſſjpnara 20, Samitur 
erin linea refta aliquanto minor, PUta 4, ci rqralem <f{{e vo- 
lumus rectam OM; & querendum fir puntum H ( cui orde 
aatim-ponenda fit HOM) feu longitudoretz CH. Quonienm 


Ld . - '2 REIN 
igitur fupponimus «= OM— y — 1 ... WU bs bo þ:, it 
[2 ww j2 C2 
fra f —C . . % 
( nſponendo) v aa 2d. > —=-a; & (ntiingut 


quas 


*< XAErrett2ry WS I SR wr ws 
JODE- 


_—_— 


*. . bs hn 
% its, 4 ? oy — = 
— > 2 —_ 
_ wth 4 "ta 
- _- way. ms 
* >. - A ———_— IF 
eas he en rae a. Lens 
Nag D _— i - * 
ET ner ee en ene nar grant entre - 


of 


{ off ” . « 7 oa , ; 
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quadrando) ©, 142 c2 
; : Tie on, ks 1 Et ( cranſ. 


g 


I 


' 
ponendo, atq; reducendo ) 2ac4/ a 


G Et ( Qtz2” 
"PRE bf | 4 2 b+ 4 2 ko 4* - 
Grando) xg. EY wy : : 8 ISS, © Adeon.: 


t * 
AM - l 4 +, of +4 4 j © +:2 & R [3 > I, *© 
' bd bf 


Cdivid:ndo per — ) erit c* =———*— —— 
Habetur ergo quantiras c * , { cnjus radix. c== CH, adeog; 
pun&tum H, cai i} O:dinatim-ponatur COM, eric OM —.,, 
C quad, ti opus lit ſynthetice demonftrari poiln, repetitis Ana- 
Iyſcos veltigiis,) adcoq; minor quam diftantia allignaca 2 7, 
L.ieaq: diitintia concdinuare recte CMM, ab Hyperbula con- 
tinua'a AO, tandem minor evadet diftantia quavis allpnara, 
Qua2d erat tertio demonſtrandum, Adeoq; conftat propoji:- 
TA: þ 

Poflet & hic oftendi, 44 fani-m Hyperholam , nonniſi duw 4- 
ſymptotas ( utring, mam ) gaci poſſe; (e mutuo in centre [reantes. Alia 
enim quzcung; in codem plano rea, vel Hyperboulam ſecahir, 
vel ad requilitam appropinquationem 19n accedet. Lt facili: 
.eſt demonſtrawu. 

Item, A(ymptotas unius Hyperbole effe etiom t1perbgle oppoſite 4- 
ſympiotas, Quod limili fere progrefiu demonltabicar ej qUO U- 
{as ſum ad Corollariam prop. 37. 

Ne. ullis tentum bimis Hyperbelis Oppoſitis, ſed & bixs alizs bil:. 


7 


* 


1 conjugais Cde qnibus poſt dicetur) exdem conveniunt Ajymptoe, g 1yj- 
; dem (vie, 


Patet item, quod ( {i ah eedem puncie H, ordinetim-afp'-,; 
HO, HO, utrinz, continuenttr ut Ajywptetis occurrant in M, ) ©, 
OM, OM ,(utring, ſumpte ) equales. Cum enim tam FM, i, 

: c wy w- Cc C F wars: 

v/ 8 $S QUAM HU, HD, 4d a __ "wa OI ) Eri iy 
&OM, OM, (HM HO) zquales. 

Iiem; $i ( adeandem quamvis Diametrum ) Ordinatim ponaniia 
rede quotliber MOHM,C Aiympiatis occurrentes in M Hyperhole in O, 
diam?tro in H,  emnia reftangula MOM ( eementis cemprehen'a) ve: 
etiam reangula OMO C ſumpiis 0,0, tn utrog, erkre Hiyjerbole } erunt 

{4 


PROP. 49%, De Sefionibms Conicis, 97 


tam inter ſc, quem quadrate refe AM Cab Ajmpord ad weriicm ore 
dinatim-poſite ) equalia. Nam ubicunq; in diametro ( intra Hy- 
cerbolam ) ſumacur puntum applicationis H : reftangulum 
WDM. vel OMO, (hoceft, HM — HO, in HV +R9, hoc eſt 


2 SIM 2 BS / L 2 
/ Cc C tr } . DN C. t_ 6 
i NR lin ty ——=——1;) ſem- 


pererit ! C ut multiplicando patebit;) hoc eſt AMq ; «| 
eniar C ex hypothefi) t.[: ; CNq. NMq :: CAq( = 5* ), AMq 


i 

Aſymptota vero, quz jam dicitur, eadem eft quz ad prop. 36. 
{upponicur Tangens infinita, a Centro ducenda,quz non niti polt 
infinitam diftantiam ChoceR, nunquam, ) Hyperbolam con- 
tinget. 

Alia de Aſymptotis & Theoremata. & Problemata que cx 
jam dicis deduci pofſent prztereo. 


PROP... XL. 
De Hyperbolis Aſymptotis. 


Yperbolz quotlibet ad eandem diametrum 

( verſus ceaſdem partes ) ita accommodate, 

ut centrum idem habeant, atqz eaſdem (ad 
communem diametrum) Ordinatim- poſitas, vertices 
autem ( in eadem 
diametro ) varios 
queſlibet, puta A, 
a,«,(adecq; & ya- 
ras diametros-in- 
terceptas3/ S1 eade 
fit in omnibus ra- 
tio diametri- trat- 
verſz ad ſuum re- 
ſpective latus-re- 


Y Gum 


Fs 4 q 
og dd x ; 
a, _ 


——_— 4 
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Mets”, 
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0. De SefFjonibys Conicis, PROP. 5, 


tum, ( pata ratio # ad / in omnibus eadem) eaſdem 
habebunt Aſymptotas-rectas, (puta CM, yer pre. 
ced-) Ervntqs ipſe ad invicem Hyperbole Armor: 
Nempeita ad inyicem appropinqnabunt ut earum dj- 
frantia tandem evadat quilibet aſſignat3 minor, {q111- 
niam carum quzliber ita prope ad retas Aſiymprortas 
acccditz) nec tamen 1nvicem occurrent, ( qt1niam 
CL o . +2 2 £ 
Ordinatim-applicatarum quadrata þ2=———- / mj- 
nora erunt, cxteris paribus, ubt 5 major e't3z adeoq; 
vg o \ 
HO major quam Ho, atqz hxc major quam H».) _. 
Si vero non {it { 1n variis ejuſmodi Hyperbolis) ra- 
A / 
tio> cadem : Nec eaſdem habebunt aſymptotas re- 


Fas; neqz erunt ip'e Aſymptote 3. ſed vel fe mutyo. 
ſecabunt, (nempe f1 Hyperbola que majorem habet : 


diametrumetranſverſam minorem habeat rationem # 
ad [;) vel (fi majorem habeat rationem ? ad / ) de- 
bitam appropinquation:m non atringent. Prout x 


= 
- 


Premitiis non eſt difficile demonſtratu. 


[1s autem, quas diximns, FHyperbolis 4;ymptotis, reſpondent 
Hyperbolz totidem ejuſdem Canj planis paialleli: fe&i : (4s 
quiderm quo propits ad verticem Cont accedunt, co ad Tri-n- 
gulam accedunt propins; donec tandem C in iplo coni verti- 
ce,) evancſcente diamerro tranſverſa, Hyperbola in Triangy- 
Ium ( vel fiplacet, Trianguli cruza) degeneret; cujus quider 
Trianguli crara repreſentant binz Aſymptotz re&tz, 


PROP, XLL 
De Hyperiole Diametris Conjugatis. 


' T oppoſitarum Hyperbolarum diametro- tranſ- 
verſy Aa Ordina'tim-ponatur recta per cen- 
tram Co, dicetur iula Diameter-conjugats - 

qu2 


a TtX Perry 
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que quidem reftas omnes diametro A a parallelas, 
oppolitis ſeftionibus terminatas, puta Oo , bifariam 
ſecabitz que propterea diametro #4 ordinatim-po- 
fire ſunt, quas Ordinatim=tranſcriptas dicere licet. 


Nam fi ordinatim-applicentur OD, od, diametro Aa "vers 
ſus eaſdem partes; , ernnt illz ( parallelz parallelis termina- 
tz, ideoq;) zquales; & propterea CD,Cd, etiam #quales e- 
runt ( propter communem oppcfitaiun. Hype: bolarum dia- 
metrum-tranſverſam, & zquaJia latera-reda:) ideoq; & AQ, 
40, (propter parallclas ) xquzles erunt, | 

Sunc autem re&a lO, hoc eſt CD, ca quantitas quam ſupra 
diximus c= 5+ d— LiF d, 


14a 
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7 I CPI aan. - vs 


2 er PW TP rt >. PT, I vn 


- : matroyn - W ons nz o 
——- wr 
Ws; A _— <4 —_— -— Err co oo er mute =o 
2 _ —— FOIG-: 
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Td 


PROP. XLIIL 
De Conjugatis Hyperbolis. 
< % fit Hyperbolarum- Oppoſitaram tranſverſa- 


diameter Aa —#f, (& Latus rectum 15) atq; 
in diametro conjugata 44, ſumantur a cen- 
troutrinqz xquales Ce, C «; fitq5 tota « Ca — T = 
vt! (ut nempeſit?. /: : #2. 72, ) dicetur « Ca tran/- 
verſa-diameter cenjugata ; Faqz fi deſcribantur Op- 
politz Hyperbolz, vertices habentes «, «, & Ordina- 
tim-applicatas 4s diametro A a parallelas, Latuſq; 
2 


== ? I | 
retum > = +, C ut nempe fit 7, a : © 7% #2,) dicentur 


oppoſiti vertices « « ipſis A a vertices _—_ atqz 
yper- 


_ 


PROP. 43. De SeFionibus Conicis. TOI 
Hyperbolz « «, iplis A a, Hyperzo!g conjugate 5, Com 


L] 


mune cum tllis centram habentes, ( uo patert. ) Sd 


- 


& eaſdem habebunt Afymptotas rectas ; ut jum de- 
monſtraturus ſum. 


Nam completo parallelogrammo MM, ( cujus latera per 
conjugatos vertices trenſcant, iintq; confugaris diatmer je- 
tranſveriit parallela, & propterea xqualia;} erunt rein CH 
omnium Alymptote; per prop. 29. ( lem accider, it, {182; 
quibuſvis CD, C59, iptis CA, Ce, proportionaiihur, formes 
turperalleJogrammum circa idem centrum © , tate. a haben 
conjugatis Gjamerris parallela: Omnia enim puiifta aunuarta, 
in Aſymptoris CM reperientur. Puca, {| ordinatim-ajp!icaty, 
In hac Figoura d-i{crivtz, ad Alymptotas lg; CONTINUATEDRIUY. ) 

Preter ijlas autem Aiymptotas duas, nulla in codon lang 
refta duci poteſt, quz ( produta) non alicui ex cv3 | 


2 f 
> te I w+o 7 


Hyperbolis { produdtis } occurret, Utcx predictis facile £5 


demonſtratu. 
Parallelogrammum autem M M { per quatnor confngatys 
inf 


vertices traniiens) reſpondet parallelogrammo E'Iipf citcting- 
{cripto per ipſius conjugatos vertices tranſcunti, 


PROP, XLIIHE 


De 3yſtemat: Hyperbolics. 


Uatnor il!», quas diximus, Hyperbole conju- 
gate, reſpondent totidem \ 1n Ellipſt } conju- 
gatis ſctionibus Elipticis( de quibus prop. 

29. dictun\ eſt.) cum hoc tamen{inter ajia} difertmie 

ne, quod quatuor {ſeiones Eilipiice, centrum verſus 

incurvate {e mutuo continuants at con higarg Hyper- 
bole, a centro recuryate { partem COnvexam Cen= 

trum verſus habenres} neqz ftb1 invicem, neq: ſuis A- 

ſymptotis reis nifi poſt infinitam diſtantiar occurs 

runt, aut occurſuras efle ſupponuntur. Tota vero ti- 
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4 102 De Se@ionmbu Conicis, PROP. 4;. 
gura'quz contineri ſupponitur (: aut ſupponi poſſit) 

. quatuor convexis Hyperbolis, (br mutuo, ut & A- 
ſymptotis rectis, poſt infinitam diſtantiam concurren- 
tibus,) toti figure Elliptice reſpondet. 


v 
D 


Quatuor autem illas Hyperbolas conjugatas, infinite conti- 
nuatas, tandem concurlaras; ſ{uppono quidem, non quod vel 
reapſe concurrent, vel etiam aftu poterunt infinic> continuari, 
(cum aQta infiaitum ejuſmodi dari non poſfic :) ſed quoniam 
qui alterum ſapponit ſupponere debet & reliquum. Malta au- 
tem apud Mathematicos ſuppeni quz aftu nen exiftunt, a: 
notum ct; guz veritaten: havent Conſequentie ( ut loquuntur } 
five Hyporhericam, licet non Conjequertis ive Abloſutam. 

Atq; hinc eft, quod Polygonum regulare infinitorum late- 
rum pro circulo haberi ſoleat; aliaq; cjuſnodi innumera : Ec 
quidem univerſalicer, ®uontitates, que 14 ad invicem continue pro- 


pins accedunt, ut earum ( contiuuatajam ) difianna quaitbet ajſign+'t ; 
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Niſes 


"Quod quidem eodem modo demonftrari poteſt quo 12 Ar- 
chim<dis de circuli dimenſione, alizq; paſſim apud Geometras de- 
monſtrari {ol nt. Nempe , {1 in infinitum continuentur; vel 
concurrenc | quod athrmatur,) vel adhac diſtabunt; at hoc eſt 
impoſſibile: Si enim diftent, eſto ca diftantia five differentia a 
quantumvis exigna, probari alitem poteſt eas propius accedere 
quam ct ea diftantia all;gnata, Choc enim-ponitur:) non Ig i= 
tur diftane; conventunt ergo, Quod erat demonſtrandum, 

Neg; poteſt quidem hxc demonftratio quovis modo eladi, 
magis quam illa Archimedis modo memorata, alizq; apud Ma= 
thematicos innumerz. 


PAR OP;--XLIV. 
Ellipſeos & Hyperbele comparatis. 


Atet ex Ellipſeos & Hyperbolz doctrini ſupe- 

rius traditd 3 earum ad invicem cognationem 

magnam eſſe. Maximum autem inter eas diſ- 
crimen (unde & reliqua omnia ortum ducunt) hoc 
eſt, Quod, 7» Ellipfi, diameter tranſoverſ4 atq, intercep- 
ta ſuper ſe mntuo replicari ſupponitnrs in Hyperbola vero, 
ſe mutuo continusre. Adeoqsy in Ellipfi Da — Aa — 
AD=t—4d; in Hyperbola vero Da —= Aa + AD-— 
t+d, Arq; hinc quidem Ellipſeos incurvatio verſus 
centrum, & Hyperbolz recurvatio a centro, aliagz 
omnia que interveniunt ciſcrimina - ut probe atten- 
denti patebit. Adeoqs torum fere Ellipſcos dodtri- 
nam Hyperbolz accommodavimus(conſulto quidem, 
ut earum cognatio mclius percipiatur ) totidem fere 
yerbis, mutatis tantum ſignis + —. 


Arq; ha&tnus Parabolz, Ellipf-os, & Hyperbalz do&iin:m, 
laccin&te quidem, {{d & dilucide rradidimus, 


- APPENDIX. 
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EA Radidimus , in ſuperioribus, trinm illarun 
RIC pronut vulgo dicuntur) Coni-ſetionum, Þa- 
A £7 rabolz, Ellipſeos, atq3 Hyperbol#, dodri- 
v7 FIN nam, ſuccinde ſatis, ſed &* interim [atis 
: wi falloy) dilucide. Earumg; vel omnes vel 
precipuas ſaltem affetiones vel demonſtravimus, vel ſal. 
tem demonitrationum fontes indicavimns; ut inde liceat 
Tevi negotio ea omnia deducere, que longis ambagibys. 
at; perplexo variorum Lemmatun & demonſirationum 
intricatarum labore antehac oftends conſuevernnt. 

Atq; hecommnia brewi admodum atq, ſuccinia meth. 
do tradita ſunt; preſertim ft omittantur ea omnia ( que 
quidemtut0 nec incommode omitti poſſe videantur ) que 
fota parte prima tradidimus 5 que quidemw Conum ſpe- 
Fant, atq; illarum ad conum relationem, cum quibus t4- 
men preſens doFrina ( quangquam ſecus olime creditun 
eft ) nullam habet neceſſariam connexionem; ſed ſimpli- 
cius atq3 univerſalius tradi & poteſt & debet. 

Sed interim viam ſimul apperuius qua Curvarume do- 
arinam penitius intueri atq ulterius promovere facile 
poſſamus + (quod & nos fartaſſe deinceps aliquands, Des 
favente, facturi {umns, fi illud neceſſe videbitar, atq; 
viris doctis Mathematum peritis labores noſtros gratos 
fore perſpiciemus.) Interim ſpecimen aliquod libet appo- 
nere, de curvis aliis Parabole affinibus,quarum Diametri, 
Ordinatim-a plicate, Latera-recta, Targentes, EXC. ner 
minus 74am in ipſy Paraboli reperiantur. 
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De Sef jonibus COnicis 


PROP. 45. 
F | PROP. XLV. 0 
De Paraboleide Cubicali.  * 


I Paraboloides ita conſtituatur, ut Ordinatim- 

applicatas habeat in ſubtriplicati ratione Dia- - 

metrorum interceptarum3 ( adeoq; illarum_ 
" | Cubosdiametris-interceptis proportionales:) Parabo- 
loides Cubicale dici poterit. 
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Latus-rectum Paraboloidis cubicalis ( puta /, )ap- 
pello reftam imaginariam , cujus quadratum in dia- 
metrum-interceptam duqum, *quatur cubo Ordina- 
tim-applicatz, Ut fit ubiqz p3=/2 d. 
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108” De Seffionibu Conicis, PROP. 46. 


PROP. XLVI. 


De refia Paraboloides Cubicale contirgente. 


1 Parabo'oides Cabicale A «, in punto quovis 

G z, contingat rea «F, diametro PA occurrens 

| in F, ſitq; eidem diametro. ordinatim-applicata 

eP:; eritreta AF ( diametri continuatito) dupla di- 

ametri-interceptz PA : hoc cft, diameter continuata 
PF, tripla diamctri PA. 


Nam, ſumpto ubivis ( in eadem diametro)) punto D, cu; 
o-dinatim-applicerur DO, .cangenti « F occurrens in T: Pun- 
&imT ( propter cangentem) vel erit idem cum punto a, ( (i 
nempe P,D, coincidant:) vel ( fi ſecus) eric T extra curvam: 
& ( propterea,)) DT 5 DO: ( nempe zquales, fi D, P, coinci- 
dant; vel, ſiſecus, DT longtor erit.) 

Ponamus autem ( ob commodiorem calculum ) Pz—f, PA 
— d, PF=f, PD==a. Erit ergo (per def, przced. ) PA. DA 


: : Pac. DOc. hoc-eſt dd +, a: :fp*. 44 pa — DOc. Item 
( propter ſimilia triangula ) PF. Pa : : DF. DT. hoceſt f. p:: 


2, +23 a® 4? 
f +4. = " p—DT. Ejuſq; cubus Lars Ep 
d 


wo | 
(=DTc) Þ (DOc=)J -p*. Fr ( utring; mulcipli 
cando per f*d, & dividendo per p+) erit fid+ 3f* da + 
3fda*+ da+ 3 f3d #f* 2. Tum (auferendo utring; f'd, & 
dividendo per +0) eritz f#d +3 fdaTda*®> f*. Deniq;, 
ponendo punta PD coincidere, ( ut evaneſcat quen:iras 44 
adeoq; & ipſius multiplicia + 3 fua.Tda*,erit 3 ff d=f*> 
hoc eft 3d — f.Quod erat demonkrandum, | 


PROP. 
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PROP. XLVIL 
De Paraboloidis Cubicalis Diametris. 


N Paraboloide Cubicali Diametri ſunt invicem pa- 
rallelz ; Et cujuſvis diametri Ordinatim- applicatz, 
ſunt re&tz in ipſius Verrice contingenti parallels. 


D-monftratio facile inftitui poterit ad mitationem illiue 
quz de Parabols adhi- 
betur ad prop. 24. niſi 
quod PF,quz iftic dici- 
tur 2d, hic dicenda cf 
3d. Eam nempe Ana« 
lytice fic examinabi- 
mus. Supponamus ſci- 
licet rem ica effe ut per 
, hibetur : Adeoq; re- 
\ Gam Fe, quz parabo-» 

S lam As in punto e 
n contingat, diametro 
PA produdz occurce-. 
reinF; ciq; parallelam 
p! 00. parabole inſcrip- 
| tam, quz (produtta)) 


*A eid:m diametro ſupra 
vecticem occurrat in 
= G, (adeoq; fi infra ver- 
& ticem diametro occur- 
FE rat, tum tam duarum 
1? MW DG, quam duarum' 
F4 DO, de quibus mox di- 


cetur,alrera erit quan® 
titas negativa, guod tamen calculum no 1 turbabit; IJ ipſamq; 
p 0O rei er ( parallels djiametro AP) biſ:tam in  ( ve 
' I fempereAz 70), 7Q, fint ipfi « 7 ordinat! rr -applicatz; ) de- 
fiq; diamecro AP ordinatim-applicari OD, OD , eP , in\q; 

Z 2 | pailclalam 


- 


PROP. 47. De SeFionibus vein. 107 
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104 De Se ionibas Conicis. PROP. ,- 
parallelam mp eidem diametro occurrere in Þ - quare & (prgs 
pter parallclas) Ppz=r=FG; & propterea PF — pG : item 
(proprer parallelas Jretam DD biſetam in p, ficat O') biſeca- 
tu in o, Querendum autem ct, numcubi reperici pollint pun- 
ca D,D; que quidem ficubi invcniantur , conſtabit propoli- 
tut, | 

Subftitutis igitur idoneisſymbolis, eſto Pap. PA. Cide. 
aq. DET rrPced j Pr —pG==3d J Pp=—er—=FG=g. ( ergo 
p\=PATPp—dtg.) pD —=q+- C ideog; DA==pA +pD— 
6 F, +94. &DG==5G +pD=3;d +94) 

Ericigter C propter Perabolvides cubicale per wp 45. ) 
PA. DA : :Pec,))Uc. hoc eſt, d. dTg +q::p*. = p* 
— DOc. 

Item C propter ſimilia criangala ) PF, Pe: : DG. DO. hoc 


&, od pronto EST DO Bajo cubur 
Err, Zu. f + . 56 Ben, q» | 3d ;— . Ju que CUDUS 
274) 470g 0 £62 DO <E9 "Y 

274 F 


F3-A3 


Ergo (utrinq; dividendo per p*, & multiplicando per 27*) 

exit 274+ + 27d*qtgdg®” £9* =27d* 4237 dg + 
27.i*q. Er ( ſublatis utring; zqualibus)- 9 dg * +9q* — 
2 9.47 4. Cujus gaidem zquationis radix q, & vel ope Coni- 
ſetionis vel alio grovis modo reperici poterit,, monſtrabit 
quzita pun $4 D,D, (aiterum quidem ſupra punCtum p, altc- 
rum infra; ) £6e09; propoltci veritatem. = ; 

Quo autem pa-Zo ejuſmodizquariones cubicz reſolvi pote- 
rant, non hyjas loci eſtinquirere, Poteſt Illud” fieri vel metho- 
do Carteſians, vel juxt3 Viete exege lin numeroſam , Vel alia 
. 1:1qyam 3ijus quiv1s in PoLSErum mags accommoaatam Invenc- 
ric,methodo. Sufficit inftitoto noftro a4 eam Xquationem rem 
perduxifſe, que veram radicem .negotto accommodatn Ccon- 


ks 


Tnear. ge 
Analyſi perati, Demenſrationem ſyftheticam fic Jicet in- 
{Kituere. ; | 
In Paraboloide cubicali ' Az, diangetro AP, parallela duca- 
tur 27 :; per coſas punum quodvis.C intra paraboloides) =, 
HW Ws ducatur 


» 
- 


oe y 
"> 


ejuidem Paraboloideos diametrum effe, &iq3 ordination polt- 
tam T7. 
Diametro AP ordinatim-applicetnr «P, eiq;-parallela da- 


catur rp (eidem diametro occurrens in p.) Et ſunto fynbola- 


Pa—f" PA=ﬀS. FG=ar=Ppg. 

Tum ſamantur in diametro,.utring; a punto p, zquales re- 
az pD=pD=9g ; utraq; nempe camia,quanta eſt radix hujus 
Zquationis 9dg* +q=-— 274*s. Er punttis D, D, ordina- 
tim ponantur retz DO,DO, re&z 7 G occurrences in O, O: 
quz cum parallelz {int retz 7p, l{icut iefta DD( ex conſtru- 
one) biſecatur in p, eric ideo CO ( propter parallelas )-bi- 
teftain T. 

Supereſt igitur ut oſtendam retam OO ( biſetam in 7) Pa- 
raboloidi infcriptam efſe ( ut neinpe «T refta bilecans it dia» 
meter) hoc eſt, punta O.O, eſie in Paraboaioideos curva; nem- 


. pe retas DO, DO, (diametro AP. ordinatim- politas, ex con- 
ftcuione,) ordinatim-applicatis C ad eadem diametri punta) 


#qualesefſe, adeoq; in curva terminari, Quod f{ic-oftenditur, 

Eft pA —=PA + Pp—dTg, DA=pA tpD=dty +4. po 
= PF—3d. DG=pG = pD=3d + 9. 

Tum (propter Parabsloides cubicaleJut PA, ad DA; fic cu- 
busreQtz Pe. puntoP ordinatim-applicatz, ad cubum ordi- 
natim-applicatz punto D. hoceft d.d+g + q:: pe 4 wh mop os 
qui igitur cabus eft ordinatim-applicatz punto D. 

Sed &tantundem eft cubus rex DO. Nam C propter ſimi. 
lia triangula ) PF. Pz : : DG. DU. hoc eſt 3d.p:: 53d tg. 

d + . | iz +376* 6Fad,*? z. 
L_ p—DO. Ejuſq; cubus DO inf WEE 
i, Vel(progdgt®ttq*, ſubftituendo 27 4* g, quz per con- 
$76" +2374 Ex 4 
'- +. mw = Oy 
rel deniq; ( abbreviando fraftionem per 27 4 *) "978 E 

£ , 
=DOc. adeoq; reftz DO, DO, ordinatim-applicats int 
punGis D, D,au Paraboloideus curvam- terminate in ©, O; 

3 | & - 


frutionem ſunt xqualia, ) 


PR OP. 47. De Sefionibas Conicis, —_ To5 
ducatur rea 7 G ( diametro AP occurrens in G) paralleta 
rangenti aF (quz eidem ditametro occurrit in Fr) -Dico an 
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110. De SeFtonibus Conicis, PROP. 48. 


& proptereare&am OO parabclz inſcriptam efle, ad diame- 
trum «x ordinatim-politam. Quod erat demonſirandum, 


PROP. XLVIII. 
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De Area Paraboloidis,& Conoidis Pyr amidoidz,ve illi accommodati. 


T Archimedes (in lib.de ©nadratura Parabo. 
{ | [2 ) oftendit Parabolam ( figuram puta line3 
Parabolica & re&4 contentam ) elſe ad Tri- 
angulum ( ſuper eidem vel xquali baſe xque-altum) 
ut 4ad3: Sic & demonſtrari poteſt , Pyramidoides 
cubicale ad Triavgulum ( intellige, ſuper eidem baſe 
zque-altum) efle ut 3 ad 2- | 
Ttem, ut Conoides Parabolicum ad Cylindram (vel 
Pyramidoides Parabolicum ad Priſma) eſt ut 1 ad 2: 
Sic demonſtrari poteſt, Conoides a Paraboloide Cu- 
bicali ortum ad Cylindrum (vel cjuſmodi Pyramidoi- 
des ad Priſma )eſle ut 3ad 5. 


" Hzcautem alibi (Neo volente) inter ejuſmodi alia multa 
aliquando ſumus demonftraruri. Arq; inſuper generalem me- 
thodum tradituri, qui Paraboloidea quzlibet ad Quadrata, & 
eorum Conoidea ſeu Pyramidoidea ad Cylindros aut Priſmata 
redaci poſlint non minus quam ipſa parabola aut Conovides Pa- 
rabolicum retum, ( quod & de Conoidibus & Pyramidoidi- 
bus Ellipticis & Hyperbolicis, ſive reftis five ſcalenis , incelli® 
_ «fſe volo:)) Quznemo, quod ſciam, antchac aggrelius 
eſt. 


PROP. XLIX. 


De Parabeloidibus aliis. 

0 I Paraboloides Ordinatim-applicatas habeat in 
Diametrorum-interceptarum ratione ſubqua= 
druplicata, vel ſubquintuplicat3 , &c; (in = 

us 


PÞPROP.49. De SeFionibus Contcis. Itr 
| bus nempe Diametri-interceptz ſunt Ordinatim-ap- 
plicatarum b1quadratis, -vel ſurdeſolidis, 8c; Propor- 
tionales:} dici poterit Parabolozdes Biquadraticale, vel 
Surdeſolidale,&c; Cnomine nempe rationi aptato. 
Latus-rectum ejuſmodi Paraboloidibus conveni- 
ens, appello reftam imaginariam 3 cujus, in Biqua- 
draticalibus, Cubus in diametrum-interceptam duQus 
#quatur Biquadrato Ordina'im-applicatz; in ſurde- 
ſolidalibus, Biquadratum in diametrum-interceptam/ 
ductum zquatur Surdeſolido Ordinatim- applicatz: 
&ſlimiliter in aliis Paraboloidibus, reſpetu ſemper 
habito ad gradum Paraboloideos.) Ut ſit (prout gra- 
dus poſtulayerit) p4—413, vel ps —dl4, & fic de- 
-inceps. ; 
Habent autem 8& hxc Paraboloidea Diametros in- 
vicem parallelas; earnmq3 Ordinatim- applicatas pa- 
rallelas Tangenti in (fuz cujuſlibet ) diametri ver- 
nce. | 
Reta verd AF (diametri continuatio inter verti- 
cem & tangentem Intercepta ) eſt, in Paraboloide Bi- 
quadraticali tripla, in ſurdeſolidali quadrupla, dia- 
metri interceptz PA ; ( & {imiliter in aliis: ) Hoc eſt, 
continuata diameter PF ( applicationis pun&o & 
Tangentis concurſu intercepta,) eſt ad Diametri-in- 
terceptz PA, in Biquadraticali quadrupla,in Surdeſo- 
lidali quintuplaz & fic deincepse | : 


Demonfſtratio pari modo procedet atq; in Paraboloide Cu- 
bicali; aut etiam ipſa Parabola. 

Adeout jam Paraboloidis Cubicalis, Biquadraticalis, ſur- 
deſolidalis, aut alias cujuſvis, doftrina, non minus cognita ha- 
bearar, quam ip'ins Parabolz 

Si eamen, poſt ſpecimen hoc exhibitam, operz-pretium cen- 
febitur rem hanc fulitis proſequi, poterit illud a quoljber facil- 
lim? fieri cui tanwum ſupperit otii, 

PROP, 
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eftionibus Conicis. PROD. 50, 


108 7 as Des 
PROP.--L, 
' De Eliproidibus &** Hyperboloidibu, 


E Elliptoidibus &-Hyperboloidibus ( pariter 

atq3 Parabolotdibus ) in promptu erat non- 

nulla adjecifte; nifi quod eorum tracatio a- 
liquanto intricatior, ellet , adeoqz fufius tradenda, 
quam brevi appendiculo conveniret. 


Sufficiat igitur C ſpecimine in Paraboloidibus exhibito) vel 
anſam aliis-porrexifſe, vel id ipſum forſan peculiari cractata 
poſthac preſtiturum effe. - 

Interim, negotium a me primitas ſuſceptum, me ſatis prz- 
ſticifle non difftido, % 
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'GEOMETRIA PROFESSORIS| 2 
SAV ILIeA4 NI in Celeberrima 

| Academia OXO NIENSI, | 
ARITHMETICA 
 INFINITORVM. © 


S1V.E 


Nova Mcthodus [nquirend! in Curvili- 
ncorum Quadraturam, aliaq; difficiliora 
Matheſcos Problemata. q 
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Typis LEON: LICHFIELD Academiz Typographi, 
Impenfſis THO. ROBINSON. Anns 1656. 


$3656 3346026626622. 
Clariſsmo Specanſsimoq; Viro 

Matheſeos Petitifiimo, _— 

D. GULIELMO OUGHTREDO, 


Ecclefix quz eſt Aldeburiz , in agro 
Surrienſ1, Reori. S. 


amen Þ N tibi tandem (. Vir Clariſſime) jan abſo- 
| P23 TY lutum opus ud cnjus ſpe feeit Propoſutio 
4,2 ea Cyclometrica, quan ſub Paſchatis feſto 
4 Typis excnuſam tibi dicavi, @uod cum, pro 
2 more,ubi in publicum prodeat,alicui in{cris 
bencum fit, non tam Virum magnum gun 
magnum Mathematicum quarendumputavi,cui illud in- 
ſcriberem. Adeogs non alii cniquam quam tibi magis il= 
lud debcri facile perſpexi3 qui & a Matheſs optime me» 
ritus es, &» cujus ſcriptis me profeciſſe lubens agroſco: 
quippe qui in tua Clave Mathematice , opere licet non 
mags o, ea breviter ſimul et perſpicxe tradidiſli,que mags 
nis al.orum voluminibus ſruſtra queſitenms. 

Opas hoc invenies ( ſiquid ego judico ) pline nevum. 
Cur enim ita nen Vocitem nihil video; nic aliicriao nd 
inf. cias ivunt, 6 wimvis enim n0# dibitarncum fit , auin 
propoſ tiones aliis cognite ſparſim immiſceariur, ( nod 
neceſſario facienanum crat, partim ut i1 ce ad alia lux «'s 
fulgeat, neg; videar al: nic comminilci, curd Mit 
jam invente atg; exculte mill! haboat 7 5 pariig ett- 
am n. hoc ip/1m OPUS wiutils irocairet C 3: aHKCHM, (312 
ile ex principiis noſtris ita [ati COHjtOUGHEHY ME Ef3- 


A S- 2 AF x 


o$ & EE ” WT” a bee a 
; / Y '", - 
LY ods 7, » 


DEDICATIO. 
amſt alias ignote eſſent neceſſe fit ut hinc ſtatin innote/- 
cant; & quidem ex earum illuſtrioribas pleraſq; non a- 
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prd alios prins ſciverim exſtare quam ad eas methodo hec 
pervenerim:) cum tamen &» nova multa , aliis nec in- 


venta nec cogitata quidem, habeat; atq; omnia novd me- 
thodo « nobis primitus in Geometrian: int rodutt;, tra- 
dats, eaqs (nift meis fortaſſe nimis faveam) perſpicuitate 
qui in abſtruſtoribus hiſte problematis nems ( quod ſci- 
4m ) uſus eft;Non eſt.cur nova dubitent appellare. 
Nempe inde ortum ſumit hec noſira wethodus ub; 


Cavallerii methodus 'Tndivifibilium 'deflnuit. Unde e- - 


tiam & operi ipff , ipfiq3 titulo,, -anſa data eſt; ut e- 
rim ille ſuem , Geometriam, Indivilibilium', its Ego 
methedum noſtram, Arithmeticam Infinitorum,. no-13- 

zandam duxi. ) ae | 
Duomodo antem. ego huc. pervenerim 5 licet id mi- 
21s Videatur didn neceſſarinm, cum omnia el fere me- 
 thodo ſcripta ſint qui. invente 5 tamen, -quoniam id tib; 
won ingrainum fore judico, iſtins etiam rei hiſtorian 

 breviter contexam. Heb | 

Exeunte Anno 1650 incidi in Torricellii ſcripta Ma- 
thematica,. ( que ut per alia negotia licuit, anno ſequen-= 
te 1651, evolo; ) ubi inter alia, Cavallerii Geometri- 
am Indivi—bilium- exporit . Cavallerium ipſum nec 
ad manum habui, & apud Bibliopolas aliquoties fru- 
Sire queſivi. Ipſmus autem- methodus, prout apud Torri- 
cellium traditur, mihi quidem ed gratior erat quod neſcio 
quid ejuſmodi ex go» primum fere Matheſem ſalut aves 
rim animoobverſabatur; quod enim de circuls apud ple- 
roſq; obtinet, ( qui pro infinitorum laterum polygono ha- 
beri ſolet, adeoq3 Peripheria pro refis inflnitis infinite 
brevibus; ) viſum erat mibi,, mutatis mutandis, etian 
alibi non. inutiliter accommodari- poſſe 5 &* quidem eo 
os h ſpectare 


|  DEDICATIO. + 

effare' non panca que apid Enclidem, Apollonium , &* 
prefertim Archimedem paſſum exſtant. Erant autem | 
ea non niſi confuſa adhac apud me cogitata que nondum. 
in ordinem redegeram.” Neqz enim per alia licuit nego=. 
tia, Matheſs animum ex profeſſo applicare, ſed ei ſaltem 
horis nonnunquan. ſubciſivis indulgere> prinſquam 4a- 
liande ad hanc quam jam ſnbes provinciam' vocatus fu- 
erim3 quod non ita multo prius contigerat, 

Ubi hnjuſmodi jam obtinuiſſe methodum perſenſerants 
cogitare apud me cepi,zum non hinc aliquitl de circuli 
quadratura, quam ſummos ſemper viros exercuiſſe notunt 
eſt, luminis accedat.. Quod ſpem facere videbatur , hoc e- 
rat, Infinitorum Coni circulorum, ad totidem Cylindri,ya« 
tio jam erat coenita,nempe ut 1 ad 3; eorum autem dia= 
metri onnesgn triangnulo per axem coni,ad totidem in pa= 
rallelogrammo per axem cylindri,ſunt (uti notum oft)ut 1 
ad 2. Pariter in Conoide parabolicocirculos omnes ad to- 
tidems in cylindro circulos notum erat rationem habere 1 
ad 2; eorum autem ownes diametros ad diametros horunt 
eſſe ut 2 ad:3, Manifeſtum etiamerat retas trianguli eſſe 
Arithmetice propertionales, ſive ut 1,2, 3,0. ergo circu= 
los comi (in diametrorum ratione duplicata) ut 1,4,9,0c. 
Ttem circulss Conoidis parabolici (in duplicataratione or= 
dinatim-applicatarum, hoc eſt, in ratione diametrorum,) 
ut1,2,3,0*c.ergo eorii diametrorut 4 1,4 2,4 3,@c.quip= 
pe in circnlorum ſuorum ratione ſubduplicata. Fieri igitur 
poſſe ſperabam, ut alias etiam ex cognita ratione quam ha 
beat ſeries circulorum, ſive (quod eodem recidit) quadra= 
torum,ad totidem equaliazinveniri poſſet & quam habent 
rationem eornm vel diametri vel latera ad egqualia totide 
Hoc autemr ff univerſali aliqua methodo invenire poſſe, de 
circuli quadratura ſatis proſpeti eſſet. Cum enim jam no- 
tare erat,parallelos ommes in ſphera circulos,ad totidem in 


A #2 Cylindro 


DEDICATIO:-. 
Cylindro, eſſeut 2 ad 3 3 ſt inde cognoſti poſſet quam ha- 
beant omnes eorum diametri ad diametros horum, in. 
ventum foret quod queritur:nempe Circulum ille,he © ua. 
dratum diametri conſtituunt. ReduGo ite problemate 

 Geometrico ad pure Arithmeticum. 

Huic igitur inquiſitioni, iſtins anni 1651 fine, CO ini» 
710 ſequentis 1652, me applicuis ea plane methodo quan 
tndicat bic Traatus: opinatus vel inde conjlare aliquau- 
do poſſe quomods quadrandus eſset circulus , vel forte 
quidem quadrandum eſſe, vel ſaltem al;quid hinc emerſy- 
rum eſſe quod opere efſet pretium. | 

Azereſſus igitur ſum primo ( ut a femplicioribas inche- 
em) ſeries ſimplices, pute quantitatum Arithmetic® pro- 

ortionalium, vel in earums ratione duplicata, triplicata, 
&c. deinde & ſubduplicata, ſubtriplicata, ec, atq; ex 
his compoſuta, puta, ſubduplicate triplicata, &c, aut eti- 
am qualitercunq; multiplicata,vel juxte denomination: 
rationalem aut etian irrationalem. In quibus omnibui 
res plane quidem ex voto & ſuprt ſpem ſucceſſat . UVrdt 

Theorema tandem generale emerfit, Prop. 64. traditu, 

Sed &quadraturam ftmul reperi non medo Parabole n094 
methodo preſtandam, ſed & Paraboloidum ommin::,co- 
rumqs complementorum, quod nemo antea , quod j0141, 

aggreſſus erat, nedum aſſecutus. Adeog; binc ſtatins Gt- 
ometriam auGam perſenſi 5 cum enim antea ex fiiurir 

curvilineis ſola fere parabola quadraturam nada crit, 

Jam paravoloidum omninn influita genera uni quic/. 
CN ginerals methodo unica propoſe [20 Guadranda ciocedt, 
Ft quidem ff unins «Parabole quadratura Archimc.'' 
tantum nobilitaverit, ( uvi omnes deincgps Math ir: i 
ex e0 tempore ſubſiiterunt tanquam ad Herenlis colu ts 

2as,) gratun illud orvi Mithemdtico futurun ſutis pre- 

ſenſi, ſp etiam ejuſmodi figurarum influila cenere #1» 

drania dorcam, Sed &* Convidum item @v Pyraims vis 


DEDICATTIO. 
dum doGrinar hinc ampliatams vidi, Cum enim Archie 
' medes ex Conoidibus & Spheroidibus ſola rea traFa- 
2 werit (ut @* poſt i!/nm alii) de Pyramidoidibus ne quidens 
e mentione fac az egailla ormmia five Conoidea five Pyramie 
doidea tam rea quam inclinata ad Cyliniros © Priſmas' 
£ ja redegi. Nec ea tantnm que ex Parabolis, ſed & gue 
, ex Paraboloidihus omnibus corumoe complenyentis. for 
. mantur, de quibus altum hucu(q; apud ownes foleatium, 
6 nec quicquam { quod ſciam ) uſpiam tentarum. Sed &+ 
, totam fere de Spiralibus aerivem hinc etiam vidi dire ; 
G4 poſſe conſequentia aerivari: Ft quidem n9n 20:0 
ſpatia ſpiralibus adjacentia (quod fecit Archimedes) cnn 
: circulo comparanaa docui, fed & lineam ipſum [piralers 
; WW cnmperipheria, quod memo ariehac( quod [ciams) aggreſ- 
ſus eſt, nedum preſtitit. Fi propterea fiqnuis ſpiral ve- 
i Gam equalem dederit(y Litter FOOTE TFOreeedd tees 
I Peripherian item wirivis equalem datam iri mon duwite; 
| adeogs, & circuli quadyaruram vel fic perfeFan ce, Sed 
I & ipſaxe fpiralinm dolfrinam, non mini ont Parabo- 
| larum @& Parabeloidum,ampl;ajſe preciive erat, wife quod 
nollems ad Corollaria nimgs exſpatiari. 
Tranſi deinae ad ſeries aiTas ( quas voce) & ainmi- 
tas five viutilatasque ex anirum plarinimoc [cricrun 
vel aggregaris © >| different is cronifaut, A ', bic etianz 
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We * * DEPACATIO 
De ſeriebus autem iftis ove auFis five diminutis noy 
ipſus ſolum, ſed & que in earum ratione duplicata. tripli- fo 


cata, aut ulterins multiplicata procedunt , eandent inqui- (3 

_ ſttionem eodem ſucceſſu continuaviz uti ex in que dein- Ut 

ceps ſequuntur propoſitionibus videndum eſt. Ubi ſimul q, 

numerornn fleuratorum, puta triangulirium , pyramida- it 

linm,@c. ( quorum nullus vel exiguns haFenus uſus fuc- ce 
rit, & fere ludicrus, ) uſus inſegnes ex inſperato. dete- 

Surtur. Fs | 42 

Verum ubi de ſeriebxs aliis que ſint in iſterum auta- pe 

rum vel diminutarum ratione ſubduplicatd, ſubtriplica- nl 

ta, Ec. proxime agendum erat, ( quod Circuli,Ellipſeos, by 


& Hyperbole quadraturam direFe quidem & immediate 
ſpeFabat, & que ſola jam ſuperfuit difficultas: ) vide- m 


bam illic aquam herere, neq; ita facile ac in prioribus me V7 
extricare poſſe, Re igitur variis modis tentata , nec e0 de 
tamen exity qui votis omnino ſatisfaceret; eo devenium ou 
erat wt crederem rationem illam que querebatur ejuſmodi ba 
eſſe que nec veris numeris , nec quidem radicibus ſurdis ai 
eſſet explicabilis, Numerorum enim progreſſienes aliquot a, 
inveni inter quarum datos terminos alius erat imterj0- il 
nendus, ut rationem queſitam valeam exprimere, Eas au- Ju 
tem progreſſiones tales eſſe ut nec Arithmetice dici jo/- Va 
ſint ( ubi augmenta continua ſunt equalia,)nec Geome- ſd <4 
rrice ( ubi numeri continue multiplicantes ſunt equale«,) ita 
ſed tales que continuos multiplicatores habeant arithmi- tia 
tice proportionales, adeoq; magis adhuc ſent compoſite qu 
quam Geometvrice, $i autem in Geometrica proerc[ſ10n, Ar 
( #1 continui multiplicatores ſunt equales, ) quimwvis qu 
aliquands fieri poſiit { verbi gratia, in x, 4, 16,64, Oc.) F7 
ut interpolandi terminis illins medii ſint numeris exp/i= pli 
cabiles, now itemt in omnibus ( puta in 1,2,4,8, &c. ) i6 £0 


Feri pojſit, ſed-neceſſe ſit ut numerins impo{ſibilem ut- ” 
| : TE-2 | £1175 


DEDICATTIO. 
 indicemns, (puta v2, /8,@c:) multo minus ſrerauclys: 
fore judicavi, ut in progreſſione magis acihuc compoſite 
(uvi contingi multiplicatores fint continue vel creſcentes 
vel decreſcentes) id ſemper :fleri poſſit;, adeog-aliunm alj- 
quem notationis modum ( quant qui adbiic Feceptns ef? )) 
inducendum putavi quo numerus -ille impoſſubilis indi- 
CelMre , 

Atq, hattenns perveneram iſtins anni 1652 initio, 
terpore ( ſt memini) quadrageſimali; quo tempore nempe, 
per Academig noſire conſtitutiones, a publicis preledc- 
nibus feriari permiſſum eſt, adeoq) privatis diſquiſitioni- 
bus MACIS VACArE. : | 

Dum autem hic berebam, placait rem aliis quibns fa- 
miliariter uſus ſum viris Mathematicis communicare, ut 
videam num ilti auxilioeſſe poſſunt in queſtita quantitate 
defignanda. Adeogqz ex variis quas: apud me conceperaz 
ejuſmodi progreſſionibus, unam ſelegi, que omnium vide- 
batur ſtmpliciſſama, ( ut que per mumeros integros proce- 
dit; ) eam nempe que jam babetur prop.192. hujuſce tra- 
Gatuss eamgq; ad hancfere formam ( non enim omnibus 
iam iiſdem plane verbis, ſedeodem tamen ſenſu propo- 
ſui) problematice concept; Si xquabilem quandam cur- 
vam contingat in vertice rectaunde ad curvam du- 
cantur recs axi Parallelz, zqualibus ab invicem di- 
ſtantiis remotz, quarum prima fit 1, ſecunda 6, ter- 
tia. Zo, quarta 140, quinta 630, &cz quanta erit 1ila 
quz interponenda eft media inter 1 & 6? Yel etiam 
Arithmetice, Jn ſerie numerorum 14,6.,30, 140,630, &c. 
quzritur terminus medius ipſis 1 & 6 interponendus? 
Fieri auter hos terminos indicabam, ex continua multi- 


plicatione numerorum 1*47*43in*4; * 44 Rc. veletianm 
s 


Int +3 x 7*x4* NC, quorum tam mumeratores quam de-. 


nominatores ſunt Arithmetice proportionales, Provlema 
fre conceptum propoſui,menſibus ſequentibusy(inter alios,) 
B b Clariſſrmis 
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EEE, IWLMACATIO. 
Clariſſumis viris & Mathematicis, D. Setho Wardo 4- 
Fronomie Profeſſori Saviliano, College meo. merit rifimos 
Laurentio Rook , func apud Oxonienſcs commoranti. 
nun apud Lonlinenſes in Collegio Greſhamenſs Prof (ſor; 
Aſtronomicoz & Richardo Rawlinſon Collegii K. gi- 
nalis apud Oxonienſes $07195 neſcio 4nnon etiam (ub eo- 
dorm tempore , ( ax aliqu1nio erizs) Reberto Wood 
$0070 Collegi7 Lincolnicnſts 4 CY Chriltophoro Wren 
Collegii Omninm- Animarum mnunc $0cioz © fed & aliis 
etiam aliquot ,quibus nominandis ſuperſedeo;) & quiet 
detefo iis (mi fallor) omnivus co ad quem tendeba! ſccpo; 
nempe, data ill que querebatur quantitate abſolutan fo- 
re quadraturam Circuli, Non autem vel ego mihþi vel ts 
tiam corum quiſpian ( quivis nec erat obviau'a reſpon- 
ſum, necvacabat ſuis peſipofitis de queſitis meis acno- 
dum eſſe ſolicitis,) ex voto ſatisfecit. AMoxuit autent eo- 
run aliquis ut Gregoriia Sanfto Vincentio Opus Geo- 
. metricum con/ulerera (' cujus ne nomen quidem antca 
endjiveram Jut qui magno volumine hujuſmodi res que 4d 
circuli Duadraturam ſpeFent expoſuerit, Huic ego 1mo- 
rite obterperabam} librumg; uiut tanto erat volumin: 
Hf 100 integrunt perlegere Vacavertt, pervoloi Hreuns + 
ſolicitus an inde que ad rem noſtram_ facerent reper rt 
poſſurm. Inveni autem aliquenudo eaſdem & ill; & mi- 
hi ( quod nibil mirum erat) ſpeculationes obtigi(/e, l:cit 
- diverſis meihodis eo. pervenerimus, Fxſempli er it's, 
Prop.15. roſtra apud illum ( ft memini) alirubi occarril: 
at tamen ſcrupulum illum quem ibidem in Scholio indi:- 
minus, ile vel diljumulat vel Cquol potius putaverimn) ron 
animadoertit, nec memini an ſenſu noſiro illam intel/;9.t 
recne,Ttem,quod appellat ille plani in planum ductum,is 
pſi eſt quod nos et hic,et in Tradatu de Conicis Sec ion - 


bus(qui huic gemellus eſt eodem anno 1652 conceptu & 
primitn! 


"I 


- Ln 


;Þ 


DEDICATIO. 
primitus formatus ) dicitur, dufus retarum omnium 
unius plant In alterius reſpe&tivasretas; cur autez ego 


 ductuin plant in planum zoz dixerim,in cauſi erat quod 


io 
revera non tam planum inplanm(fucenin prodivet pl i= 
no-planum, quatuor nempe dimenſionum,non {olidum,) 
ſed latitudo unius in latitudinem alterins, & fattum 4e- 
nigz in communen altituclinem duciturs adeoq; tref(0n 
quatuor,) emergunt dimenſiones. Et alia fortaſje nonnulls. 
Ut autem ex ſuis neunam vel propoſitionem vel demon- 


 ftrationem in noſirum traFatum aſſumpſi,quan ego antea 


non invenerams ita fique forſan occurrant utriq\ 0029924 - 
nes, non opus eſſe credidi, ut propterea ex noſtvis delerem, 


cum & illud ſepiſſume contingere ſit neceſſe, ut uvi duo 


_ vel plures rem eandem traFandam ſuſcipiant in eaſden 


aliquando incedant ſpeculationes. Verum (utut ille malt a 
beboes acute inventa, methodo a noſtra plane aliena):Vud 
quod apud eum maxime querebam nuſquam invents ACG3 
enim ille vel eonſq;, rem perduxerat,nec etian circu!! gui- 
draturam, quam ſe inveniſſe probibet, omnino attingi!, 
ſed ad propoſitionem noſire prop. 136. non multum 40ſ- 
milem ubipervenerat, rat#s inde ſe circuli quadraturan 
inveniſſe, non tamen aſſecutus eſt s titt in Ecgraca ſua 2 
ſtendit D. Hugenius. 

Sub eju/dem anni ( 1652 ) autumno, Clar fin Via 
ro Franciſco 'Schotenio Matheſeos Profeliori apul 
Lugduni-Batavos, tnter alia, propoſui etiam hor 


' problema, ( tefo tamen quo collimabit jeopo 5 ) 


qui, re Sfatim cum Clariſſimo Viro Chrittiano Hy- 
genio communicata , reſcriptis non ita mmutlio pojt {i- 
teris irtricatam rei difficultatem ( utut primo aſpe-" 
Fu facilior viſa fuerit ) ſubindicavit , nequ? interim: 
ſpem fecit wel ſtbj wel Bom. Augenio vacatrriun 
fore wt ei ulterins exqnirend- plus operg 1mpia- 


B b 2 


I 
aint 


-_ 


 DEDiCATIO. 
dant. His eorum omninum reſponſes, confirmatior funs 
ſum in ea quam pridem conceperam opinione, nempe tey- 
minum illum queſitum neqz numerum rationalem eſſe, 
r29; ex ddbuc receptis ſurdis aliquem; ſed nova notatio- 
ne deſienandums & quidem , ſs libet , ea quarms nos a! 
prop<190. aſſegnavimmns. $i vero( prout verbi gratia 4/2, 
licet voris numeris exprimi precise non poſſit , poiſit ta- 
men quam proxime, ita) velimus hanc quant:tatem veris 
mumeris quam proxime exprimere, ( tanta nempe dxpibei; 
quanta quis velit, mod0 preciſam non velit,) quomods ile 
lud fiat docemus prop. 191. Puomodo illud Geo netrice 
utcurngz exhibeatur, oftenſum eſt item propoſitionibus ſe- 
quentious, Adeoq; circuli quadraturam eonſq; proſeguut; 
oidemur quantim numerorum natura patitur. ©ui verc 
ulterius rem preſtare poſiulat, perinde eſt acſ poſtulet v3 
veris numcris exprimere: quod iniquum eſfſet poſtulatum, 
Now interim ionoro quin poſit &* aliis etiam modis in- 
explicabilis illa quantitas chara@eribus deſignari , atr: 
ad numeros veris proximos aliis item methodis perueni- 
ri, { fieut &* de yadicibus ſurdis dici poſſit, ) qua in rt 
770n ct ut ego viris Alathematicis quicquam preſcribam 
ſed quibus quiſqz malit ati liberum relinquams. 
Abſoluta autem circuli quadratura, non opus eſſe duxi 
cognata illi alia problemata ſigillatim attingere; jt: 
quam habeat rationem diameter ad peripheriam + aul 
ſphera ad cubum;, aut conus vel cylindrus ad pyramid: 
aut priſma; aliaq; ſimilia : nemo enim neſcit has ini: 
collzeerc. | 
Sed neq; de quadratura Ellipſeos ſeorſim quicquan di- 
cendum videbaturs quippe que jundim cum Juadraturs 
circuli traditur. 
Hyperbole quadraturam quonſq; fuerin aſſccutus,910) 
165. oſtendimus, 
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DEDICA TIO. 
* Interim tamen, methodi quam trado filum ſecutus, ing- 
pinato incidi in queſiionem ſaiis mirabilem de m1 nſu- 
randis figuris altera parte terminatis altera in infinitum 
continuatis. Adeog; quod in:una figura ſolida preſftititTor« 
ricellins, id nos in altis infinitts tam planis quam ſolidis 
faciendum oftendimns, prop. 87, & ſeq, ad 107. Et fi- 
mul docemns quo dignoſcatur criterio num ejuſmodi fi our 
re propoſite in inſinitum continuate finitam tandem an 
infinitam magnitudinem fint aſſecuture. ©ne quidem & 
miranda ſatis, & jucunda ſimul, videatur ſpeculatio. 
Duod antem jam ante tres annos invenerim, cur 1n0n 


citins in prblicum dederims in cauſa fuit partim quod 


ego aliis non rar0 negotiis fuerim avocatus , ſed praſer- 
tim quod Typographus, aliis edendis occupatior , non nifs 
ſerins ſuſceperit & tardins exſecutus ſit &* bujus &* a- 
aliorum qui cum hoc predennt traFtatunm impreſſionem. 
Buam vero, dum que jam prodeunt ſub Prelo erant,, pla= 
euit ( ſub equinoGio verno ) quaſh in anteceſſum emitte= 
re, propoſtionem Cyclometricam, ( que & eam continet, 
quam ante aliquot annos ſub problematis forma, ut ſupra 
didum eſt, egregiis aliquot viris propoſueram, ) invenies 


ex tribus.illis que hunc tradatum tlaudunt deſumptans 


eſſe, Ex coautem tempore, ( menſe jam proxime pre- 
terito ) prodiit Libellus D, Hebbes; qui jam magna pol- 
licitus in Geometria, & ſpeciatins circali quadraty- 
ra anguliq; in data ratione ſefionem, alian his COgnade 
ta, Libel/um tandem ſunm in publicum excifit , quo ſe o« 
ftendit nec horum quicquam preſtitiſſe, nec anicew pre- 
ftiturum eſſe, ade enim turpiſſumis paralaci/mis ubigs, 
ſcater Libellus ifte,ut raro aliquands quid ſum inven 
as, C quod noſtro iſtins Elencho, qui © jam {ub Pre!o 
ft, maniſeſium fietz) unde & Anthorem nen own «: 


, nx 
ALCZTS 


DEDICA TIO. 
facile dignoſcas 4 quo bujuſmodi -myſteria ſperemus re- 
texenda, 

Ceternm vale , Venerande Senrx: Ft te Dena ſumme 
miſericors feliciter ſoſpitet, tuaq; omnia faxit proſpera: 
ut tandem, poſt Senium Feliciter & Pie tram a@um , 2- 

rumnoſam quam vivimus vitam vita commutes meltori. 
Dnod animitus precatuy 


Tut Obſeryantiſimus 


Dabam Oxonie 
Juli 1941 65s | 
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Propofitio quam memorat Epiſtola przeedens 
hxc eſt quz ſequitur. 
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SPECTATISSIMO VIRO 
D. GULIELMO OU7HT REPO, 
Matheſcos cognitione Celcberrimo, 
JOHANNES WALLIESIUS 
Geom. Frof. O xox. S. 


ERS FU SEE A ND LOS ot ea 4A ELIE Eo 


UVam tibi antehac ( Celeb:rrime Vir ) Prorcfiiicoen , vilata 

facie, & forma Problemotion; ut & altis , quibuicum rem has 

bui, Mathematicis non paucis ante ainguor anns3,tahituram; 
celatv pizrumg, (nonrnullis tamen detedo) in quem dirigebatur ſorts 3 En 
randem aperta fronte , forma Theorematica , eloqueritem ( quam fries 
ſabticebat ) 7 


Circuli Qnadraturam. 
Xpolita #quabili curya V C, cui occurrat in vertice re- 
aa VT, in quotlibet particulas aquales divifa , &,a iin- 
alis divitionum punts, totidem rettis parallelis ad curyam 
ulq; ductis, quarum fecunda jit 1, quarta 6, ſexta 3D, oftava 
1340, &c. Erir, ut earum {ccunda ad tertiam , fic Sumicirculus 
ad Quadratum Diamerii ? 
Vel, Si lit fecunda 1, quarta 15 ſtxra 143, Yc.. Erie, ut fſe- #; 
cunda ad tertiam, lic Circalus ad Unadraun Diamerri, j 
Yet, Si fit fecunda 1.quarta 5, fixta .}, &c, Erit, nt ſee 
cunda ai tertiam, ljc triplum Circuli ad quadcuplum QuaJira» 
tl ex Diametro. { 


Totum D:monitrationis progreſum , ipſamg, methodum qua tam ad F 
$ inc crrculi, quam ad immer alias alurum urvilin: wn quid) atures 
perv2nerim, oft adet maGiarus quem afid me Jam altgtandin fr fedtumn 
hateo, & quaiilers It Tf gr ophoroum # Wm cx ointem, quem in fublicum v8 
daturus [AR CHAM Prim ul ps 7 WPog) apt or un Wir as ircebit, QUoraN 6114 
ptr (405 1719/4108 & Guod EXCUYTEY 239105 7 mm wr XP foam 
Dabam & Typograp! eo Oxonrnſe poſtridie Paſchatis, 
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eA Yr thmetica_ In aitor tm— . 


s 3.9 18 
NOVA METHODUS INQUIRENDTI 


.1n Curvilineoram Quadraturam , ahaq; 
difficiliora Maihſtos Problemata. 


PAOF.. T1 


Lemma. 


PI TOC I proponatur ſeries Quantitatum 4rith- 
Sol CNGE metice-propertionalium ( five juxta natu= 
WO} _ .* } pP 

2? ralſe numerorum conſecutionem } contl» 


LIZ nue creſcentium, a puntto vel o(ciphra, 
>Z/ leu nihilo) inchoatarum, ( puta ut o, x, 

2, 2, 4. &c. ) propolitum fit inquirere, 
quam habeat rationem earum omnium aggregatum, 


ad aggregatum totidem maximz xqualium- 


Simpliciſimus inveſtigandi modus, in hoc & fequentibus a- 
liquor Problematis,eft, rem ipſam aliquoulq; pre {tzre, & ra- 
tliones prodeuntes oblervare atq: invicem comparatc ; tin 
dudtione candem univecſalis prophſitio inzotelcar 


. oF ou 6T 3 Low 3 
ER loftur, exermnli ecadts. © ime Gl ion, EI 
as PLS F*s 3 (Tame. 


otit2+3 —6 of i2TgF4 no , 
3Tz3tT:+43=12” R qt Fotos fume Du: 
ot 1 + »+ 2+ + 4—1e , a*rT it3* + andy 
tot; foo gee erevoto rerarang 
_ Erpari niudv, quantum liber progrediamar , prodibic temper 
ratio ſubdupla, Adc6q; ---= 
Cc PROP. 


Iv |= 
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Site 


Arithmetica Infinitorum. Prop. 2, 3. 


PROP. IL. Theorema, - © 


portionalium C fiye juxta naturalem numero- 
"rum conſecutionem )) eontinue creſcentium , a 
pundo vel o inchoatarum, & numero quidem vel fi- 
nitarum vel«infinitarum (nulla enim diſcriminis cauſa 
erit,) erit illa ad ſeriem totidem maxime xqualium, 
ut 1 ad 2. 


Q porciona ſeries quantitatum Arithmetic pro- 


Nempe, 6 primus terminus ſit o, ſecundus r , (nam fi ſecus, 
moderatio adhibenda eric, ) & ultimus ! erit ſumma Ad l, 


( erit.enim, co caſu, numerus terminorum 1Þ 1) vel, ( polito 
namero terminorum «, quantuſcung; ſit terminus ſecundus } 
< al q + 

I 


PROP. III. Corolerium; 


Rgo, Triangulum ad Parallelogrammum ( ſuper 4- 
E quali baſe, eque altum,) eſtut 1 ad 2, 


Triangulum 


Arithntecice- proportionalibus,* a punto inchoatis , quarum 
maxima eſt baſis, Cut oſtendimus ad pre, & 2: libri noftri de 
Gonicis Sctionibus; ) Parallelegrammum. autem ex _totidem 


ry 


bafi zqualibus, (ut patet:Ergoillud ad hoc eft ut 1 ad 2 (per 


przced.)) Quod erat demonſtrandum, 
"PROP, IV. Corollariam. 


Tem , Pyramidoides vel Conoides Parabolicurms ( toe 


. eretTum ſit ſive inclinatum,) ad Priſma vel Cylindrun 
( ſuper equali baſe, eque-altum,)) eſt ad 1 ad 2. 
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Confſtat enim Pyramidoides vel Conoides Parabolicum 
quati cx infinitis planis Arichmetice- proporticnalibus, a ptin- 
&o incheatis, quarum maxima eſt bats, ( ut oftendimus prop. 
9. Con. SeR.) Priſma vero vel Cylindrus ex totidem bait #- 
qualibus, ( ut patet:”) Ergo illud ad hoc ut 1 ad 2, per 


PIOP. 2, 
PROP. V. Corollariam. 
| Abe, Linea Spiralis quelibet MT ( « Spiralis Tria- 


cipio exorſa) ad correſtendentem Peripherie arcunt 
C c 2 conters 


Prop... Arithmetica Influitorum. "$ 
Triangulum enim conſtat quaſi ex infinicis re&is parallelis 
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Corttermrinum PT S 4 Principio circulationts ſes) 


ef. ut 1 ad. 2.., 

Efto eter {es lo. (una circu/atione fata) MT A, 
P7incipium: Spjrelis. M, C qued idemeRo & centrum Arciis bo 
ripheriz, qoem correſpontdentem.- voco,)} Principium -circu'a- 
tiaais rea dM A, gue xquadiit motu circumdutta ( man:nie 
punto M) ſappogicar' punto ſyo. A peripheriam deſcribece 
AA (QUE CITcH-US Prembs vel port: us. Cticad; prima Peripheria, di- 


y "als '7t «tres figure eentinsanca (rat 7 mnirgra nd medium aſq; ſe dj 
Colitiis incutiam, in altera manca eftyin altera int*rciſ. 


yo 


| Clef vel commade poreit, ) dam interim pundnm 2!: 
qz93 (iitcagdem rectal circumanctta) moveri ſupponitur (- 
q 1aDtHLItem mon oy ab Mad A, mou flo lineam Spiralen 
AM TA-c iclcriden:'? Adeoq; recta quzliver MT Ca p: Inci; 
ſoiral's MM ad foiralem ubivis dudfta ) er} t ad retam MA, 
neriz arcus AQ ( eodem tempore defcriptus) ad periphe- 

cata AQA. vel uranpujus AMT ad quatuor retq<: 
et MT, MT, arcubus AQ, AQO,. proportionalcs 
cpa M 
Fo Far n, dais quorlibet redtis MT, MT, &c. angulos COniie 
\WT, TMIT,&c. zgcuiics tnvicem facientibas (ae ne; 
1.4 proportional; us) -n 1ponamns ( {aper j}is angu- 
THEE 3 Se Forcs toridem (falcem nno minus, quia In fark 
eCEST inſeribi 00! pAte: it + frgu: eMIM { fpirali MY 
25 T1 ficompichent! /) in{ (crib, 9:tores ili omnes con- 
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ſtiruent figuram - (ex ſimilibus ſetoribus compoſitam ) ipſa 
figara MTM ( eui inſcribitur )) migorem: Differentia vero 


perperuo minuetur prout ſefores illi ( eidem MEM figure in- 
ttipti3" plares fuecinr, ( ut patec,) aded ur; ii ſeQores ill; Taps © 


ponamtur ininicf, figura lic inferipta ipf, MTM fhgarz con- 


ruet, { per ea quz univerſaliter monuimus ad prop. 2. Con: 


Set ) & proptereaſetorurn ilforum omnium arcus-ipli ſpira- 
Ii MT congruent. NM CFE 
_Sunrautem 111} {iimilium ſeftorum arcus.C ficet eorum radi) 
ari;hrnectce proportionales, nempe ut o, 1, 2, &c. angulus au- 
tem cujuſſibet ſe&toris eſt ea pars anguil rotius AMT qui fe- 
foram iive ſpaciorum numero cognominiseRt; adeoq: {1 {e&o* 
re: {ypponanrur infiiti, erit anguſus cujullibet & C pars infi- 
nite:parva)anyuli totius AMT, ira nempe ut omnes fimu] = 
quenur tori AMT CLiccat autem mihi , zzmyergro's forfan, 
Anguli nomine appellar« angulorum ctiam aggregatatn, 
quamvis fortafſe duos reftos vel #quer vel etiam ſuperer.) 


Spicalis igitur MT coattire ſupponitur ex influitis {*Qo- 


rum arcubns arithm:tice pr: poitianalibus, ( fibientis & an- 
guli AMT,) quorum mwinini' radius ft o, fea pantum,(nul- 
lius magnitadinis, ) maximi vero refta MPT: 

Correfponderis autein arcus contermings Þ T\,- ex totidem 
conſtat ſctorum arcubus maximo #quajibus,ut patet. 

E:g0 aggregatum illoram (hoc ec linea fpiralis MT ) ad 
aggregatuim hoium (hoc et accum conterminum PT) <ft ut 
i1ad 2. per prop.2. | 


PROP. Vs. .Cooldrinwn 


T propterea, Lines Spiralis 1 A uni circulation? 
4 F & FX #* T1. ol [ T2 7 FP , ; 1 , 

fata equatur ſemiſjt peripherie circuli primi, AA, 

Nam arcus conterminihs ſpirali. VA , eft integra periphe» 


ma circuli primi punto A defcripta. Ideog; &c, pro prop. 5. 
Guoderat demuntirandum. 


Dc PROP, 


WD [Y 
\ fl, k lt i Wy! i 


Arithmetica Trfturtordt,. ; Ss 


AT ACE BID 3 ' 


Arithmetica Inflinitorum. Prop. 7,8.9. 


PADP;- VEL -:-Coll. 


T Spiralis deſcripra circulationibus duabus , tri. 

bus, quatuor, Oc, integris aquatur ſemiſſr pc- 

ripherie circuli ſecundi, tertij , quarti, Ec. bis, 
ter, quater, &'c, ſumpte. | 


In figaraſe= Nam dum deſccibitur Spiralis MAB (duabns circulationi- 

quente, bus fata } Punttum illud B, peripheriam BB bis deſcribit: 
& dum deſcribicur ſpiralis MABC, peripheria' CC ter deſcri. 
bitur; & peripheria DD quater, dum deſcribitur ſpicalis 

| MABCD. Eriicdeinceps, pro numero circulationum mulci- 
plicanda eſt peripheiia contermini circuli , & multipli ſemiſſi; 
#quacur ſpicali interea deſcriptz. | | 


PROP. VIII. Corel, 


I vero Spiralis ultra circulationem primam , (c: 

n0n duabus integris continuetur, equabitur ſcm 

tam peripherie integri circuli conter mini, quan © 
juſdem continuationis ſupra circulum intecrum. 


Nam interea dum deſfcribitur ( mota compoſito ) Spirlis 
MAT, deſcribetur etiam (a punto P) arcus PPT, ncrve 
tota peripheria PP cum adjundo addiramento PT, Ergo &c. 
pro prop.s5 Quaod erat demonſtrandum, 


PROP. IX. Coll. 


T . pariter, $7 ſþiralis cortinuetnr per circulation 
nes duas, tres, quatuor, aut plures integras , ct 
additamento equabitnr illa ſemiſſu conterin'114 
peripherie integie, bis, ter, quater . ant ſepins accepte 
(pro numero nempe integrarum circulationum ) cunt je- 


24i/le iter additamentt. 
(Ju'a 
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3.9. 


Prop. 10. Arithmetica Inſinitornm, 

_ -Quia nempe dum ſpiratis illa deſcribirur , toties de= Z frac 
periphecia contermina integra ,- atq; inſuper additame turn: 
Hoc ct, correſpondens arcus conterminus continet totidem in- 


Irt- 
pen 
bis, 
ont- 
bit: 
[Cris 
ralis 
ict» ! 
nillts | 

| 

\ 
ſed 
21j 
; = 
ralis 
2Pe 
&c. |  tegroscircali ambitas { quot ſunt integrz circulationes | cum 

additamento, Ideoq; conſtat propolitum, per prop. 5. 
PROP. X. Corollarium, 
f10- Tqz inſuper, Linee Spirales uni, duabus, tri- 
mM but, quatuor, &c. circulat ionivus faGe , (' puta 
nd MA, MAB, MABC, MABCD, curve) ſe habent 
-pte ad invicem ut numerorum Arithmetice-preportionaliun 
ſe- i qguadrata; nempe vf 1, 4,9, 16, Oc. Sive ſunt in du- 
plicata ratione reFaram MA, 4B, MC, MD,&*c. 

2uta | 


Sunk 
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8 Ariſzmetica Inflnitorum. Prop. 11. 
Sy mimretz MA, AB,BC,CD, invicem #quales. ( prop- 
ter 4, gadilem progreſſum pun mobilis in refta MA, etiam 
continuata, tamun in _una cicculatione #guabiliter progredi« 
entis quantum In altcra;) adeoq; ram radii MA, MB, MC, 
MD, «quam Peripherie ( illis radiis d-feripre) A.B.C,D. fart 
ad invicem ut 1,2,3,4. St igitar {fumantar peripheriz , prima 
{eme], ſecunda bis, tercia ter, quaira quater, ectnt ia mulci- 
pla,(putaiA,2E,3C,qD,) utnimeai quadeati 1,4.0,:6, 
{ive IzIl, 2x2, 3x Jo 4x þ. Et Pr Pr.cita etlam horum ni] Ir boo 
.rum ſemitles, hoc eſt { per prope 5.) ipirales MA, MAB,MABEC, 
MABCD. | 
Vel aliter, fi circoli primj peripheria poriator Ap, eri: (+ 
cundi B==2 p, tertii C==3 p, quart D==g p. & hc deinceps ; % 
1A—T1p, 2B—2 »2Þ = 4ÞP, 3 C==3 % 3 Þ-= 9 P, 4 D—, « 4 
—16p; &c. Et (per prop.5 ) Curve fpirales MA— * 1»; 
: B=57, MABC—i3C=2», MABCD — +15. 
3=p, &c. ideoq; ad invicem nt 1, 4, 9,16. &c, hoc eit in ou; 1i- 
cata ratione reftarum MA,MB, MC, MD, &c. ( quz futic «6 
Invicem ut 1,2,3,4, &c.) Quod crat demunſftrandum, 


PROP. XI. Corell: 


JT univerſaliter3 Ejuſdem (vel pmilium ) ſpir 

ſegmentaquelibet ( a principio ſpiralis exorſa ) (1! 
ad invicent in attplicata ratione redarim conteriminy.!« 
PHP, 


—— 


Cum enim (per conſtructiconem linez ſpiralis) eacem {+ | 
tlo recta mm MT, MT, QUE eſt anguſ{orun FMT, [BAL 
( anz2nl) voce eofentu ſumpra q'3! 10pra INFilifi ar Prop.5.) _ 
tio arcyum PT, OT, ( quz ex dicabu. iis rationibus co. 
nitor,) ut & curvarum MIT, MT, (ou ifloraem arcium {ut 
{: miles) crit dapiicata rationis refta.um MT, MT, t: 

Sicv.g {i re&ta MAC untus circulationts) dicatur »r,% pe 
ripheria circuli'p:imi (eo radio dcicripta) Ip, erit iþt- al's 
Mai=3p, Jgitur, in ana circulatione cam ſemiile,fizt £2 
contermina 1,7 = 21, & peripheria contermini clrcull ; p. 9' 


is, 
2A 


Prop. 12. Arithmetica Infinitornn. 9 

data ing (numerum circulationum ) fit; » 3*p =p: E- 
- | 

bo . MI; . 2 ; a FRE '; - 

juſq; ſemiſlis 27 P=xpeltlinca ſpiralis eodem tempore de 

{cripta. 


Similes autem appello lineas Stirales, firecte MA, MB, MC, &c- 
in una,equsles ſint homologis refis in alter as 


PROP. XII. Corolarizn, 


I vero ejuſmodi ſpiralium diſſumilina ( puta ft 

MB in uni, tanta fit quania IC inalia ) re@+ 
> conterming ſint equales; erunt ſpiralinm illarunt 
ſegmenta homologis ſuis reFis ( puta MA inuna,@* MA 
in altera ) reciproce proportionales. 


Nam v.g+in primi, crit ſpiralis MAB ( duabus circular io 
Dd 


TH 0433 


15 CArithaetice Tufinitorum. Prop,rz 
nibus deſcriptaY #qualis ſemiſli peripheriz luz B, bis ſumpcz; 
& infecunda:, Spiralis MABG - (cribus circalationibus de- 
ſcripta)xqualis femifſi ſux peripherie C cer ſumpr#:; Crimq; 
ſupponantur zquales peripheriz- B in primi, &-C 'in ſecanda, 
Cpropter #quales radios; j- erunt {picales' MAB - prima , % 


fampta, ad eandem vel zqualem ter ſumpram;) hoc eft;in re- 
ciproci ratione retarun homologarum: MA';MA : Nam rea 
M4 in primi ct £ refix MB, &refta MAiin ſecundi eft = ( e- 
juſdem vel zqualizrete) MC : ſunt tgirar MA is ſecunda ad 
MA in-primi, u:4 ad 5, velut;adg, vel ut 2ad 3. Ideog; 
- Spiralis prioris fegmentam MAB, ad ſpiralis poſterioris {:g- 
menctum- MABC , urreQa MA in fecunda ad retam MA in 
FITA, | 
R Arq; idem ſimiliter ofteridetar, quzecung); fit ratio homolo- 
garum rearun ia dillimilibus ſpicalibus. 


PROP. XI. Corollarium.' 


"W, conterming fint etiam inzqualeszerunt ille ſpirali- 
— um ſeementa adinvicem in ea ratione que compo- 
zitur ex duplicata rat ione reFarum conterminarum , & 
reciproci rationeretarum homologarum. 
Sequitur ex prop, I. 12. 


SCHOLIUM. 

Notandum autem eft, in propoſitionibus precedentibus,quz 
de linea Spirali agunt ( quod & in ſecuturis aliquor fafturu: 
'fam) me linee Spiralis appellationem ( ne longa circumlocu- 
tione toties opus tit) abuſive uſum fuiffſe. Nempe, per lincam 
Spiralem, ( quorties'ea ad Peripheriam comparatur,) intelle&tum 
vellem Apgregaium omnium arcuum Seftorum ſimilium,numero infinic- 
rm, ex guibus conſtat figura illa ex infizitis numero SeFortbus Spiralt 
in{cripte, ( qua ſcilicet & nos ad Prop. 5. &c. hujus,% Archime- 
des ad prop. 3 1 &c,lin.fpir. ufi ſumas: ) ut ad prop. 5. innui- 
mus. Quod quidem Aggregatum ipſa linea Spicali proprio 
ſ{cnſu ſumpra, perpetud minus eft, & maxime quidem circa _ 
| raljs 


ey 
—_ 


MABC fecunda, ad invicem 2 ad 3, -(nempe ut peripheria b is 


0: au'em efuſmodi ſpiralium * diſſumilium rete- 


os ny ann ot) ann ace... 
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'Prop-14, Arithmetica Tnfinitornm. Fe IT 
ralis initiyam. Quamvisenim Seforum illorom numero infini- 
torum aggregatum, ipſi figur# lineis.refta & Spiraliterminatz, 


( juxta methodum Indiviibilium ) #quale ponatur; non 
tarnen illud de omnium Arcubus cum ipſa Spirali ( proprie di- 
&a )comparatis obtinebit. Tantundem enim effet, acl! quis, 
dum infinica numero parallelogramma triangulo infcripta (ant 
etiam circumſcripta)coti triangulo VBS zqualia videar, inde 


concluderet eornm omnium latera retz V S adjacentia ( re- 
az VB parallela ) ipfi VS ſimul zqualia efſe, vel quz reftz 
VB adjacent ( ipli VS parallela ) zqualia fimul effe teri VB. 
( Quod hquando verum efſe contingat , puta in triangulo 
iolceli, non tamen id univerſaliter concladendum eric.) Arq; 
hoc quidem co potius admonendum duxi , quod viderim criam 
viros doGos nonnunquam. ſpecioſa ejuſirod veritimilicudine in 
lapſum proclives «fſe. Cur autem omifſa Spirali genuina, ſpa- 
riam hanc peripheriz comparaverim; cauſa cft , quod huic pot- 
im, non autem 111i, zqualem peripheriam all'gnare. 


| PROP. XIV. Corolariam. 

\T propterea etiam ſegwerta ſpiralis, a principie 
ſpiralis exorſa, ſunt ad reGas conterminas , ſicut 
Parabole LCiametri intercepte , as ordinatim-af= 

plicatas. 
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-—  Arithmetica Infinitorum. Prop. 15: 
Nempe in ratione duplicata, per Prop.1T. 


PROP. XV. Coroll, 


; 
| ce f ſupponatur Spiralis noſtra MITT ita evobvi, wt . 
rectam conftitudt,& red e omnes TM, TM, flant in- f 
Toy vicem parallele; erit ills, 
Diameter, he vero, ording- 
| tim-applicate in Parabo- 
"D la:. Contra vero, ff ſuppo- 
| | natur Parabole diameter j- 
SLPPPPP' Al. fa in arcus convolnta, ut 
"38; ordinatim-applicate as. i- 
WT 6” 4 dem pundgum terminentur: 
fiet illa, Spiralis; iſte, vc- 
| Fe contermine; hoc deniq;, 
; principinm Spiralis, x 
g *® SCHOLIUM. | _— -s 
Atq; hinc etiam ulterjus pater illud quod poſt prop. 13. in- Fe 
dicavimus. Nempe, Spicalctm jam noftram cx intinitis {1milj- 6s 
um S: forum arcubus corflacam, non: eſſe genuinam Spiralem Fa 
p:cprie dittam, fcd ipla ninorem, Cuny enim confter, 'in pa- - 
rabola, ord natim-appticatas, quz: vertici propiores func 1 
quam ea quz lateri-reto xquatur, longiores efle quam ſunt di- ba 
'ametri-interceptz; adeoq; non ita- convolvi polle parabol.: & 
dametrum(dummodo infrafta maneat ) ut earum ordinatim- = 
©pplicaiarum extremirares- in ipſfo. vertice coeant , ( quipp* T 
quod, que jam curvata ſupponitur, minor eſſe non poflit,quam Fx 
rota contermina, que prius .crat.. ordinatim-applicata; ) Ne- _ 
cellecſt ut vera Spiralis,quz fic convoluta «ft, major fit quan F 


ca 11r {\ypponitur ex arcuum aggregato conflari, quam Para- 
vir d ametro convenire jam oftenſum «ſt, quippe quz ett u- 
viq; in duplicata ratione reftarum conmerminarums 


PROP: 


PROP. 16. Arithmetice Infinitorum. "x3 
PROP. XVI. Cool. dy 


Arabola vero fic convoluta ( hoc ell, fizura Spirali no 

. fire adjacens) eſt ejuſdemn Paravole evolute (e- 
miſſes . 

E enim v..'g. Si ſupponamm farall:logrammi PM Jirns 

P ita convoivi, ut reFfarum «rmnium 

p \M PM punGta M in codem punto coe- 

p|—— 1M ants flat eX Paraltelogramino "propter 

p M1 radios omnes a commuini centra M @#- 

- quales) ciiculi ſetor ( qui citcalo ins 

regro ve] minor erit vel major vel #- 

! qualis, pro ea ratione quam ad invicent 

[ 


CU— 


— 


—  — — 


SPEER Tres mn—_— 


habeant re&z FP, PM; ) qui quidem 
Sector C hoc «ft Parallelogran mum 
b convolutum ) eric parallelogrammi 
( evoluti) S: milſie; C propterea quod 
pro infinitis Parallelogrammis ex quibus Paraliclogrammam 
expoiitum conſtare ſupponitur, fiuntrotid: m in ScGore trian- 
gulacaſdem & baſes & altiudines habentia:) Part modo, (1 ita 
convelvetur Pacabula ut ditum rt, &% ordinatims< 
applicatarum (pridem parallelariim ) extrema altera in 'eo- 
dem punto cocant; infirjita Hla parail-logramma ex quibus 
conſtare ſupponimus planum perebo/z# { per ea qur djiximns 
ad prop. 2, & 8, Con.S:<R.) fient toridem trfangnla ealden; & 
baſes & alticudines { cum illis paralelogranmnie) habeniia: 
& propterea Parabo'a itc convulica ( liccelt; ipura Spiralie,) 
iplusevoluts femillis erir, 
Arq; hoc quidem convenic cum 1 gue? havet forrteellius 
Excmpl. 8. coum qur ip as tracratgyl de ſolido Hypirbulico 
prenioe; utut a Principiis plan? Giverils prilte, 


— - 


P 


PROP, XVII. Crorollirium. 
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1T4 Arithmetica Inflnitornm. Prop. 18 
Inter ſe ut 1,3, 5,7, & fic deinceps in progreſſu- 
ye arithmetica. | 


. 
# 


ky cre 
Sunt enim (per 10) fpirales MA, MAB, MABC, MABCD, WO 
&c. ur 1, 4, 9,16,8c. ergo ſegmenta ſpiralium MA, AB (— I hal 


MAB . MA,) BC(— MABC — MAB, , CD (- MABCD -. qus 

MABC,)&c. ut1,(4qQ1Il=)3,{9 -4=) 5,(16—9 =) 

7, NC. | F 
PROP. XVIII. Corel. 


\ T univerfaliter, Du@is quotlibet reFis MT,M', WE +;- 
Gce. angulos continuo PMI, THT, Oc.) equales | tg 
invicem facientibus, erunt ſpiralis ſegmenta con- 

tinu? intercepta, EMIT, TT, &*c.) ut 1,3,557, &*c. 
Cum enim ( propter zquales angulos) ipſe-reftz MT, 


{Yl & 0 


S— 1 


EPL 
- Gr 


(.per-conftrattioner ſpiralis: 
& propterea curve MT, MT, 


fhnt in regarum ratione dupli- 


1,4z9,16, &c, erunt ipſa ſeg- 
menta.continua, MT, TT, &c. 


Quod crat demonſtrandum, 


SCHOLIUM. 


Tora hzcde longitudine linez ſpiralis dotina , continuis 
quatuordecim propolitionibus jam rradita, eſt apud Archime- 


dem in libro de lineis Spiralibus penitus omitſa : Nefcio an ab 


alio quopiam ex recentioribus tradira fuerit. 
PROP. XIX., Lemma. 


I proponatur ſeriesQuantitatum in duplicata ra- 
tione Arithmetice-proportionalium, (five juxta 
ſeriem numerorum quadraticorum, ) "continue 

creſcentium, a puncto vel o iachoatarum, ( puta ut 
0, 1, 4,9, 16, &c. }) propolitum fit 1inquirere, quam 
habeat 111a rationem ad ſeriem totidem maximz x- 
qualium ? 


Fiat inveſtigatio per modum induGionis, ( ut in prop. 1.3 


a TT 2 m_ 
Tifi ns or __ 


oft ;Fg— i$ _, 1+2 ct hy atcT 15 = 30 

otgtgtg =36 1835 1% 1oti6+,6H16Ti6=80 © 
, TY otiTagtoTr6t25 —55 
i&=> 3 0 2340 25T2yT23T25tz25T25 — 150 


1.1 1 0 
= 30 — LE 


| MT, Kc. fint ut 1,2,344, RE. 


&c. ( iſtis reCtis conterminz) 


cata (per prop.il. ) nempe ut. 


mY, 4—1, 9-4, 106 —9, 
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Arithmet 


; tica Infinitorum, | Prop. 20, 
otitgtoytietzgÞF36— 91 | 
36Tz6t,6T36t26t36 56 = 252 
Inceps- LF 2” 
Ratio proveniens eſt abiq; major.quam ſubtripla, ſea *, 


Exceſſas autem perpetuo decreſcit prout numerus terming- 


rum augeturz- puta 4,rz +18» 242.303 x. &c}, auto ninj- 
rum frattionis denominatore,tive con-equente rationis, In {n- 


gulis locis numero ſenario, ( ur pater,) ut fit rationis prove- 


nientis excellus ſupra ſubcripſiim, ca quam habetanicas ad ſex. 
tuplum numeri ceeminorum poſt o, adeoq; ---- 


PROP. .X X Theorems, 


[ proponatur ſeries quantitatum in duplicatz 
ratione Arithmetice- proportionalium (five jux- 
ta ſeriem numerorum quadraticorum _) conti- 
nue creſcentium, a punto vel o inchoatarum 3 ratio 
quam habet1lJa ad ſeriem totidem maxime xquali- 
um, ſubtrriplam ſaperabit; eritqz exceſſus, ea ratio 
quam habet unitas ad ſextuplum numeri terminorum 
polt. 03 five, quam habet radix quadratica termini 
primi poſt o, ad ſextuplum radicis quadratic termini 
maximI. 


Puta ( {i terminus poſt o primus ponatur 1, ulcimi latus.) 


JF x Fi I+ 1 - ; : ; 
WY. tF—1 17. Vel(policto numero terminorum 2 4 
m7 B+ 2 | 
ultimi latere Irh LEM 
Patet ex *rop. przced. ' 


Cm autem creſcente numero terminorum, exccſſus ji 1c it- 
pra ration ſubtriplam ita continuo Minuatur,ut Lance giv» 
Jivet alfignabili minorevadar, ( ut patet;) it in infiaitum pre* 
ceddtur, procſus evaniturus eſt, Aeoqz --=» 


PR OP, 


= —= EF; 3 Ex lic dee. 


£ © » 


vo 
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| Prop. 21, 29,23. Arithmetica Inſinitorum. 77 


S vþ9 2 en vs tans 
Epos ns He 


_ . " 


; $8 : 


5, w- - 


PROP. XXI. Theorem. 


T pro ponatur ſeries infimta Quantitatum in du- 
plicara ratione arithmetice-proportionalif, (five 
juxta ſericm numerorum quadraticorum,, con- 

tinue creſcentium, a punto ſeu o inchoatarum 3 erit 
illa ad ſeriem totidem maximez Xqualium, ut 1 ad 3. 
Patet ex praced. | 


PROP. XXII. Cmollarium. 


| 416.6 Corm vel Pyramis ad Cylind; um vel Priſnra 
(ſuper eadem vel quali baſe eque alin ) eſt ut'1 
ad 3+ 


Conftare enim ſupponimus tam Conem quam Pyramidem 
ex infinitis planis f;milibus & parallelis; in duplicata ratione A- 
rithmetice-proportionalium conflitutiz, quorum minimum 
ſupponitur PunGuw, maximum verc baſis; (per ea quz# d'xi- 
mus ad Prop 6. Cor. Set. ) Cylindrus autem- vel Priſma, cx 
toridem maximo zqualibus ( ut patet:) Ratio igitur c> ut x 
ad 3, perprxced, 


PROP. XXIII. Coroll: 


Tem Complemer tum Semi-parabelg, (intclline fien- 
ram ACT que cum 1þ{a ſemi: parabola cemplet Pa- 
rallelogrammum.) «(tf ad Parall, [ceram mn am TD 
( ſuper eadem vel | aquals baſe aque-altum) ut 1 ac 2. (Ft 
conſtquerier, ipſa ſemi-parabola ” ad halen Paraiicio- 
grammum, ut 2ad 3.) 


Efto enim Figure AOT vertex A, Ciameter AT, baits TO, 
elq; parallel# quotliber (Faiem inter & vertican ) TO, TO, 
&c. Quoniam ſora(per prep. 21 Ccn Se®.) rea DUC, .DC, 
&c, in ſubcuplicaca raticre reftarum AD, AD, &c+ Eto 

E c E CUNLER 


« Fs $2 5 Yds. 
my Ih org. bo arte, De es rea Are re roy d btn. ST es He ng 
»— ox —_— - 4e= Aw. 


MG OE  VURELPEOR ERAS 727 ATE CU AY ER OT DE 


VT; TE IIs; _ 
RL BE > abs ae FEE. oh. Fs kT 


Wy; | - X* Ks in 64, * 

13 Arithmetice Tnfinitorum. Prop; 24. 
econtra ipſz. AD, AD, &c. hoc. eſt TO, TO, &c. in ratione 
X duplicata ipfarum DQ, 

DU, &c. hoceft AT,AT, 
&c, Tota igitur figura 
AOT ( conſtags ex Intini- 
tis retis TO, TO, &c, in 
_ duplicara ratione rectarum 
AT, AT, &c. Arithmetice 
proportionalium ) erit ad 
Parallelogrammum zque 
altum TD ( conftans ex 
rotidem reis ipl1 TO 
maxim# #qualibus) ut x 
ad 3. per prop. 21. (Quod 
erat oftendendum. )Ec con- 
ſeqenter , ſcmiparabola AND ( parallelogrammi reuduum) 
ad idem Parallclogrammum nt 2 ad 3. 


PROP. XXIV. Corolarium, 


Tem, Fieura MTA , que ſpirali MT { a principic 

ſpiralis 31 exorſa) &* refa MT contermina conti- 

- neturs eſt ad Seforem correſpondentem PMI : ni 
1.44 2. 


AAS £4, uw == —_—_— ———_ Bs 


Nam (ut diximus ad Prop.5. 7 conftare {upponimus Fign- 
| ran? 
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Prop. 25326, Arithmetica Tf 
ram illam MTM ex infinitis Seoribus fimilibus, quorum ra- 
dii func Arichmetice-proportionales, adeoq; Sefores ipli in 
duplicata ratione Arithmetice-proportionalium ( quippe- ſu0« 
rum laterum; )Seftorem autem PMT ex totidem Sectoribus 
_maximo xqualibus : Ericq; propterea Figura illa ad hanc, ut 
1 ad 3. per prop, 21. « | 
SeFeris aurem nomine hic appello etiam Scftorum quotli- 
bet aggregaturn , licer ſemj-circulum ( aut quidem circulum 
integrum) #quet vel etiam ſuperet; ( licut & de Anguli ap- 
pellatione ſupra monuimus, ad Prop. 5.) | 


” < 


PROP. XXV. Corollarizm. 


] LE propterea, Figura 11TA que ſpiralis'circa/atione 
prima deſcribitur, equatur trienti circali primi, AA, 
Nam correſpondens Seor conterminus et ipſe circulus in- 


teger AA, circuli primi radio MA coden eetpore delcoripe 
ws, 
PROP, XXVI. Corollarium. 


Ue vero fignra. deſcrivitur inteeris circulationi- 
bus prima &* ſecunda; prima, ſecunda & tertia, 
prima, ſecunda, tertia, & quartaz & fic dein- 
ceps: (qualibet parte toties repetita,queties circulando v2 
ſeribitur:) equatur trienti circuli ſecundi, tertii, quarti, 
eXc. bis, ter, quater, &*c: ( juxta numerum circulatio- 


num ) ſumpti. 


Nam dum deſcribitar ſpiralis MAB (jduabus circulationi- 
bus fata_) a punto mobili ab Mad B ( in recta circumducta 
MB) pre moro; & ſimul tigura plana a refta ( ic conting? cret- 
cente) circumduQa: Eodem tempore detciibirtur ( a refta toe 
ta MB circumduGa) circalus ſccundus bis. Adeog: quur par- 
tibus continue creſcentibus ( in ratione duplicata Arithmetic e 
proportionalium _) conftat figura illa Spirali rerminata, icti- 
dem maximz #qualibus conftebit circuJus ille bis defciii ns 
Quare figura {ic defcripta = adJacens , Erit ad Ci cul wlll 
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'» -- Arithmetic Inflnitorum Prop. 26: 
I -  conterminum BB bis Camprum ur-1 a4 3. per Prop. 24: 

_ " 2R Et pariter figura ſpicalis,que circulatiunibus prima, lecunda 
© & teria deſcribirur, eric ad circuſumarectium_ ter ſumpram , uc 
i «d 2, Erquedeſcribirar circulationibus prima, [ecundater- 
tia & quarta, ad circulum quartum quarer lumptam , 1icem ut 


T 07 5 rady, Ex licdeinceps. 


anna, s 
PLL 2 - 4a. 


Notandum hic,quod tota figgra fpiralis, prima circulation 
deſcripta, in fecunda circulatione repetitur; & quz defcri- 
bitur fecunda,repericur in tertia ; & tic deinceps. Adeoq; v. y- 
in quaruor circalationibus, figure prima Cquz intra {pirate 
primam, prima circulatione defcriptam , continetur ) quater. 
ſecunda { que inter fpiralem primam & fecandam jacet) ter, 
tertia ( quZ inter ſpiralem {ecandam & tertiam jacet) bis, 
quarta lſeme] defcribi-ur: idroq; ftigura prima quater, fecund2 
ter, tertia bis, & quarta ſ:mel fumpta , iimul zquantur crien!: 
circuli querti qtatec ſumpii, nempe juxta numerutm circula- 
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PROP. 27, 29, 29. Arithmetica Ifiuiteruy. 2T 
tionum- Er pariter de quotyis circulationibus judicandum eft, 
habita ſemper numeti circulationam conlideratione. 


PROP. XXVII. Corollarium, 


5 * TE 
"FP BLINR © x "fat, A. , 
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I autem Spiralis ulira circulationers prima ſod 
non unabu#integris continuetur, figura ſpiralis fic 
deſcripta_ ( bis ſumpts quod bis deſtribitur)) a» 
quabitur trienti tam integri circuli conter mini, Gnam = 
juſdem continuationis ſupra circulum integrum. 
Nam interea dum deſcribitur figurs fpiralis MATM , de- 
ſcribitur ctiam figura circulacis auta PPTM:;nempe circulus 
integer PP, cum adjuiRo ctian ſeftore PMPF, 


PROP. XXVIII. Corolorium. 


T pariter, { Spiralis continuetur per circulation 
nes duas, rres, qualuor, ant plures integras, cum 
additamento; figura ſpirilis fic deſtripta ( repeti= 
tz teties qualibet parte quoties deſcyibifur,) &Equabitur - 
trienti tam integri circuli contermini bis, ter, quater, aus 
ſepize ſwapti ( pro nuiacre nempe inteeraram circulation 
mum,) quam ctiam additam-xti five ſeforis adjunti. 

Quia ne*mpe dam figure illa (piralts Ca cireumduGia reta 
creſcente ) deſcribitar, rotits Gd fcitbliar, Careta' circumdu- 
&a 2quabili) circulus cont: : minus g atg; infuper additamen-- 
tam, 
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PROD, XXIX. Corall 
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Arithmetica Influitorum Prop. 26, 
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conterminum BB: bis Gmptum ut 1 a4 3, per prop-.24- 

Er paritec figara ſpicalis,que circulatiunibus prima, ſlecunda 
& tercin deſcribirur, eric ad ciccuſumirectium ter fumpam , ut 
i «d 3, Erquedeſcribitar circulationibus prima, ſecunda,cec- 
W tia & quaarta, ad circculum quartum quater fumptum , 1cem ut 
= radz, Ex licdeinceps. 
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Notandum hic,quod tota figara fpiralis, prima circulation 
deſcripta, in fecunda circulatione repetitur; & quz deicii- 
bitur fecundia,repericur in tertia ; & lic deinceps. Adeoq; v. - 
 inquatuorcircalationibus, figurz prima Cquz intra fſpirale:: 
| primam, prima circulatione deſcriptam , continetur ) quate*. 
fecanda { quz inter {piralem primam & fecandain jacet) ter. 
tertia ( quZ inter ſpi-alem {ecandam & tertiam jacet) bis, 
quarta ſemel defcribi-ur: idroq; figura prima quater, fecund2 
rec, tertia bis, & quarta ſ{-mel fumpta , irmul zquantur trien!: 
circuli quartt quatec ſumpti, nempe juxca numerum circala- 
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PROP. 27, 28,29, Arithmetica Þrfiniteruy. 2T 
tionum-: Er pariter de quotyis circulationibus judicandum eff, 
habira ſemper numeri circulationum conlideratione. 


PROP. XXVII. Corellarium. 


IT autern Spiralis ulira circulationcn priman ſod 

101 UnabuWintegris continue!lnr > figur a jpiralis fic 

deſcripta ( bis ſumpts quod bis-d [eſeri bitur) &» 

quabitur irienti tam integyi Cirenli conter mini, Guam 6 
juſdem continuationis ſupra circulum inteerum. 

Nam interea dum deſcribitur figura fpiralis MATM , de- 


ſcribicur ctiam figura circularis auta PPTM: ;nempe cir brat jo 
integer PP, cum adjunGto ctiam feftore PMT, | 


PROP. XXVIII. Corolarium. 


T pariter,  Spiralis continuetur per circulation 

nes duas, tres, qualuor, ant ptures integras, cunt 

a corentes fignra ſpiral: fie aeſtripta ( repeti= 

t2 tetics quelibet parte quotzes « deſd ribitur * E£q#4biiny - 
trienti tam integri circuli contermini bis, ter, quaier, aus 

ſepine ſu. up i ( pro nu-acre nempe inte erarum cites 

num,) quam etiam adeditam uti ; foe ſeForis acijun#7. 
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Quia n: 'mpe Qi: m five illa fpiralis C acireumduta recta 
creſcente ) defcribitar, totics Gofolabliar, Careta circumdu- 
&a 2quabili) circulus cont- minus zatg; inſuper additamen> 
tam, 
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PROP. XXIX, Corall,. 
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'22 Arithmetica Tnfinitorum. 


MB,MC,MD, &*c. 


Sunt enim reftz MA, MB, MC, MD, &c. ut 1, 2, 3» 4, Rc. 
(ur ſepius diftum eſt,) ideoq; circuli primus, ſecundus, ter- 
tius, quartus, &c. (his radiis deſcrip:i) at 14 4,9, 15, &:. 
(nempe in duplicata ratione radiorum ; adeoq; ft ponatur cir- 
calus primus A = 1 c,erit ſecundus B— 4c, tertius C ==9 c, 
quartus D==16c,&c; &propterea fi ſumacur primus len), 
ſecundus bis, tertius ter , quartus quater, &c.erunt » A== 1c, 
2 B=2 x4c—=8c, 3C =3xg9c=27c, 4 D = 4 *® 1 0c 
—6 4c, &c. adeoq; ad invicem ut numeri cobici tn. 8, 27, 
64, &c. quapropter & horum trientes + c, *:, #* +, $*c, &c. 
hoc eft, C perprop. 25,26 ) figurz {pi:ales MAM , MABM, 
MABCM, MABCDM, &c, ſunt etiam inter ſe ut numect us 
bici 1, $, 24, 64, KC, 

PROP, 


. Prop. 29 
8, 27, 64,0c: ſive n triplicata ratione refarum 114, 
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Prop: 30,3 T. 


PROP. XXX, Corellarium., 


F T Univerſaliter, Figure ſpirales { a ſpiralis princi= 
pio exorſe, & eldems vel fimili lined ſpirali termina- 
te) ſunt ad invicem in triplicata ratione reFarum con- 
FertMIHArHIM. | 


Cum enim ( per conſtrutjonem linez ſpiralis) eadem fit ra- 


Arithkmetica Tnfrniiorun, 23. 


tio retaram MT, MT, «cuz eſt angulorum FMT, I'MT, #" Figure 


( ſumprta Anysl: vece,co fenſu quo ſupra prop. 5. ut % (efteris 
roce, eo fenſu quo topra prope24.) ſetorum PMT, PMT, 
invicem ratio ( qiiz componitur cx ratione angulorum & =" 
plicata ratione radiorum,) eft rectarum MT, MT ,ad invicem, 
ratio triplicata: Er proprerea eadem erit etjam ad invicem ra- 
tio igurarum ſpiralium MTIM, MTM, quz ilfo: um Seftorum 
ſunt trientes, per pr 24. 

Sic v.g. {1 refta MA ( unias circulaticn!s ) dicatur 1 r, & 
circulus eo radio deſcriprus dicatur Ic; fieura ſpiralis codem 
tempore deſcripta erit Ze Igicur in : una circulaticne com Afe- 

mifle fict recta contermina 137-—=2753 circulus conterm intis 
5 - 0 == = z -qu1} dutus In - > ( nat WO TIER circula ationum ) 
fi EnZugunc= #5 c, ejuly; triens +c, ft figara ſpiralis 
quz & circulaiione integra & inſnper ſemiſſe deſcribitur, Er 
hmiliter in quantacanq; circulatione. 


PROP XXXIL, Cerdlarivms 


o - _ » P 
T vero cjnſmoci fieure ſpirales , Tiveis ſpiralibus 
di, fa ili "as, Cv rect; S&H alias a Th © 
ta A1R inwum {pir. il, tank, A ft, quanta AIC in a- 
[; t ii J [/ þ O [F mo 7 | £< P 77 
14. OY HI Sans. 5 le ſir ales orz0lot 7.5 ITE vets 5 it a 
ta 11.4 inund, » 4A 17 altera } rect roce-troportiend= 
tes, 
Nam in prima erit figura M/ AEM Conbut circularicnibns 
deſcripra ) zqualis trientj cir IE fut B bis fempii: Ft om foe 


A 


cunda, figara MABCM 7 ygicns Circudatientbus gcfcrivta ) we 


? Prop. 29, 
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24  Arithmietica Infiuitorum.: Prop. 32,33. 
gualistrienti-circali fai.C ter ſumpti. (per prop. 29 , 3o,) 
cumq; ſupporantur 2quaics circuli B in prima & Cin lecun- 
da (proprer #quales radios, ).erunt figure fpirales M\BM 
prims, & MABCOM fccanda, ad invicem, ut 3 ad. 3,, n-mpe ut 
circulus bis famptus ad eundem- vel #qualem ter ſamp- 
tam; ) hoc, in reciproca ratjone ceftarum homolugarum 
MA, MA. Nam MA in prima <t 4: te MB, & MA in {e- 
canda 7 ( xquaiis reftz) My, lyntigiur MA intfecun la, 
ad MA in prims, ut F34%, ve! gat +, ivelaad 3 Ido; 
Figura MABM in ipirali prima, 2d-tga an MABCM in ſpi- 
rali ſecunda , ut reta MA in ſecunda ad reftam MA in 
Prima. ALT 
Arq; idem ſimiliter oft-ndetar, quzcnng; it ratio homolo- 
garum reftarum in diimilibus ſpirelibus. 


PROP. XYXXII. GCorolarium. 


I autem cjuſmodi figure ſpirales, linejs ſpirali- 
bus diſſumilibus, & redis item inequalibus termi- 
nentur; erunt ille ad invicem in ratione que con- 
| - ponituy ex triplicata ratione reFarum terminantin't, 
& reciproca ratione reFarum homologarum. 

Sequicur ex Pcop. 39, 3I. 


PROP. XXxlll. Corollarium. 


Orro, Figkere ſpirales, que circulationibus pri, 

ſecunda, tertia, quarta, Ec. deſcribuntur , \us' 

ad invicem, ut 1,7, 194 37, 61, Oc. mnempe ut 
differentie numerorum cubicorum, quorum laters [ut 4- 
rithmetice- proportionalia. 


Nam ( per pr. 29.) quz prima, quz prima & ſecuniz2, q'* 
piima {-cunda & tertia, quz prima ſecunda tertia & quaita, 
&c,defcribantur: ſunt ut L837, 64,125,VC. ergo . Qur Pri- 
ma, quz ſecunda, que tertia, quz quarta, &c. defyribunine 
funt ut 1,81; 27 -$, 64 —27, 125== 64 8c 0c 
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«>, ut 1,719, 37, 61, &c, nempe ut differentiz- numero- 
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zuro cubicorum continue proximorum ; Quarum quidem dif- 
ferentiarum exceflus , five differentjarura differentiz , ſunt A- 
rithmetice proportiinales: Nam it 6=7. 7tF12 == 19. 
19TI$—37, 37 T 24 = 61.hc. 


PROP. XXXIV. Cool. 


T univerſaliter, Drs quotlibet rei MT, MT, 
Oc. angles continmos PA, LAST, Q*c, equales in- 
vicem facieniitns frenre (pirales contirme his rAis in- 
terpoſite ſunt ac. invicm ut 1,7,19,37, 61.Oc, 
Nam C per p:up.30.) Figure fpirales a principio ad has li- 
neas CONtinvate int ut 4,8. 27. 64, 125. Kc; Eige Fieuim 
invicem coulinut ſequence bis tis terminate ſunt ut 3,8 .. 
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26: Afithmetica. Infinitorum.  Prop,35,36. 
I==7, 27; $ —10, 64—27==37 , 125 = 64 =61, &c, 
Vel ur® & Ze I*c, Ec, We Bee. BE” 


PROP. XXXV.  Corol. 


% 


\ Eniq5 Fiewre ſpiralis portiones,que in ſfingulis 
J circylationibus de novo deſcribuntur, (C proter 
| illud quod in precedenti circulatione deſcrip!u' 
fazrat,) nempe quod intra ſpiralem priman- continetys, 
guad inter primam &* ſecundam, quod inter ſecundam 0; 
tertiam, quod inter tertiam @ quartam, &*c. ſunt al 
invicem ut 1, 6, 12,18, 245. ( addendo ſemper , po? 
locu mn ſecundum, numerum ſenarium> ) Nempe ut diffe- 
rentie differentiarum numecroram cubicorum, 


Sequitur ex 33. Quia 1,7 —1, 19 7; 37 19, 61 = 
37, Nc. .lant ut; 1,6,12,13,24&C- | 


SCHOLIUM. 


Hzc autem de area figurz ſpiralis doftrina,continuisduode- 
cim propoſitionibus jam tradita, confona eſt jllis quz traic 
Archimedes circa finem libri de Lineis Spiralibus. Libet autcim 
id ipſum paulo ulcertas profequt« 


PROP, XXWOF Wool. 
("OR fgurs ſpirdlis ( quod nempe cum ipſs 


[eftorem conterminum complet ) eſt ad ſeForem con- 
terminum, ut 2 ad 3. 


Sequitur hoc quidem ex prop. 24. Sedid ipfum aliter often- 
demus hoc modo. 

Conftare ſuyponamns figuram PMTT {( complementum 
figurz ſpiralis MTTM) ex infnjcis accabas PT, PT,&c. qu , 
quidem (ant in daplicata ratione reftarum MP, M?, Aricrhnes 
Lice proportionalium, ( ut oftendimus ad prop. 11 ) fſ:or 
a1tem conterminus MPT ;-ex totidem conftabic arcubus, wn 
MP. 


rt 


Prop. 37-39, Arithmetica Inſinitorum. '27 
MP, MP, proportionalibus, adeoq; Arithmetice proportiona- 
libus, ( ut patet:) | | v3 
Eſt autem ſeries ejuſmodi,(in 
duplicata ratione Arichmetice 
proportjonalium ) + ferici #=- 
qualium, ( per prop 21, )& le- 
ries Arichmetice proportion .li- 
um 7 ejuſdem fcrici zqualium 
( per prop 2 ) Ergo itla ad 
hanc ( hoc «ft, complementum 
figure Spiralis ad Scforem) ur 
+adz{hoceſt)ut 2ad3. 


PROP. XXXVII. Corellarium; 


FE? ſpeciatim3 Complementum figure ſpiraljs nnd cir- 
culatione deſcripte, eft ad circulum primum ( ipft 
conterminum) at 2 ad 2. 


Nam conftabit complementum illud ex infinicis arcubus 
PT, in catione duplicata retaram M P arithmetice-propor- 
tionalium ( ive np I, 449, &c.) quorum maximus eft in- 
tegra peripheria M5 Tonftar autem circulus ille integer ex to- 
tidem peripheriis Arithmetice- proportionalibus, ut o, 1, 2, 3, 
&c. quarum etiam maxima eft eadem pxriph-ria A: Id-o09; 
Complemencum illud,ad hunc circulum,ut 3 ad hoc elt,ur 
2ad 3, 


PROP, XXXVIII. Corollarium. 


Patia vero gued figuris ſpiralibus in fingulis circu- 
lationibus deeſt ad complendnm ſunm circulum; 
/untut 2,5, 8, 11, 14, &c. Arithwmctice pro- 
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x portionales. 
; Cum enim C poſfito circalo-primoc_) erunt 7 per pro». 
; 29 &33) figur? ſpirales circolarione prin-a deſcripra 4c tc- 


cunda Z c, tertia J* c, quarta 3* c.&C, Circuli autem conte: mini 
F t 2 PLimus 


23 Arithmetice Infiurtorun. - Prop. 33. 
primus I c, ſecundus 4 c, tertius 9 c, quartus 16 c,&c, erit ex. 
celſas circuloram, ſupra figuras ſpirales conterminas, primi * c, 
Fecund' ; c, tertii ? c, quarti 3* c« &c- Namic— cm Fe Gt mo 
= 0, 00 wm C—= Io, WO. 3 c== Fac. Kc: 


SCHOLIUM, 


Ft quidem facile cffet complures propelitiones alias hiſce 11- 
miles adjungere , tam deiplts figaris (piralibus quam earum 
complementis; tam qutz ciicalacionibus integris defcribuncur, 
quam jntermediis. Sed <x diftis tacile poterit quilibet eas, (1 
opus videbjtur, ſupplere, ue non necefle lit diutius hic mo- 
rart. Et metuo ne jamjan nimius fuerim. Ad'ungam tamen 
onum aac alteram ex di'tis Corollarium, Gin eorum grati- 
2am,qui dubitant, an polſtibile tic figuram aliquam reCilineam 
circulo zqualem effct  ) Nempe ---» 


DAtet ex dictis3 Circulo cailibet figuram aliquam vt» 
4 HQilincam equalew eſſe. 


Cum enim patet (expr.25, ) circulo cuilibet figuram alji- 
Guam ſpirelem 2 qualem effe; & ( ex prop. 16.) cuilibet figurs 
{pirali aliquac parabolam; & deniq: ( «x pr. 23.) cuiliber Pa- 
rabolz aliquam figuram reilineam, ſequitur & cuiliber circu- 
io fguram aliquam reGilineam xqualem efle, 

Non ſunt igitar vel retilineum & circulus, vel linea rea % 
curva, quantitates adeo inter fe heterogenex,quin & invicem 
rite comparari, & quidem invicem 2quales efle poſſint : Quan- 
quam beri pofſitut circuli diameter & perimeter eovuſq; fint is- 
rationales,ut nec veris numerK,nec etiam ullo adhac in uſfum 
recepto notationis modo , carum ad invicem ratio exprim' 
poſſe, 


Orro: Ex jam traditis innoteſcit etiam methodu: * 

4 ReFar Paravolice ( vel eirart Paraboloidice) eaus- 
lews quam proxime, invenicnda, 

Sicnim, quz ſemiparabolam reftam in vertice contingat re- 

M AT, in quotliber a quales particulas diviſa; ( quarum quz 

'iber dicatur « , atq; numerus omnium x: & in fingularuns 

particularum 


PROP. 38. Arith»elia Influiterum. 29 


particularum terminis ad tangentem illam totidem ordinatim< 
applicentur re&z, { Parabolz diamerry propterea parallelz, 
& facientes ad Tangentem angulos 

retos,) TO, TO, &c. quarum minima + ©" 
dicaturt eruntillz ad Invicem per omni. 
prop. 23. ut namer! quadraticj 1, 4, ST do ETD 
9,16, &&c. & earum ditfercntix us + SE. 
t, 3, $, 7, KC. numeri impares dein« 
ceps ab unitate ; (quarum dittcrenti- III 
arum maxima erit 21—1.)Rc&z pa- | 
rallelarum iflarum terminos (in linea 

Parabolica conftituros) connetentes, | \ 
(quz erunt propterea ipl1 parabolr 1 FOE 6a 64 
deinceps inſcript#,) ertunt mt 4 : «* 
ti. vca*ty. vx 0 Tas + *$49 RC, 
(quippe quarum quadrata per 47 & 1. 
xquantur quadratis tam particula- 
rum «4, quam differentiarum inter 
proximas quaſque parallelas, hoc eſt, 
numerorum imparium.) Quz qui- | 
dem re&z (parabolz inſcriptz) quo plures fuerint, ed propius 
ad parabolicz menſuram accedet earum omnium aggregatum; 
ita tamen ut ex omnibus lic aggregata reCta (it ip$a parabolic3 
minor. : | 

Sin velit aliquis re&tam juſta majorem(ut conſtet intra quot 
cancellos determinare poſſit parabolicz longitudinem ; ) neque 
difhcilis eric hzc inveſtigatio, tangentium ope perficienda, 

Si vero curra AQO, non ſupponatur Parabola, ſed parabo 
ivides Cubicale , Biquadricale , &c. Idem proceſſuse: it, mnta- 
tis mutandis, atque in Parabola, Sumendz enim pro paralle- 
larcum differentiis,non 1, 3,5, 7, &c. differentiz numeroram 
Quadraticorum;ſed 1,7,19,37,%c. differentiz numerorum cu- 
bicorum ; vel 1,15, 65, 175, &c. differentix numerorum Bi- 
quadraticorum: &c, prout Paraboloideos cujuſq; natura po- 
ſujet; adeog; it - criptz erunt :afttl, 4/:a* Tt ag. Ac vel 
via” Ti: aft 225 Ac. Nr fic deinceps, Ur ex inferjus tra- 
dendis pr, 45. patebir. 
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Zo Arithmetica Infinitorum. Prop. 2 
Adem fere methodo, Inverieinr reFa Spiral; ge« 
riing quam-proxime equalir. 

Si enim ( per ea quz difta ſunt prop. 5.) ſupponatur in- 
{cribi hgure {picali alia ex quotlibet i. ftoribus {1milibas con» 
flata: Erunt (propter ſpiralem ) tam &orum arcus, quam 
hotum 1nus tive rect ive verit, ut & radii, aii:himerice propor- 
ti>nales Radiorum auem 
CONInutgn augmentum di- 
catuir 4, Sijgitaur 2 ſeCQoris 
cuitii.!s aicus initio ad ra 
dium per iplias te: m nit du- 
Gu deniito lpporai ur per- 
pendiculatis .erit 1a iftiug 
arcus finus refus, cujas 
quadraium imul cum gua- 
Grato {iniis veril COILMmunt 
augmento 4 autti, 2qua- 
biiur quadrato reftz Spirall 
inicriptz: ( per 45 e 1.) Si- 

þ Nus autem vertus ile dica- 
car. v, & totius circuli fui diameter d; erit igitac quadratum 

finus re&i (ex data tinns verft.v in dfamecri re{idunum d — F 

fat m)ud—v*; & qnadratum inns verſi communi ang- 

mento autti (nempe vTa)) crit v*t2vata®: & propre- 

rea quadrarum inſcriptz (ex his conflatum) waT 2 vet a*, 

Cum aucem ( propter #quales jimilium Seftorum angulos ) 

cadem ut ubiq; tnuws verit ad diametram ratio, efto ea quam 

haber 1 ad m (quz ratio major minorve reputanda erit prout 

fingulorum {c&orum anguli majores minoreſve fucrint: ) 2» 

deoq: cum lic 1,m::v.d, erir dv 1m: & propterea quadras 

twny r«&x fpirali jinfcripiz vdT 2 vat af =vwmt2zvuait at, 

Deniq; , cum tint ftimilium illorum {e&torum dcinceps polito- 

rin arcus, adeoq; & tinus .verti, arithmetice proportionales, 

(ab o inchoaii, ) dicaninor illi o, 1, 2, 3. &c. Ernanr ergo in- 

ſcripte ille 4: omtoatTi®, /:rmt2ato= V:guft 

4ata®*. SS:9mt6ata*. 4/:16mt8SatTa* Fr 5c di. 

inceps Quo autern plures ſupponancar eidem figore (pi: ili le- 

Rores inlcribi, eo propius ad lineam ſpicalem acccdet rectai = 

'(s 
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fic inſcriptarum aggregatum : quod tamen vera ſpirali per- 
petio minus crit. 
Si autem harum inſcriptarum prima omittatur, & i]!ins vice 
poſt ultimam ſubjungatur quz proxime erat infecutuca, ( quod 
rantundem eft arq. pro figura ex fetoribus inſcripta, circum- 
ſcriptam ſubſtitaere,) atq; randem addatur a; habedirur ex 
omnibus aggregata recta que vera fpirali major erit ; fed que 
ad '\uſtam co propius acceder qiio plures ſupponantur Secrozes 


adicrib1, | 
Er {1mili forma procedendvum erir ( matatis mutandis ) it 


4liis Spiralium generibus in Scholio Prop. 45. memoratis. 
PROP. XXXIX, Lemma, 


I proponatur ſeries quantitatum in Triplicata 

ratione Arithmetice- proportionalium , { five 

juxta ſeriem numerorum Cubicorum.,) continue 
creſcentium, a punto vel o inchoatarum, ( puta ut 0, 
1, 8, 27, 64,&c._ propofitum fit inquirere quam ha- 
__ illa rationem ad ſeriem totidem maxim#z axqua- 
lum ? 


Fiat inveſtigatio per madum jinduGionis ( nt in prop. 1. & 
oT1 —1T "++ *us 


14+. O E242 27 = 36 2 + 8 

+. 70 : 99 Þ2oy 327 Tap am 108 T7 1 TS Gn 
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a5 #125 #155 Ft 15 #125 =1750 
0TiTY + 37 7-64 T me | 216 = A4T 


216t216t 216t 216t L1ct 26 t2.6 = 1512 


Ec lic deinc: ps. 
Racio provenicns ct ubiq; major quam ſubquadrupla, ſeu 4. 
| Excc(- 


22 Arithmetica Inflnitorum, Prop. 40, 4. 
Exceſſus autem perperno decreſcit prout numerns terminortns 
augetur, Puta 4, 755 jzp» te Zo» £4 + KC. auUAO nimirun 
fraftionis denominatore, live conſequente rationis, in iingulie 
Jocis, numero quaternario, ( ut patet;) Ut lit rationis prove- 
nientis exceſſus ſupra ſubquadruplam , ea quam habet ugitas 
ad quadruplum numeri terminorum poſt 0. Adeogz +--- 


PROP, XL, Theorem, 


I proponatur ſeries quantitatum/in Triplicats 
ratione Arithmetice-proporticualium (five jux- 
ta ſertem numerorum cubicorum ) continue 
creſcentium, a puntto vel © inchoatarumz ratio.quam 
habet illa ad ſeriem totidem maxim# xqualium, {:h- 
quadruplam ſuperabits eritqz excclſus, ea ratio qu.im 
habet unitas ad quadruplum numeri terminorum poſi 
05 five, quam habet radix cubica termini primi poſt 
oO, ad quadrephun gg cubicz termini maximi. 

{ 


E-S L n n -Þ 
Puta —— [7 T_T 4; I* = 3 ml i 1 


. e 
eur. 

Patet ex przcedente. | 

Chm autem, creſcente namero terminorum, cxceffus ille ſu- 
pra ratienem ſubquadruplam ita concinud minuatur,ut. tance 
quoliber alignabili minor evadat, Cut pater;) Si in infinites 
procedatur, prorſus eraniturus cf, Adeog,; --»- 


PROP: XLI. Theorems. 


I proponatur ſeries infinita quantitatum in Tn. 
plicata ratione Arjthmetice-proportionalium 
" five juxta ſeriem numerorum cubicorum,) con- 


- timne creſcentium, a punto ſcu © inchoararum 3 crit 
ila ad ſeriem totidem maximz #qualijum, ut x, ad 4 
Patet ex przcedente, 


PR OP 


- 


\J 
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PROP. XLII. Corollerium, 


lis, AOT, eff ad Parallelogrammum 1D ( ſuper e4- 

dens vel equali baſe eque altum, )ut 1 ad 4. ( Els 
con|equenter, ipſum / emiparaboloides as 1dem Paralleto- 
grammumn, nt 3 a &. ) 

Efto mim Semiparabuloidis ca- 
bicalis AUD ( cujus diameter AD, 
ordinatimappliceat. DO,NO, &c. ) 

 complementum AOPF Ccuius dia- 
meter AT, qgcdinactn- applicatz 
TO, TO, &c,) Quoniam igi:ur{per | 
pr.45. Con. Seq ) reftte DO, Dr), 92 
&c, vel iplis xquales AT, AT, &c. 
ſunt in fubtriplicata ratione refta- 
rum AD, AD, &c. vel ipfis xquali- | 
um TO, TO, &c, Erunt e contra a 
ipſz TO, TO,&c. in triplicata ra- 
tione rectarum AT, AT, &c. Tota 
igitur egura AOT ( conftans cx in- 
finitis reais TO, TO,&c. in rripli- 
cata rattone retarum AT; AT, &c, 
Arithmertice-proportionalium } erit = 
ad Parallelogrammum TD. per prx- 
ced, ( conftans ex totidem ipti TO 
Bmaxin.e Zqualibus ) ut 1 ad 4,( Quod erat oftenCendum, ) 
Et conſequenter, Semiparaboloides AGD (parallclogran ri 
reſiduum) ad idem parallelogrammum ut 3 ad 4. 


i Deoqs., Complementum ſemi-paraboloidzs eubica- 


i 5 


1's 
b 


D |------*- 


PROP. XLIII. - Lemme. 


Ari metEodo invenietur ratio feriet infinitz 
ouantiteim mn raticre quadruplicata, quintu= 
plicata, {cytuplicata &c. Arnthmetice propor- 
tonalium, a pune ſeu o inchoatarum', ad ſeriem 
ki G g totidcm 


* 


3A Arithmetica Infinitorum. Prop.43. 


totidem maximzx zqualiam, Nempe in Qyadruplica- 
t4, eritut 1 adfſ5 - 1n Quintuplicata, ut I ads: in 
ſextuplicata, ut I ad 7. Et fic deinceps. 


Fatto enim experimento patebit rationes induaCtione reper- 
ras ad has conrin'1o propitis accedere,ita ut differentia tandem 
evadar quavis aflignabili minor; adeoq; in infiaicum continua- 
ta evanclcer, 

Opcroſis demonſtrationes lineares non adjungo ; quas ta- 
men, {iquis poftalet, pateric ille C modo vacet) tales exquirere 
figuraram inſcriptione & circamlcriprione , vel etijam alias 
p.#ftandas; C quales havet Archimedes pr. 10, & 11, de lin. ſpi- 
ral.) oft ndend>, quod ratio neq; major neq; minor eſt quam 
alignata. At mihi ſafticere videncar illz qtas produxi, Caval- 
Jerii M-thoJum Indiviſibiliun ( quoniam cam invenio a Geome- 
tris jain. efſe receptam ) ſecatus. 

Nota tamen eas quibus uſus ſum demonſtrationibus, potius 
fguras infcribendas imicari, cum ſfupponant primum terminum 
o* Siquis vero figuras circumſcribendas imitari mallet, ficci 
quidem & il{ud poteſt, modo primus terminus ponatar 1. 

Notandum etiam, rationes induQtione quzrendas , in ſerie- 
Dus illis quaram proceſſus eft in Arithmetice proportionalium 
ratione quadruplicata ( & ſequentibus) magis implicatas 
elſe quam przcedentium. 

I+x I+r IF 
Para in Biquadratis "Wo Yr ng 
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Sed (quod nobis ſufticit) xd debitam rationem nta continue 
| magis 
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magis accedunt, ut tandem differentia evadat quavis afipnebi- 
{1 minvr, 


SCHOLIUM. 

Si quie autem cupiat rationes hujuſmodi , urve intricaras, 
qux ſequencibus {= 1cbus finitis quibulcurg; co: mveniar, (para 
in ſexrt:;plicara, fcpinplicata,%c. ratione Arithmetice propor. 
tion hum Jinvevire : quomodo illuad tiat deinceps Gicctur 2 
Schul. prop IuSs 


PROP. XLIV. Threremas 


'Deegz, 1 intelligatur ſeries infinita quantitatum, 
a puntto feu o inchoatarum , & continue crcl- 
centium pro ratione vel Arithmetice-proportio- 
nalium, C quam ſeriem Lateralium five Prizzamorum 
appello,) vel eorum quadratorum, cuborum, biqua- 
dratorum, &c. { quam appello ſeriem Secundanorum, 
Tertianorum, Ouartanorum, &c. ) Erit totius ſerie! ra- 
tio, ad ſericm totidem maxim#Z xqualium, ea que (e= 
quitur in hac Tabella. Nempe 


Aqualium *? g 
Primanorum z 3 
Secundanornm + 2 
Teitianorum {£4 4 
Quartanorum F 3 
Quintanorum += >Velut I ads 6 
| Sextanorum 2 7 
| Septimanorum 3 8 
Ottavanorum 5» 9 
Nonanorum =, 0) 
D:cimanorum 43,5 LIL 
Ft fic deinceps. Ita ut frationum Denominatores,live 


Cunſequentes rationum, ſ nt ab unitate Aritt metice 
proportionales; communis autcm five Numerator (i- 
ye Antecedens I. 


G&» Tat 


Gg2 | PROP, 


Arithmetica Infinitorunt. Prop. 45: 


PROP; XIV. Corollariu'n, 


Inc diſcimms melthodium inveniendi area cone 
plementi Paribole, & Par iwoloideos Cabical:s, 
Biqua:lyaticalis , Surdeſolidalis, ant ſuperioris 

cu inſlibet pateſtatiss CO conſrquenter , Plram dyeure Pas 


' / FO 2 . FOE , 
r thole. int Paraho! 1: Jeos CHjHfenungy DoF: ſt tis, Ouod - 


ſtender? polliciins / #1 4 4 prop. 4.3. Con. Scot. 

N-mpoe, ct:m conplementum Parabol:r (vel Semipa abolz) 
fr ſorties fecnndainornum, Cat diximus ad prop.23z ) comples 
mentim Paraboloiiis cabicalts (vil Comiparaboloids, ) fe- 
ries Tertianoram, Cat diximae ad prop 42 ) atq; ( eadcmn ra» 
tione) complementtim Paraboloidis Biquadraticaiis , (eries 
Ouartanorum; complementum Paraboloidis (urdeſolidalis, fe- 
ries Quintanorum; & lic deinceps: Erit hurum ratio ad Paral- 
Iclogrammam circumlcriptum, ( leries nempe totidem maxi- 
mo xqualium,)-ea quzeft 1 ad3,1adgq,1ads5, rad 6, &1ic 
d>inceps: juxtia tabeliam propolitionis pracedentis. Et conte- 
quenter, ipla Parabola, Parabolojdes Cubicale,Biquadraticale, 
Sardefolidatesfec ( que nempe cum ſais complementis 2quan= 
tr Parallelogrammis circumſcriptis) func ad Parallelogran- 
mum circumſcriptum, nr 2 ad 3,3 ad 4, qads,5 ad 6. &c. 


SCHOLIUM. 
Fc hoc quidem pato licebic infloitis hguris curvilineis 2qua- 
Is revtilineas conftituere, Quodg; in folz Parabola C ſumma 
Chim adiniratione) pra [tit it Archimedes C& poſt iſlum alii:) i: 
no810 P-rabolyide cautonng; pateftatis jam praftitimus 
Que aurem de Parabolis & Paraboloidibus hacutq; rradita 
ſant,aut etiam adhiuc deince;'s tradenda, potlunt etiam Spirali- 
bs tacillimo negotio accommodart, Stenim ſupponan us rc 
Gam MT cominue augert, non quidem in eadem rations cum 
aneul, PMT, (ut in Spirali Archimedea,) fed in end. n rite 
one daplicita, triplicata, quadruplicata,z&c. orientur alia atg; 
alia $ptialium gene! quarum tamen ad perjj heriam vel ai» 
cum { co (entii quo ditum eft ia Schol. prop. 13. & 15 ) rao 
rnoa 


Prop. 43- Arithmetica Infinitoru9. 7 
non minus innotefcet C ut & figurarum adiacentiim ratio ad 
circulam vel fetorem ) quam 
in illa Archimedea, Exſempli 
ocatia. Si angeatur recta MT in 
duplicate ratione angult PMT ; erit 
tizca Spiraits ( @ principio in- 
chosta) M1, ad ercum contermi- 
nun PT, ut 14d 3; (quippe ertr 
fpicalis illa, feries Secrtndafho- EM 
rum: arcs autem,fcries Aqua- he 
ligm:) Kt Figure adjacens erit ad | 
conterminumn Seqorem, ut 1 ad 4; 
(nempe ut ſeries Tertianorum 
ad fericem Fqualiom:) Fr fimi- 
liter, ff creſcat recta MT in anguii MPT ratione Triplicats, Ouadru- 
plicata, Oc, Erit Spiralis ( ſenſu quo [#fra ) ad conterminum . Arcum, 
ut 1 «d 4, 5;&c; & Figura adjacens ad ſedorem Conterminum, ut 1 ad 
5,6,05c. Quz omnia eodem modo  mutatis mutandis ) de- 
monſtcabuntur,quo prop. 5, 24. &c. Atq; hinc quidem fpira- 
lium dodrina in immenſum augeri pofſit. Cum autem id ſuo 
quilibet Marte per jam dicta fatis poſit infelligere, neq; nobis 
{1t animus labore ſupervacaneo hzc ulterius ampliandi : ſuffict- 
at i in trantity monniſle, 

Sed & hinc etiam facilis efſet tranſitus ad Spirales non tan- 
tum in plano, fed in folido deſcriptas , puta in ſuperficiebus 
Coni & Sphz: x, five etilam convidum & ſphxroidum, rite con- 
liderandas; &,ad fpiralesant Circulos in Cylindro comparan- 
das : Figuras item illizadjacentes, ad figuras adjacentes hiſce. 
Adhibicis ramen iis, que de {ei ibis ants & diuminatis deinceps 
lecuturz ſunt, propoltiticnibus. Hyrc antem omnia, ne nimius 


| {im , inta&ta pretereunda judice: Cum ea quiliber, ex 1is 
quz hic tradita ſunt ve} delaceps tradenda , facile poſſit de- 
dicerc. 

1 

. PROP. XLVI. Lemma, 

| | I Tem( per prop. a4.) Data ratione quam habet ſeries 

L | una, cujuſiibet poteſtatjs, ( ad ſeriem aqualiums) 


Y G 9g 3 reperitur 


28 Arithmetica Infinitorum. Prop. 47. 
reperitur ratio quam habet alia ſeries alterius cujuſvis 
poteſtatis, ( ad ſeriem item zqualium: ) inventendg 
nempe homologum terminum progreſlionis Arith- 
merice, 


Ut, ii Qnadratorum five Secundanorum ſeries fit = ferjei 
xqualium; eric ſeries Lateralium five Primanorum 5 lecici #» 
qaaliumn + Quia, ut ſeries Primanorum media eſt inter feriem 
FEqualium & teriem Secundanorum, lic 2 { conſequens rationiz 
quzlitz Primanorum) eſt media Arithmetica inter 1 & 3 (con- 
{ſequences rationum &qualium & ſecundanorum. )Sic cam cy- 
borum five Tertianoruin raiio it 4 live Lad 4, inter quam (e- 
riem & feriem xqualium, duarum poteftatum ſeries interjici- 
untur; querendz ſant duz mediz Arithmetic inter 1 & 4, pu- 
ca 2 &3, quarum Iiila Primanis, hzc Secundanis convenict. Et 
fic in cxceris. 

Er fimilicer, f1 qurerenda fit ratio ſuperioris poteſtatis ſerici 
conventens; id reperitur progrefſionem continuando ad rermis 
nam quz{imum uſq; : Ur, {1 ſeries Quartanorum rationem ha- 
bent, ad fericm xqualium, eam quz eſt 1 ads five; : ferice 
ſexcanorum habebir rationem 1 ad 7: quia in progretiione A- 
rithmetica ubi terminus (poſt unirtatem) quattus eſt 5, termi- 
nus {ſexius erit 7. & paricer in reliquis. 


PROP, XLVII. Lemma. 


Taq; hacftgula non minus valebit fi expona- 

tur ſeries quantitatum quarumlibet ({ non qui- 

> dem juxta ſeriem Primanorum , ſed ) juxta 

quamvis aliam Tabellz feriem, & deillarum Quadra- 
tis, Caubis, &c, inquiratur. 


Verbi gratia. Si intelligatur ejuſmodi feries quantitatum 
quarumlibet ſecundum ſeriem Secundanorum ( quibus afſigna= 
tur in Tabella ratio 1 ads ) diſpolitarum: harum quadra- 
tis conveniet- ratio Iadg; {quia 1,3,5, ſunt arithmerice 


proportionales;,) & cubis conveniet ratio 1 ad 7; & licdcin- 
ceps 
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ceps; quia 1,3,5,7,%c. ſunt Arithmetice proportionales, proug 
Unicas, Radix, ouadratum, Cubus,%c. ſunt potcſtates proxi- 
me ſequenres & Geometrice proportionalee, 

Nec hoc aliud eft, quam quod habetur in Tabella,z nam fi 
quantitates aſſumpre lint ſeries Secundanorum, cujus ratio eft 
*; earum quadrata erunt ſeries Quartanorum, cnjus ratio 4; 
& earundem cubi erunt ſeries Sextanorum, cujus ratio + ; &c, 
ut dictum eft, 


PROP, XLVIII. Corollarium, 


T conſequenter, Comoides vel Pyramidoides com 
plemento Semi-parabole ( circa ipſius diame= 
trum) aptandum, eſt fad Cylindrum vel Priſma 

ſuper equali baſe FELT: altum, ut 1 ad 5, | 
Nempe fi complementum ſcmi-parabolz retz, AOT, mas 
nente reta AT, circumvol- 
vatur, ut deſcribatur Co- 
noides reftum : vel , unj- 
verſalicer; {1 ( juxta metho» 
dum a nobis indicatam 
prop. 5, 6,9. Con. Sect.) 
Jizmerro vel axi AT, or- 
dinatim; applicentur circu- 
li, vel fimilia quevis plana, 
- qzorum vel radii yel ceEiz 
1:militer pofitz rationem e- 
andem habeanrnter ſe qui 
r2tz TO,TO, &c. ut com- 
pleatur Conoides vel Pyra- 
midvides five retam tive 
inclinatum: dico illud Conovides vel Pyramidoides efſe ad Cy- 
Hndrum vel Priſma ſuper cadem bali #que alium ut 1ads, 
Nam, ctim re&tz omnes TO, TO, &c, tunt ferics Securdeno- 
rum, ( quibus ccnvenit ratio 1 ad 5:) 1 milia qualibert plzna 
ſuper has reGas {;milicer confltituta, erunt inter ſc ut hearrm re» 
Carum quadrata:{ive in duplicata ratione reGarum TO,TO: 
At ratio ſeriei retarum illarum conveniens ( 1{c1jei quippe {ſe 
| cundanorum 


4® Arithmetica Infinitorum. Prop. 49, 56. 


cundanoram) eft 1 ad3; ergo ſ:riei planorum convenier ra- 
tio tad: quianempe 1,3, 5, ſunt Arithmcerice-proportio- 
nales: (prouc Unitas,Radix, & qQnadratum ſunt Geometrice- 
proporttonales. ) Er quidem, {i re&x TO,TO, &c. fint (crizs 
Secundanorum; earum quadrata ( vel -plana quadratis pro- 
portionalia)) erunt feries Quartagorum; cui in labella conve- 
nit ratio 2 ads5. | 


PROP. XLIX. Corellarium. 


T ſimiliterz $i complements [emiparaboloidis cu- 

bicalis aptetur ( circa 3pſius Diametrum) Conoi- 

des vel Pyramicordess crit hoc ad Cylindram ve! 
Priſma ( ſuper eadem vel equali vaſe eque altum,) ut ! 
ad 7. 

Nam, cum re&z TO, TO, &c. (in complements Semipa- 
raboloidis Cubicalis,)) fint ſeries Tercianorum, quibus in T a- 
bella convenit ratio 1 ad 4 ; horam quadratorum ( vel pla- 
norum quadratis proporticnalium) ferici conveniet ratio I «d 
7; quia 1, 4, 7, ſunt Aricthmetice proportionales. Vel etiam, 
quia plana ſunt ſeries Sextanorum, quibus in Tabclla aligns: 
tur ratio I ad 7. . 


PROP. I. Corelarium. 
FF pariterz f# ſemipiraboloidum liorum ( puta Bir 


quaadraticalinm, Surdeſolidalinm, &c. ) complemens- 
tis aptetar { circa eorure diametros) Conoides vel Pyr2« 
midoides aliquod; habebit illud ad Cylindrum vel Priſnt: 
(ſnper equali baſe equealium) rationem notam ( puts 1 
ad 9, rad 11, &c.} | 
Cum enim complementorum illorum reAz fint feries Quar- 
tanorum, Qtiatenorum, &c. adeoque rationes in Tabella aflig- 
natas habeantiads, lad 5,&c. ſ{ciirs quadratorum (vel pla- 
norum quadratis proportionalium ) rationem habebunt 
iadg,1iad 1, &c.quiat, 5, 09, vel 1, 6,11, &c, ſuar arith- 
- mec:c: 
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metice proportionalee, Vel etiam, quia fi reftz fint {:ies 
Quartanorum, Quintanorum, &c. plana fivilia ad has reGas 
fimiliter pofita, crunt ſeries 'Oftevanorum, Decimanorum, Kc, 
guibus convenit ratio 1ad9, 1ad'11, &e, 


SCHOLIUM. 


Arg; hoc patto figurarum folidatum ſuperficicbus curvi 
comprehenſarum ingens multicudo reduci potſunt ad alias fu 
ſuperficiebus planis comprehenſas;& corpora non modo cugic 
(quod docuerunt vereres ) ſed & alia quarplurima conoidica, 
ad cylindcum reduci. Quod neſcio an quiipiam alius antchac 
oftenderit, 


PROP, oh Lemma. 


Uxta eandemregulam (prop. 46, 47.) Si expona- 
tur ſeries quantitatum quarumlibet, juxta quam- 
libet Tabellz ſeriem 3 de illarum -radicibus qua- 

draticis, cubicis,&c. aut qutbuſvis intermediis pote- 
ſtatibus, pariter inquirendum erit. 


Exſempli gratia ; fi exponantur infinita Quadrata (vel quz + 
liber plana ſimilia) juxta feriem Quartanorum; (cui afſignatur, 
in Tabella,ratio 1 ad 5:) ferijes Jaterum: (vel reQtarum in illis 
ſimiliter poſitarum) rationem habcbir ( ad fericm zqualium) 
Iad3: quia I,ga,5, ſunt arichmetice proportionalia : vel cti- 
am, quia ubi plana ſunt ſeries Quartanorum, eorum latera 
erunt ſeries ſecundanorum, quibus aſſgnatur in Tabelli ratio 
Tad 3, | 

Sic, fi exponantur cubi infinici (vel quzliber Gmilia (oltda) 
Juxta feriem ſextanorum,quibus in Tebella congruir ratio 1 2d 
7; ecorum laterjbus cubicis (vel reGis in his {nm jliter poliits) 
conveniet ratio 1 ad 3; & horum Jaterum quadrati: (vel plan's 
in cubis illis (1milicer poſits) rationads ; quia duartin me dt - 
arum arithmeticarum inter 1 & 7,mincr «Rt 3, major 5,(iunt 
eniM 1, 3, 5,7, arithmetice proportionalia : duasautem necias 
Arithmericas interfono inter1&7 ; quia toticem fuppenimus 
medias Geometricas inter unitatem & cukuro, ncnipe Latus 
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> = 0 x "2 


19a # 2h won, 


ee EE I "IIS 


tv 


4.2 Arith a:tica Infinitorn s. Prop, 52. 
& Quaidratum ; ſant enim Unicas, Latus,Quadratum, Cubus, 
Gr-om:etcice proportionalia. Er q uidem it Cubl int ſeries fexca- 
noram,Latera erunt {erties ſecundanorum,% lateram Quadrata, 
ſeries quartanocum ; qubus in Tabelia conventunt ration:s 
ial3,iads,. | 

51 Very qtzantitates expolit in eat2m (lecie {cx an 5. 
ran, eilent quiadcata ( vel plana quziize fiuilta ) 
eorum Jaterivu: conveniret ratio I ad 4. quia inter 1 
& 7 mc:dia Artthmirica eſt: 4 ; ficat inter - Unitarem 8: 
Q1iidratun meiia Gromnetrica eſt Radix vel Latus, Et quid-m 
ji 01a dcata ling feries ſoxcinorum, eoram Larera eraunt fcrice. 
teiianurum z quibusin Tabclla convenit ratio 1 ad 4. 


PROP. LI. Corellariymis 

|.Þ T proptereaz Fx cognitis rationivus quas havent Co. 
= z0idea & Pyramidoidea, prop. 43,49, 50, memora- 
ta, a4Cylinirum vel Priſma, ſuper e£quali baſe equea!- 
t4/4;) cognoſcentiur ration?s quas habent plans illa und: 
confirunuinr, al Parallelogrammum circumſcriptam. 
Nempe complementum Semiparaboleut 1 ad g 5 compic- 
renta Semiparaboloidis Cubicalis, Biquaaraticalis, Sir- 
de(olidalis Ec, ut 1 ad Ay T ad 5, I ad 6.&%c. | 

Sienim Congidea ad Pyramidoidea illa cognoſcantur ell. 
{eriez onartanoram, Sextanorum, Oftavanorum, Decimans- 
rum; %c, Eifq; cenvenire rationes 1ads, 1ad7, 1adg, 1 
ailli,&c, Enrmam Jateribus ( quz propterea ſunt ſeries Se-: 
cundainorum, Tertianarum, onartagorum, Quintanorum, &c. \ 
convenient rationes Iadz3, 1adg, 1ads5,r ads, &c, Quia 


1,3,5, irem 1,4,7, item 1,5,9, item 1,6,11, &c, fone Arith- | 
metice-prouportional:s, | | 
PROP. LEI: - - Lemma: , 

[s 1ntellectis3 patet aditus ad inveſtigationem : 
rattonum quas ( ad feriem maximz xqualid) , 


4 = habere dicantur ejuſmodi feries Radicum 
(QQradraticarui , Cubicarum , Biquadraticarum , &c. 
niume- 


Prop. 54- Arithmetica Infintortm. 44 
numerorum-ſive quantitarum arithmetice-propoitio- 
naltum, a pundto vel © inchoatarum3 ( puta voz v1, 
v2,v3, &c. vco., vcr, vc2, /c3, &c. vqq o,/qq1 
2 2 ” + vVCHLT, v C2, v C3» Co 1 0qqO., 19 3 
 qq2, vqq3,&c.) Quas appello ſeries Subſecundas» 
norum, Subtertianorum, Subcuartancrums &c. 


Exſempligratia. Si expenantur ejuſmedi. infinita Quadra» 
ta Arithmetice-proporticnalia, five juxta fer iem Primano:! i:m; 
quibus in Tabelta allignatur ratio 1 ad 2: Eorum Lateribae, 
(hoc eſt, ſerici fubſecundanorum ) conveniet raiio 4 ad i= 
( tive 2 ad 3;) quia 1, 1+, 2, ſent Arithmetice propor- 
tionalia, 

Item, ft ſupponantur ejuſmodi infiniti Cubi Atithmetice. 
 proportionales, tive juxta feriem Primanorum ; quibus conve- 
nit in Tabella, ratio 1 ad 2. 1}Jorum radicibus cabicis, © bcc 
eft ſeriet ſubtertianorum) convenict ratio 18034 (velg ad 
43) & harum radicum quadratie, ratio 132415 (vel 3 acs:) 
Quia ſcilicet1,1 +, 12, 2, ſunt Arichmetice-proportic nalia;. 
ticut Ulnitas, radix, quadratum, & Cubus , ſunt Geometrice- 
proportionalia« $a} ens 1 

Et parimodo, fi infinita Biquadrata, Surdeſolida, &c. con- 
Ricuta incelligantur juxca ſeriem Primanorum , quibus conve- 
nitratio 1 ad 2; eorum radicibus Biquadraticie, Surdcfulida- 
bus, &c. convenient rationes 4 ads, 52d 6, &c. vel1adi;, 

ad15 &c., quia nempe 1,14,12,14,2; item 1,175, 15, 
17, 217, 2; &c, ſunt Atithmerice- propuiticna}ia. Adecc;--- 


PROP. LIV, Theoemc, 


T intelligatur ſerics infinita quantitatums a put» 
ctoſey © inchoatarum, & continue ciefcertium 

pro ratione Radicum quadiaticeiun:, cubica- 

rum, biquadraticarum, &c, runicrowm Arith ro etice 
proportionalium3 (quam appello fericm Sybſrorr as | 
nerum, Subtertianerum, Subquartanornm, Cc) Exit to- 
tius ratio ad ſcriem totidem maxine acualium , ca 
Hh 2 que 


54 


quz ſcquitur in hac Tabella : 


Subſceundanorum 
Sabrertianorum _ 


 Subquarcamorum 
Subquintanorum 
Sebſextanorum 


Subſcptimanorum 


SuboRtevanorum 
Subnonanorum: 


Subdecimanorum 77 _ 


5 


Arithmetica Infinitorum. 
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Ee fic deinceps. 
Patet ex przcedente. 


PROP. LY..- 


Coroli. 


| Plaxum ſemi-parabole (vel etiant Parabole) eſt 
ad Parallelogrammun circumſcriptum, ut 2 ad 2, (Ft 
conſequenter ipſius complementum et ad idem Parallels- 
grammmumnut 1ad 3.) 


FIR. 


T T T 


Eft enim Planum Semi- 
parabolz ( aur etiam Pa- 
rabolz) ſeries infinita ſub- 
ſecundanorum er $ 
prop.Con.SeA.)Parallelo- 
gramMuym autem ſeries t0- 
tidem maxime Zqualium: 
Ergo illud ad hoc ut 1ad 
1zveclutzad3. (et, con- 
ſequenter, iplius comple- 
mentum , n?mpe Paralle- 
logrammi refiduum, ut 1 


ad 37") 


- 
- 


PR OP. 


Prop. 56. Arithmetica Tnfinitoram. 55 


PROP. LVI. - Coll. 


Tem, Planar Semi-paraboloidis(uel ctiaus Parabe-" 
If loidis) cabicalis, Oſt ad Parallelpgrammun circum- 

ſcriptum,ut 3 ad 4. (& conſequenter, ipſins Comple- 
menium., eft ad idem Parallelogrammwum,ut 149 4.) 


Cum enim (per 45. Prop. Con; | 
Set.)ordinatim-applicate in Parabo» A_, T_T 
loide cubicali fint in ſubtriplicata DV ! 
ratione diametrorum (live diſtantia- WOO. 
rum a vertice) erit planum ex illis | \ 
omnibus conflatum ſeries ſubtertia= » | 
norum ; quz ſc habet ad ſeriem toti- 
dem maximo zqualium (hvuc cf, 
ad Parallelogrammum circumſcrip- | 
rum,)utiad1+, fiveut3ad 4. (Es func) 
conſequenter, iphus complementum, I | 
nempe parallelogrammi reliduum, 
ef ad idem Parallclogrammum, ut 1 


ad 4 ) 


; 
=. DS 


PROP. LYVII. Corollarium. 


; Odem modo, Planyum Semi- parabeloidis (vel Para- 
4 boloidis ) Biquadraticalis, Surdeſolidalis, ant ſuperi- 
oris cujuſvis poteſtatis, ratio ad Parallelogrammum &ire 
cumſcriptum nota crit; putaut 4 ad 5, 5 ad 6, &c.(Et 
conſequenter, ipſorum etiam complementa ad eadem Pa= 
rallelogramma rationem notam habebunt; puta nt 1 4d 5, 


1 44 6, Ec, ) 
Sunt enim i]]2 plana' ſeries ſubquartanorum, ſabqnintano- 
rum, &c. ideoque, ad ſeries Fqualium, ut 4ads5, 5 ad6 ; &c. 
&, conſcquenter, eorum complementa (que quid«m ſunt feries 
Quartanorum, Quinianoruin, &c.) ut 1 ad 5, 1406, &c- 


Hhys SCEOL. 


4.6 Arithmetica lnfinitorum, Prop. 58, 


SCHOLIUM. 

Adcoque & per hanc etiam Tabellam, licet parabolarim, 
& Paraboloidium cubicalis, biquadraticalis,aut ſuperioris cu- 
juſlibert poteſtatis, & corundem etiam Complementorum, 
aream invenire: quod pollicituas {um ad Prop. 48. Con. Se, 
& ſupra preitict ad Prop. 45. hujus. 


PROP. LVIII. Lewna.. 


* Andem, ope ejuſcem Regule ( prep. 46.) $i pro- 
ponatur cjuſmod! ſeries infinita quantitatum, a 
puncto vel o inchoatarum,8 continue creſcen- 

tium, pro ratione Poteftatis { non fimplicis tantun) 
cujufvis,ſed & ) compoſite : ratio quam habet iIla a4 
{eriem totidem maximz xqualium, inveſtigatur. Puta . 
Quadrata, Cubij, Biquadrata, &c. Subſecundanorum, 
Subtertianorum, Subquartanorum,&c. aut ctjam Se- 
cundanorum, Tertianorum, Quartanorum, &c. Vel 
Radices Quadraticz , Cnbicz , Biquadraticz, &c. Sc- 
cundanorum, Tertianorum, Quartanorum, &c 3 au! 
Sublecundanorum , Subtertianorum , Subquartans- 
rum,&c. Aut etiam quocunqz modo compoſitz« 


Exſempli gratia, Cum ſeries ſubtertianorum (puta y c ©. 
4/c1, /c2, vc3, &c.)rationem habeant Cad feriem totidem 
maximz zqualium) eam quz eft 3 ad 4, feu 1 ad 14: Eorum 
quadrata{que eadcm ſunt &radices cubic ſecundanorum,puta 
co, vci,vc4,vc9, &c,) ratiunem habebunt ad toti- 
dem maxime xqualia, eam.qur eſt 1 ad 15, vel3 ads. quia 
'nempe 1, 15, 4 7,vel 3,37,;,funt arithmetice proportio- 
nalla, | 

Pariter, ſeriei ſubquartanorum cubi, vel (quod tantundem 
«() 1adices biquadraticz ſeriei cuborum vel tertianorum ; rati- 
onem habebunt ad ſeriem Mqualium, ut 4 ad 7. Cum enim 
cries ſubquartanorum rationem habeat in Tabella I ad 1 vel 


CY 


Prop. 59. — arithaactica Tn ffuitorunt. 4.7 


4ad5 ; eorum cubl rationem kebckunt (ad ſericm teijoen 
maximoaqualium.) utiad1Z,vel 4247. Quianenipe 1;1 4, 
SLE LSE” Artaheneates Soporidonelietonriii 
tas, Radix, Quadratum , Cubus, &c. ſunt Geometrice*propor- 
tionalia, 

Et limiliter in poteſtatibus magis adhuc compoſitis; puta 
Radices quadraticz cubori ſerici {ubquintanorum. Nam fc&riei 
iubquintancra convenit r atio 1ad15vcl5ado; ergocoilim 
cubiy conveniet rariv1 adi; vels ads (quia nempe 1, 1 5, 
12,12, vel 5,5, 2, 4 fant Arickmetice-proportionalia; } & eorit 
Ladicibus quadratis,ratio 1 ad 14.,vel 10 ad 13,(quia nempe 
3 rc eſt medium Arjthmeticum inter 1ad 135, ſunt enim 1,21 .2.,, 
1% = 1% vel 153 13, 42, = ,Arithmetice proportionalia,) 
Vel etiam cum radices Quadraticz fubquintanorum {int (eries 
ſubdecimanorum ; cui convenit ratio toad 11 velrtad 1+, : 
Harum radicum Cubi rationen habe bunt eam quzeſtioad 13 
vcliad1i+%,: Quia 1,14, 171% vel 45, 45, 369 19 func 
quatuor termini arithmetice proporticnales. 

Atque codem modo, in ſeriebus aliarum Poteſtatum utcun- 
que compoſitarum, earundem ratio ad feriem xqualium inve- 
{tigabitar, Adeoque »- == 


PROP. LIX Theorema. 


I intelligatur ſeries infinita quantitatum, a pun- 

cto ſeu © inchoatarum, & continue creſcenti- 

um pro ratione poteſtatis cujulyis ex {1mplici- 
bus (prop. 44 & 54 memoratis,) ) compoſitz 3 erit to- 
tus ratio ad ſeriem totiderm maximx zqualium, ea 
que ſequitur in hac Tabella. Nempe 


Radices 


Prop. G. 


Arithmetica Teftnitorum: 
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PROP. LX. Corofarium. 


Pee: Conoidea & Pyramidoidea Parabolica & Pari- 
boloidica; que nenpe Parabole, Parabs'oidi cubicall, 
biquadratical; , [urdeſolidali,&c. aptantur; ſunt ad £15 
lindrum et prijma circum{criptum (vel aliud quodvis ji 
per equali baſe eque altum) ut 2 ad a, zad5, 444 ©, 5 
ad 7, &c | 


Cym 


94 


Prop. 61- Arithmetica Tufinitorum. 43 

Cum enim Parabolz, & Paraboloidum illorum plana {int 
ſerics reQtarum in ratione ſubſecundanorum , ſubrertianorum, 
{ubquartanorum, ſabquintanoram, 8c. live ut raCices grzadras 
tice, cubicz, biquadraticz, ſurdeſolidz, &c. Primanorunm 2 
Conoidea &Paraboloidea lic aptata,ſunt ſeries planorum in d1- 
piicara ratione iſtarum re&arum ;& propterea ut radices qua* 
dratice, cubicz, biquadraticz, ſardeſolidz &c. f:cundanorum® 
quibut in tabella aſlignantur rationes iliz 2 ad 2, 3ad5, 4 ad 
6,5 ad 7, &c, 


PROP, LXl. Core!larium. 


Ed & hinc innoteſcit amethodus quadrandi n7 

modo Parabolam ſed & Parabolgidea onmnia ( c0- 

rumgs complementa) nou modo ea quorum ordina- 
tim=applicate procedunt juxta rationem fimplicis alicu- 
jus poteſtatis, ( de quibus diGum eff prop. 55, 56,57 
ateme prop. 23, 45. ) Sed &* juxta rationen pote ſtalis cite 
juſvis ex ſmplicibus compoſite. Putas, # ordinatin- a= 
plicate fint in diametrorum ratione duplicate ſubtripli- 
cata, ſwoquintaplicata, ſubſeptuplicata, &c. vel triplica » 
te ſubquadruplicata, ſubquintuplicata, &*c. vationenz 


 habebunt ad Parallelogrammum circumſeriptum eau: 


quam habent 3 ad 5, 5 ad7,7adg,&c. 4ad 7, 5 ad 
8, Cc. Et eorum complementa(quorum ordinatin- appli- 
cate erunt propterea in ſuarum diametrorum ratione [ub- 
enplicate triplicata , quintuplicata , ſeptuplicata, ©*c. 
2em ſubtriplicate quadruplicata , qurutuplicata, &*c. | 
rationem havebunt 2ad 5, 2 ad7, 2ad 9,0. 3 4d 7. 
3ads, ec. Fi femiliter in ceteris « juxta tengrems Pre 
cedemtis Tabelle, prop,59. 


Nam fi ordinatim applicatz fint in diametrorum furan 
ratione duplicarz ſubtriplicata, erit planum illud feries re& a» 
rum gug ſe habent ad invicem ut quadrata radicum cibica; un 
(vel tadices cubicz quadratorum ) numerorum arithmerice 

| Ii Propor- 


” . \ 
os Arithmztica Influitorum. Prop,52, 
pronomttonalium vent radices cudice ſecundanorum ; quibug 
in Tab. (1; convenir ratio 3 ad 5. 

Er ha'us complementam ordinatim-applicatas habebir in dj. 
2m roarin fyuarium ratione ſubduplicarz triplicata (quod tali 
arg ro nao orobabicurs, q{19 uf ſum ad Prop.23.) T POP e- 
'wnnm tligd erit ferics radicam quadraticaram?* cab rim 
' Terrtianoium; quribus affignatur in Tabella ratio 2 ad 5, 
Ec pastc:r de aliis judicandum. 

SCHOEL{UM, 


Arque kn pato ali» adhac flzure curvilinex / preter erg 
UE Eon ELL ESG a] P-9. 15, VN $7.) ad »: 1 þ 'CS © - *tilins I: _ + Jo. 
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canturNewmpe omma cajufcunque genzris Parabuloidea, & co» 


PROP, I X:I. Corolarium. 


Tgz exinl-etiam piater metholug ad equaliz Cy- 
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( non molount 11 1220120” tatuy prop. bo, u57 plunoruy os 
dinatinn- rpicate proceciunt juxta rationem ft apli, IS {= 
l;cn jus potecſtatis, ſed £5) etiam que aptanter Cjuſmo.!, 
Pariboleidinhas £ FU THE FRO 31 BY 40 THP prope G1. ) GUOFN 117 
ordinatins applicale procedunt juxta rationem ſeries alie 
enjus poteſtxtis £041 poſite, wg 

Exmpli gratia. Si paraboloidis ordinatim applica- 
te int in diametrorum ratione ſudtriplicatz-duplicata 
( vel ſaberiplicata duplicatz) eric ifttus planum re&arun 
feri-s infiniia In ratione radicum cubicarum ferundarios 
rum : & propterea Conoiges vel Pyramidojles erit (ſeries to- 
tidem planocam ja carundem retaium ratiane daplicata, 
ideoque radicam cuvicarnm Quartanorum;% proprerea (juxca 
tab:llam Prop.59. Jad Cyliadrum vel Priſma circumſcripum, 
ut 3 ady. | 

Ic:m,i Parab >loidis ordinatim applicate ſint in diametro- 
74m ration? {ubquadrupicate triplicaca : eriunt plana _ 


Arithmetica Tafinitorum, 


Prop. 62- 


dis ve] Pyramidoidis, in earn:dem-diamerrorm rations 
ſubquadiuplicate-l: xtuplicata (ive, quod tantunde: valet, 
mm OR triplicata, ) ideoque Co: Doides vel Pyramidoides 
1g. (ex | forum plarorum ſerie Conflatum)) ad cylindrum vel 


Pritina ci:cnin- fcriprum, ut 4 ad 22, vel 2 3d 5, 
Et pariter in aliis juxca trnorem T abitkis 


PROP. IXill. Coolariun, 


Odem mode; Forundem Semi-Partbeloiclnym comme 
ments aptata Conoidea © P37 4147 40jue A, A: 1-equalia 

Cylindros © Priſmata reducu:inur. | 

Exſc1 mpligratia. < &j {ern} Da; abolot : is complement: m1 ord; - 
natiin ap plicatas habeat in diametiorum rations ft bduplicatz 
triplicata, crit planum ilud reftarum C[ ries fninita in ration; 
radicumgquacraticarum cuborum live Tertianorum, S Proin ie 
Concides vc] Pyramidoides huic aptatum, erii feels '3q ap org 
Plancrum in eacundem re@aryimn ratione duplicata, «deoque 
in diamerrorum ratione ſubduplicatz- ſextuplicara ( teu, oned 
tantundem valet, in diametrocum ratione ciplicace. ) exit igh- 
tar ad cylindrum vel Priſma circumſcriprum, t£2ads, vel 
ad 4. 
rem, {1 ſemi paraboloidis complementum ordinatim-ap= 
plicata: habeat jn djan:errorum rarione ſubtriplicatz- quad: 
Fl cata ;z erunt plana Conoidis vel Pyran-idoidis in earundem 
diametrorus: ratione lubti)plicatz-oftup):cara: & propreres 

1: cadices cubic# oftavanorum; adeoque Conoides v1 Pyra- 
uy ides illud, ai cylindrum vel Priima circua criptum, ut 3 
al nn. 

Er pariter de aliis jud Hicandum eſt juxta Tabc!!am premiſ- 
ſam. 

SCHOLIUM. 


Docuimus fgitur, quo N1 odo Pirabule & Paraboliodea ome 
na cuinſcurque generis, & eorum con plemer 'a, ad Para} le4 
Jogre NN a: Ft eoit: rd: m Cc ne idea & Fyran:! GC 6 idea ad cy- 


lindics & Piiſmata ; 1eCucipofiunt. Adecque inkiuita Probes 
liz matfd 
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02 Arithmetica Inflnitorum. Prop,54, 
mata ſo)vimus quz 8emo (quantuin fcio) antea ſufcepit, ne- 
dum exfequutus : it, 

Placee anc-m: adhne x Tabellis omnibus przcedentibug 
(Prop. 442 54 59+) hoc aniveriale Theorema colitgere, {quod 
guidein convenic cum Regula Prop. 46.) Nempe ---- 


PROP. LXIV. Theereme. 


[ inteligatur ſeries infinita quantitatum, a ptin- 

Fo ſea o-inchoatarum, & continue creſcentium 

pro ratione cujuſcunqz poteltaris , five fimplicis 
fve cx ſimplicibus compolitez erit tottus ratio, ad ſe- 
riem totidem maximz Xqualtum, ea quz eſt Unitatis 
ad Indicem iftius poteſtatis unitate auctum, 


Primanoram , Secundanorum, Tertianorum, Quartano- 
rum, &c. ({tae potreftatis Lateralis, Quadracice,Cubice, Biqua- 
dcaticz, &c: ) indicem ſtatuo 1, 2, 3, 4, %c. ſubſecundanorum, 
fybtertianoram, ſibquartanorum, &c. (ive Radicum quadra- 
draticarum, cubicarum , biguadraticaram, &:. primanorumy 
five acrithmecice proportionalium) indicem ftatu>+, +,4, &c, 
Poteſtatis cajuſvis compolitz indicem facio ex componentium 
indicibus compolituin: Puta fecundangrum cubi (veil Teria « 
norum Quadrata ) indicem habent 6 —2 «3 : ſubſc- 
cundanorum Radices cubiczx (vel ſubtertianorg Radices Qaa- 
; dratice) indicem hab:me 4 — 4 » 83 Cubi Radicun quadrati- 
carnm Quintanorum, indicem habebunt';3*=3 «Ex 5, 

Fraciones autem his poteftatibus { in Tabellis ) aflignatz, 
frat hwyjuſmodi. Pura, Primanis, Secundinis, Tertjanis, Quuar- 
canis, Nc. 1a 2,1ad3,1iedg, nads, &c.hyxxcitr adit iy, 
i adaTi,iadztli,cad gti, &c. Sublecundanjs, Subter- 
Lianis, moguartanis, &c. 2413, Zad 4,4 ad5 &r. vel lad it, 
1ad1}, radi, &c. bocet LadiTi, xad5t1iiad*+t1, 
&c. Tertinnocan Qaazdentis ( iive f{exranis) 1 ad7, hocef, 
z acl 6t 1, Tertianocum Radicibas Quadra:icis 2 ad, tive Tl 
ad z,nocet1iaditi. Sabſecan lanorum radicibng cubicis 
Ciive fDExtanis) 6 ad 7, five r-adZ, hocet Iladt+1x. Cubis 
AQZcm qu). lraticaram Quinzanogrumy ſire Quindecimano- 


won rm 
& bz td 


= 


Prop. 65. Aritk metica Tnſinitorum, 92 
rum radicibus quadraticis, ) 2 ad 17, five 1ad !*, horeft rad 
1:+y. (k.euc dc c#teris,) qQuod afftrmat Theorema. Sin Index 
{upponatur irationalis, puta / ;; erit ratio,uti ad ity ;3.&c, 


PROP; LXYV. Theorema, 


F* cognita ratione quam habet quxlibet ſcries ad 
4L feriem Mqualium, cognoſcitur ratio quam- habet 
auzlibet ad quamliber aliam. 

Exſempli gratia, Parabola ad tiiangulum, Choe oft [erieg 
ſublecundanorum ad {eriem primanoram,) ut 3 ad = v1]. ur 4. 
ad 3, Semi-parabulz complementum ad Triangulum,vct etiam 
Conus ad Conoides Parabolicun, hoc eft feries fecundano; um 
ad {eriem primanorum, ) ut} ad 3, vel ut 2 ad 3. Semi-parabo- 
fa ad ſyam complementum, (hoc ecft ſeries ſubſecundanorum 
ad (eriem ſecundanorum, ) ut ? ad 3, vel ut 2 ad 1. Sic Paraba « 
[a ad paraboloides cubicale, ut 5 ad ;, velut 8adg : Er Co- 
noid:s illius ad Conoides hujus, ut ;ad;, veluts ads, Para- 
baloides cubicale ad Biquadraricale, ut 4 ad, vel ut 15 ac 
36 : Er Conoides illius ad convides hujus,ut4ad7 velutg, ad 
10. Et fic in aliis. 

Intellige;li,eaſdem ve] zqualcs habeant & baſes & altirudines 
(autſaltem reciprocatas: Nam li diverfas habeant vel baſes vel 
altitudines ve] ut! aque, ratio ferici unius ad aliam, componi=- 
tar ex rationibus & balm & al.itudinum & ea quy ct ſerjcrum 


o 


2 ta 


propiia. Pata Iii Parabojiz baſis 3 
aititndo A, Triangali ba'is Calcitudo 
«; erit parabola illa ad Triangutum, 
mt }ABad;at,vel qAB ail 3a6 
& pariter in cateris. Item, 1i T :Jangie 
li baſis B, aliitudo A; & Parabolz 


l 
1 


baits 2, altirads «, erit Pirabola ac 
Triangiuium Ut 7 & 3 ad -- A j3 4 .VL 
4e8 ad 3 ADB, 

Demonſtratio prter. Cam enim Pa- | 
rabola AB fit 5 Parilleclooram mi A B;. 
& Titan gpulum aC £2? rd iclogrammi : w 


Js eornn Frwmoey: pen we * CD — 


«aCcririlia ad boc wt IB ad $006, B 


Þ.umDitor allts, 
Ii 3 PROP, 


Frg.Preced. 


54 Arithmetica Influitorum. Prop. 57 
PROP. LXVI, Theorema. 


7 X cognita quantitate ſoriet alicnins integrz, cor 
noſcitur quantiras ejuſdem obtruncatz, : 
Prita, $! AB Triangulum fir 4 \B Parrallelogram- 

mi; % @ © triangulum, Es 6 Paralicograman ; eric 

reidunn Irap-zzium, FAB =-4jaf Irem A B Pareboi * 

AB parallelogrammi cj-cum{cripri:& o 4 parabola 3 = £ paral. 

Iclogrammi .. ciccumſcripti: eric retiduum, F AB = 396, F; 

paciter in aliis. 


PROP I XYlII. Corollariun, 
TTriangeulumn retis quotlivet ſeceiur baſt paralleljs, 5 
4quiliter ab imvicem remotis, ( portiones eque alta; 
abſcindentibus;) abjziſſa Trianzula ( verticer znter © 
redas jecantes) (unt nu! 
I » 45 03; 16 3 Ec YUHw 
meri quadruti. Sp1tis 
veroredisillis interice 
&a, ut 1,3,5,7, Oc. 
Arithmetice=proport 
nales. 


Ouyia Trjiang1orom 
abſciforum ram ajtiu- 


E ; dints quam baſs {inc as 
riihmetice proporttonalee : ergo plana in dry licara I_ 
one Arichmetice propo:tionaliam; tve ut numer} quiad*ati, 1, 
44 9, 16, NC, Er proptecea, ſpacia interjecta, I, 3 =4—1; 
5=9 =47==16 "= Cc. 


PROP. LXVIII. . Coro!larium: 


7 cons planis quotlibet ſecetur haſt. paralſelis, & #- 
qualiter ab invicem remotis , ( portiones equi-al: 1 
, ab/cins 


Prop. 69. Arithmetica Infinitornm, 55 
abſcindentibns,) abſci(ſi coni ( verticem inter &+ plana 
ſecantia ) ſunt uf T, 3, 27, 64 , Cc. mumeri cubic. 
Port10nes Vero intcrjed z 5 Ht 1} 5 75 19, 37; GC, dif even 
tie rumerorum cubicorum, ( & frmiliter in Pyramide,) 


wV. I 

f\ {\ 

/ : \ / / i 

/ ” | \ / . / . \ 
© +14 E/1 
EFT OSS. F ; 
k I 


Quia cum conorum abſcifſorum altitudines fint arithmeti- 
ce proportionales & propterea etiar baſium diametri; adeoq; 
baſes in carunderm ratione duplicata ; crit ratio conorum( quit 
ex altitudingin & baſtum rationibus compunitur) in raticne 
altic.dinum triplicara, ſeu wt 1, $,27, 64, &c. Et propterea 
DOrtzones interjefta, utl, 7 © 5 1, 19_ = 27 w 0, 37 = 
64 27. KC. 

PROP. LXix%. Corelar:i#1m: 

1 Parabola redis cro!l tet HOCETHP A CAfe PAY IL /;s 
Go equalitey ab invicem remoins , Pertiones £GUOm 
/ l, 4 # 1 "Wy | - \ i f by "FEE o na F, Y, 
altas a ſceimdentibu s CTH: An, ,t71,< VAPADOE 
1) ; , CN ({ fnraaetoe Vb / * oa 4- aA 
(verticem inter &* redas jecantes, ut 14 1.24 2,34 3, 
4+ y 4; Oc vel ut I, Os p 27 . a 64 5 EC Co Yadices 
GuUA= 


56 Arithmetica Tnftnitorum. 


Prop. 67, 


£1. 


Pen 


A— 


_ quadratice numerorum cubj- 
corum. Spacia vers interje- 
Ga, ut carum radicun differen- 
fie, 7 


Sunt enim baſes ( quippe Ore 
dinatim-applicatz in parabola) in 
alcicudinum ratione fubduplica- 
2, 


: 


D 


Oo 


PROD. I&X, Corollarinm. 


7 Conoides Parabolicum playis quotlibet ſeceiur 


(baſs parallelis, & equaliter ab invicem remoiis, 

ortiones abſtindentibus eque-altas, ) erunt conoi- 

dea fic abſciſſa ( verticem inter &* plana ſecamia) nt 1, 

A, 9, I 6, Ec, numeri quadrati 2 EF portiomes interje- 

GF4,ut 1,3, 5, 75 &c. Arithmetice-proportionales. ( Ef 
fmliterin Pyramidoide,) | 


VT A... 

F % Rx 
G/... 55 FP P of 
/ f \ gu / 

o/. J 0 __ "AREA - 
/ - \ ſ 

"2 PRE... REST 2 dy C1/ /D = 

\ | / 
FOOL © > a 4. ONTO He 


Nempe, utde Triangulo diftam eſt Prop. 67. ſunt enim co- 
noidum abeciflorum baſes in ratione duplicaca ſcmidiametro- 
ram hoceft ordinatim-applicatarum in parabola ; & prop- 
Cerea, altitudimbys proportionales. 


PROP: 


(10 


WW, 
— 


Prop. 71,7 2-  drithmeatica Inflnitorum. 57 


] PROP. LXXI. Cerellaring; - 


dg I complementum ſemiparabole re@is quotlibet [cretuy 
( complement baſt parallelis, © equaliter ab 3yvicess 
remotis , portiones abſcindentibus Ts 

equi-altas,) erunt complementa ſic 
abſciſſa ( verticem inter &* reftas | 
ſecantes, ) ut 1,8, 27, 64, Oc. | 
mumert cubici : Et portiones inter= | 
jc@2, Kt 1, 75 19, 37) EC. MMC E he _ 
rorars cubicornum diff crentie. F \ 


Nempe ut ſupra de Cuno diftum efl, | nas res 
Prop. 68. ſtint enim baſes, hoc eft, com- 


9 


plementorum ordinatim applicatz, in 73 
alcitudinum ratione duplicata. 


PROP. LXXIT, Corollarium, 


0 Conoides etiam ſemiparabole complements aptatum, 
planis quotlibet ſecetur ( baſs parallelis, & ab invis 
cem equaliter remotis , | 
portiones abſtindentibus A. ct SM 
eque-altas, ) erunt abſtiſ=  » | 7 

je comoidea ( verticent 
Inter & plana ſecantia) 
»t 1, 32,243, 1024, ; 
wameri ſurdeſolidi: EF  feaaaocrnoceee, n 
portiones interjcde, ut 1, * 
31, 211, 781, &c. mu- 
merorum ſurdeſolidorum 
aifferentie, ( Et ſimiliter ® 
wn Pyramidoide, ) 


MUASACGDSSAARKASSASP 


52 Arithmetica Infinitorum. Prop,72, 
Sunt enim baſes conoidum abſciſſorum,in duplicata ratione ſe. 
midiametrory ſuaram, jideoqae in quedruplicata ratione alti- 
radinam,” ſuntenim iptz ſemidiametri bai1n,ſeu ordinatim-ap- 
plicatz in ſemiparabalz complemento,in duplicaia catione al- 
Hadigen:JEc propterea figure ollle abſciiiz,in altitrudinum 
ratione guintuplicats ; quippe quz componicur eX rativnious 
baiiura & allitudinum. F 


SCHOLITUM. 
it imiliter de aliis ejuſmodi ftguris (five planis ſive ſolfdis } 


eo modis fi, , jaticandum erit : "Teſpetu ſemper habito ad 
gradum {cu poteftatemillius ſeriei quo pertinent. 


PROP. LXXIH. Theorema, 


[ daz gnzlibet ſeries © aut etiam plures). invi- 
cem ref; pective- -maltiplicentur C nempe primus 
terminus 1nJus in primum alterius, fecundus 11 
fecundum.8&c.) prodibit ejuſmod! alta Caries; QUE 11+ 
dicem habcbit ex multiplicatar am indicibus aggreg1- 
tims rationem autem , ad ſeriem terminorum 1pf1us 
MAXIMO xqualium, eam quam Tabelle pracedentes 
( vel etiam Propoſitio 64) indicavunt. 


Exſzmpli gratfa, Siferies quadratorum vel fecundanorum 
Ccajus index 2) reſpeRive mutiplicetar In ſeriem cuboram vel 
Tertian>rum PAS index 3, ) p:odidit ſeries Quintanoran 
Coujus Index 5 — 2 T3 2) quz propterea rationem hadevir, ad 
ferke m maxim Fqualiam, cam quain habeti ad 6==5t 1, 

Paca 12 reipefive inniplicetur 
Serie: (ecyndanorim-:.04 I1, 44: 94, 16 4, Kc. 
in {criem Tercganorum nh, 15 : 8 by 27 'by 64 b, &c, 
prodibit ſeries Quint,. Vp, 146, 3246, 243 ab, 1024 a b,&c- 


Item, {1 feries ſecunJanorum (Ccujus index 2 ) reſpective 
mir ipitcer: ThED. feriem {: x -ongy Sale Ccutun in dex, ) erit 
proda xa [ccirs, Radices cubice f-primanoram © cujus index 


ef 


Prop. 74- Arithmetica Infinitorum. $9 


eſt 2 —_—y Tz: )quz e> ad ſeriem totidem maximz Zqualium, 
ut 1ad;7*=7 Fr, vyelutz ad 10. Puta {i refpeCtive multipli- 
cerur 

Series O «, I 4 


: ; L 44 - 9% UA 
in feriem y/ *0b, /*1b, /* 2b, y * 


3 
3 b, &C. 


hoc eſt ſcries v/ 04), *ra%, of * bau*, i * 729 ef, 06 
in ſcriem a/ * 0b, of * 1 b, 5/ z 2b, of 3 3b, &c, 
prodibir ſeries 
v *08*b, ixa'b, / *1284*b, v * 2187 a* b, &c. 


Item, 61 ſeries ſubſecundanorum ( cujus index 3 ) reſpeQi- 
ye multiplicetur in ſeriem ſubquintanurum ( ca'us in- 
dex 5,) erit produ@a ſeries Radices-Decimanz ſeptimanorum, 
Ccujus index },— 2 +34:)& propterea rationem hadebir,ad ſeri- 
em maximz zqualium,eam quam habet 1 ad 53 =7,t 1, vel 
i0ad 17. Pata fi reſpe&ive multiplicetur. 

_ Series v *0O6s sf * T4 v * *8, x *'236, SC. 

in ſeriem / *0b, / *rhb, / *2b, y/ * 3 b, &c. 
hoc eh, ſeries 
; v/ **04*,4/ *18*, 4 2087 203 
in ſeriem / ob  S Cud5 Fol Lo 4b, 4 ** 9 b*, RC. 
prodibit ſeries | 

Pg 49 O4 3 h of LO I 4 Sh3, 4/2428 a'l*, v '*21870%,* Kee, 


Et ſimiliter in aliis ejuſmodi multiplicationibus continget, 
P R O P. LXXIV, Corollarimm. 


JP<op Obi Aggregatum Indicum ſerierum invicen re- 
ſpe@&ive- muliiplicatarum idem eft,ibi et idemr crit In- 
dex feriei produd e, | 


Fxſempli gratia. Si ſeries tertianorum in fcriem Ter- 
'tianorum, vel ſeries ſecundanorum in feriem Quarta= 
norum , vel ſeries Primanorum in ſeriem Quintancrum, 
vel ſeries Fquialium in feriem f{cxtanorum:, reſpe&ive T2 Ulth- 
plicexur; Prodibic (ſeries ſexranorum, Quia nempe in} vEviis 

K k 2 agyrce 


60 Arithmetica Infinitorum. Prop. 79. 


aggregatum indicum eft 6,(nam 3t3=2T4—1t; =0+6 
== 6.) Et ficuilicer in aliis, 


PROP. LXXV. Cerollarium, 


oY I ADB Parallelogrammi re&e omnes DB, in D8 yes 

” Fas Trianguli ADF ( eque-alt; ) rejpedive- inc ans 
| FMY5 reFangula product a fn 
rant ſeries primanorum. guy 
tia ſunt plana canei Parabo- 
lic, prop.11: Con. Sed. ) pro 
quibus fi ſubſtituantur io1i- 
dem Quadrata ( vel quevis 
alie figure plane ſtmiles) :1- 
lis equalia, conſtituetur Py- 
ramideides Parabolicum : Ft 
eoram Duadratorunm (vel fie 
eurarunm fimilium ) later, 
vel medie proportionales i:- 
ter rettas fic multiplicatss, 
DE, conflitment Parabolam, vel Semiparabolam. 


(Intellige, i planailla, vel mediz proporcionales, quz fic 
emergant,{upponancur ad reftam aliquam ita ordinatim-poſits 
at figurarum conftitnendarum natura poſtulat. quod & dein- 
ceps aliquories intelligendum erit. ) 

Nam, cum reitz Parallclogrammi, fint ſeries Fqualium 
(cnjus index o;) Srettz Trianguli, ſeries primanorum, (cnjus 
index 1: ) produacetur, milciplicando, ſeries irem primanorum 
CquiaoTr—21, ) qualia funt plana cunci Parabolici, 8% 
Pyramidoidis Parabolici, ( per Prop. 9, 11. Con, Set.) 
& mediz proportionales (C fea latera ſ{imilium plano- 
rum ) erunt ſeries ſubſecundanoram # quippe ut Radices 
quadraticz Primanorum ) quales fant parabolarum re&z per 
Prop. &.Con. Se&. 


PROP, 


Prop. 76,77. Arithaetica Inf nitorum. 
PROP. LXXYI, Corel, 


Sy” ADS Parallelogramyitncte 2D inretas DB foo 
miparabole enue-alte ADB reſpedive ducantur , r= 
Fanenla produda ee , | 
runt ſeries ſubſecun. 


danorums & medie ” 
proportionales, ſeries _ 
ſnbquartanornim(qua- | 

les ſunt rete Para- ; = 


boloidis Biquadyati- 
ci DE.) 


= 


Hoc eft, ſeries X- 
qualium ( cujns index nent +006 aecnccnenuanc)Þ 
o) in ſfecriem ſubſe- yn. 
cundanorum ( cuius ij 4s —zp 
index $) reſpective dy- . 


ta efficiet feriem 

item ſubſecundanorumquia 5 T o—7) & mediz proportia» 
nles Cquippe ſubſecundanorum radices quadraticz) erunt ſ:- 
ries ſubquartanorum, 


PROP. LXXVII. Corol. 


T AD8 Parallelogrammi ride :DB in recias DB 

Complementi Semiparabole reſpective-ducanturs ye- 
Gangula produdta erunt ſevies ſecundanornin ; medie 
auters propertionales, ſeries primanorum ( Trianeuluns 
conStituentium, ADF. ) 


Nempe , feries Mqutalium in fericm ſecurdanorum fic 
dufta, dat ſeriem etiam ſecundanorum ( quiacF2— 2) 
corumque radices quadraticz ſunt fries primanorium, 


PROP. 
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Arithmetica Influitorum. Prop. 78, 79, 


LS } 


PROP. LXXVII. _ Corellarinm. 


oy Trianguli recte DB reſpective ducantur 1h rectas 
ſemiparabole D&, rectangula producte crunt ſerie: 
yadicune quadratica- 
rum Tertianornm, O 
medie proportional, 
radices Biquadraticd 
Tertiarorum, DE, 


Nempe, feries prima- 5 
norum in ſerien fuble- 
cundanorum tic dna, 
dabit feriem radicun 
quadraricarum Teria- 
nowum (quia 1+; — 2) 
quarum racGices Quay A» 
- ricz, ſunt radices biqua- 
draticz Tertianoium, 


PROP. LXXIX. Corollarium. 


> a 2 oo A comm a. 


Complementi ſemiparabole DB; producta rectans 
eula ſunt ſeries Tertianerum ( quia 1+ 2= 3. ) 
Et medie propertionales, yadices quadratice Tertians- 
rum. DEF. 


Demonſratur ut przcedenter- 


Q I Trianeul; re&e DB reſpective ducantur in recta; 


PROP. LXX%. Corolarinm. 


I recte complementi ſemiparabole in rectas ſemips- ' 
rabole reſpective ducantur rectanzula producta - 


runt ſeries radicum quadraticarum Qnintanorum ( qu74 


Prop. 8. Arit h 
off —5j;; ) & weadie 


#tica Infinitornn. 63 
roportionales, ſerics radicuwt 


74 4 


ue tt Se a << cn =o M9» = 


mn 4 OS = GSs22> + 22s = - 


O22 182242 — #2. 4+ + - \ 


biquadraticar THE & e #/72h aAnorun. Vt pate, 
CHOLIUM. 

Et part mado de 6 figaris ; Cui planis {ive ſolidis, que ex ejuimos 
di multiplicatione provenient, judicandum erit. Ur. ft trian- 
gol anius retz in reQtas Trianpalt alterias (hve {:milis five 

dif:milis, modo Pqie alt: i) reſpective ducantur. fiet Pyramis ; 
mediz verg proportionals 5 conftiruent eriam I rianguſum.Se- 
miparabolz unius re&z in reftay alterius reſpective ductz, 
eficient Pyramidoides Parabolicum ; mediz autem p16porti- 
onales femi parabulam. Et iic de caters. 
oe 


PROP. LXXA% Themema, 
T unins Ser1ict tern; in; 
rius Sertet reſpective 
erunt ſeries alia. cnins 

agent indice 17 ſerici l 21vIAt 


oOmnes per terminos altce 

drvidcantur, quotientes 
S INCCE IC Pet Itur ſubdu- 
eNtlS OX Inc ice ſeriet H1v1- 


nientis, ve © \Otien md Ratio auier ouam hab 'Ttu- 
ra eft ſeries {Cc produtts. ag Iciom tot Gem term ino- 
rum 1pſius m: 2X MO AN! alinm, ca crit quam Tabdlla 
prxcedentes ( vel propoiitio 64 | IaGicant. 

Exſemp!; gratia, Si ſeijes Eicuegratcimm vil qrarta- 


f C1397] 
bu (302) 


64. Arithmetica Inflnitornm Prop. 82: 
norum ( cujus index 4 ) dividatur per Tyre. Quart.. Prim. 
ſcriem cuborum vel Tertianorum (ar= go) ggg 5] 
jus index 3 ) qQuotientes erunt ſeri» \, © ) nag. (i! 
es lateraljam ſeu Primanorum , cujus geY 16 qQq (3! 
index I = 4 — 3. 27c) 8: qQq (23! 
'RCe &Cc. | " 8c 

Si ſeries tertianoth dividatur per ſeriem p;jm,) Terr. (Secund 
Primanoram proveniet ſeries ſecundano- 1) oc (oq 
rum, cujas index 2== 3 — 1. Etlife- | 3 IE *Txq 
ries ſecundanorum perſeriem lecunda- L477): V0 ( 4 6 
norum dividatur, provenict ſeries zqua- 31) 27c (99q 


liam,cajus index 0 = 2 — 2, Etiicde ITY 
CXceris. 

Demonftratio patet ex Prop. 73. Sec, Sec, qual. 
Quia nempe ſeries Terrianorum in ſeri- oq) oq 7 
em primanorum reſpective dufta efhciet | a) 22 j : 
feriem Quartanorum. Ecleries prima. 4g) og = 
norum in ſeriem fecundanorum fic du- g q) 99 (x 
Qa efficiet ſeriem tertianorum. Et fert- © We, 


es ſecundanorum in feriem Mqualium 

fic dafta, producer feriem ſecundanorum. Er fic in reliqui: 
omnibus. quod enim multiplicatione conticitur, id Diuilion: 
reſolvicur, | 


PROP. LXXXII. Coroltarium. 


FPeog3 ,» #biidem eſt gradunm five indicum exceſſut 
ſeriei Divideude ſupra ſeriem Dividentis , idem erit 
ſeriei ©notientum index. 


Exſemplt gratia. Si feries fextanorum per ſeriem: qQuar- 
tanorum, vel ſeries Quintanorum per ſericm Tertjanorum, 
vel ſeries Quartanorum per feriein Secundanorum, vel {crics 
Tertianorum, per feriem Primanorum dividacur; provenie: 
ſcrics Secundanorum. quia nempe in {ingulis ſeries Diviſa ſeri. 
em Dividentem duobus gradibus fuperat; eft enim 6 — 4 -= 

— 3==4 w2=3 I =—=2 —0=2) Ideoque per pix- 
ced.) idem terici provenientis Index, Erparitec in "71 =_ 


» $5 


Prop. 83; 84. Arithmetica Tnfinitorum, 6 5 


PROP. LXXXIIL Ceoroll. 
4s 1 Pyramis( ſeriesnemp? Secundanorum) ad Trij- 


angulum ( eque-altum) reſpe&ive applicetur (nem- 

pe plana illizs ad ReFas hbujus) prodibit Triangu-= 
Iums, ( quia nempe 2 —1 — I. )S7 vero applicetur ad cone 
plementum ſeni- parabole , prodivit Parallelogrammums 
( quia 2 = 2= 0.) Si ad ſemiparabelam , planum pro 
drens erit ſeries Radicum quadraticarunm tertianorums 
(quia 2 —F=I 3=3.) Siad ſeriem Zqualium, pro- 
dibit complementum ſemiparabole; ( quia 2 — 0 = 2." 
Et fec in aliis, 

Patet ex Prep. 31. 


PROP. LXXXIV. Cyoll. —_ 


EL, f reſpectivis rectis Trianguli primi ADB 
&- ſecundi ADE, ſumantur tertie proportionaless 
prodibit Triangulume tertium ADS > $i reſpecti». 
ws rectis complementi ſemiparabole ADB, &* Trianguli 


® 
. 
. Ly 
AE4U66&0 SS 6 SaGcaNss \ 


”—_ 


ADE, prodibit parallelogrammun AP: $j wyo Pa- 
L 4 rallele= 


56 Arithmetica Influitorum. Prop,8s, 
rallelogrammi AD8 O* Trianguli ADF, prodibit comple- 
mentum ſemiparavole ADB. 


Scequirur ex prxcedente. Quadrata enim reQarum in Trian« 
gulo confticuunrt Pyratnidem. Ecx timiliter in reliquis. Oftendi. 
rur aatem pars prima in figura priori; ſecundg, & rertia in 
pofteriori. 


PROP. LYXXXV. Corefarinms 


I P;ramidoides Parabolicum ( ſeries nempe Dri. 
manorum) ad Triangulum (eque-altum) reſpecti- 
ve applicetur- prodibit Parallelogrammun; ( quia 
I— I =0. ) $i ad pardallelogrammun, prodibit Trian- 


enlums (quia t — O=1.) 8i a1 femiparabolam, prod:- 
bit ſeminarabolaz ( quid 1 — 2» = z.) $i ad ſem-paras 
boloides cubicale, planum prodiens conSFahit ex ſecun- 
danorum vradicibus enbicis, (quis 1 L=z+) Et pari- 
ter in aliis ejuſmodi applicat ionibas. | 
Patct ex Prop. 81, 


PR OP, 


Arithmetica Infinitorum. 


Prop. 86.87: 


PROP. LXXXVI. Corollarium. 

Imiliter. $; reſpectivis rectis Triamguli AD8, Cf 
ſemiparabole ADE, ſumantur tertie proportionales, 
prodibvit Parallelogrammum ADB : fs reſpectivis 

rectis Parallelogrammi ADB, & ſemiparabole APE. pro- 

dibit Triangulun AD8 : ft reſpectivis rectis ſemiparabole 
prime ADB, &* ſecunde ADE, prodivit ſemiparabold 
tertia ACg : Of fieinaliis, 

Sequitur ex przcedente. qQuadrata enim re&arum in ſemi- 
parabola, conRituent Pyramidoides Parabolicum.Oftenditer, 
in bg. preced, 

SCHOLIUM, 

Et pari modo dealiis figurarum ſolidarum ad Planas appli- 
cationibus-refpeCtivis judicium ker. [Suthcit paucas exſrmpli 
cauſa indicafle, ad quarum imicarionem fieri polſunt innuine« 


72 ali, 
PROP. LXXXVIL Theorema. 


I proponatur ſeries quxlibet- preditarum per 
altam ſuperioris gradus ſeu poteſtatis dividen- 
day nulla jam memoratarum ſeries prodire po- 
terit, (cum index poteltatis ſuperioris ex incice pote- 
ſtatis inferioris, major quippe ex ininore, auicir! non 
poſhit: {ed aljuſmoedi plane ſeries, cujus nempe tern.t- 
nm ſunt reciproce proportionales homologis tciniin's 
alterius ſerie, quz indicem habet xquzalem exc im 
ndicis ſeriei dividentis ſupra indicem ſerict diyiit- 

Series autem fic provenientes, ſeries Keciproce ap- 
pellentur, habeantq; Indices negattvos, 


Exſempligratia. Si ſeries Secundanorum dividenda fit per 
feriem Tercianorum, vel ſeries primanorum,per ſeriem ſecunda- 
n0rum, vel (ſeries Aqualium per ſeriem Primanotum, (ub! tcri- 

Lin £8 


63 _- Arihbmetica Infinitorum. Prop. 68. 
es dividens eft uno gradu ſuperior ſerie dividenda, adeoque in. 
dex ſerici dividentis unitate major quam index lerict diviiz, 
Pura 3 = 2— 2 w1=1 —0==1:) termin] {erici oriuude 
erunt reciproce- proportionales homologis terminis ſeriei pri- 
manzrum Pata 1 refpeRive dividatur 

ſerics Yes on oa 5 4 rs. 8 ...-* 
pcrſeciem oa?', 16%, Ba', 27a , 648", Kce- 


ve! {crie Odds I' a4, 245 go a. 4 4, TA 
. 4 PY - 2 
per feriem oa*, 14a", 44', 94 5 ifs *, UC. 


per ſeciem oa, I4, 24, 3@, 48, MC 


y- - - IT T b 4 I T 
rodibit ſeries - — — —_ — &c, 
FED , Oa4z 14, 24) 343 \ So . 


cujus ſerici termini ſunt reciproce proportionales homolog 


. . O 4a 1 4 24 34 
3: M4 J , No _— —— 2. 4 4 
terminis ſeriei primanorum — , —, ==, TT, *- ge 
. New ” =, + 5  FErficubi 
ut patet Fw 2 3: F.= 1c ubique, 


Eodem modo {1 ſeries primanoram dividenda fit ver ſerienm 
tertiantorumsz vel (quod tantundem valet) ſeries Aqualirm 
per iertera Secundanorunm z erit leries proyeniens ſeries ſecun- 
danorum reciproce- proportionalis. puta 

k24 24 7 | _. 8 I | Y L 
Ody 14, 445 O43 1629 _ 


% 


E.: vari modo .jn omnibus ejuſmodi divifioaibus continget. 


PROP, LXXXVIII. Coed. 


NA 1 7nftrit a plana Cparallela) Parallelepiped;, ad toti= 
dem rectas T rianguli eque-alti) applicertar 5 (wil 

; ft reſpectivis rectis Ti riangnli, & Para lelogramimi, 
ſumanizr tertie proportionales;) ſeries rectarum proveri= 
evtinm erit reciproca ferici Primanorumt, que quideat 
; rects 


<4 A _——-_—— —c—<—xcw- 


Prop. 89. 
recte ſunt ſuis a vertice diſtantiis ( vel, fs placet, diame- 
iris interceptis, )reciproce-proportionales. 


Arithmetica Infinitorunt, 69 


Efto enim Parallelepipedum, cujus infinita plana zquentur 


quadcatis totidem reQarum Parallelogrammi ADE, quz fi 
zpplicencur ad reftas Trianguli ADB, prodibunt rc&z (re- 


A JF + & 


SOS ONO SSH UHASSnS SAG SAS 0oSnSDaey 
. . 


$9”, Ti | 
þ B 


&i8 rrianguli & ParalleJogrammi tertiz proportionales figu- 
ram AD8 mixtam conftiruentes,quz reciproce proportionas 
les erun- tam homologis retis Trianguli C quia nempe cum 
illis conftituunt retangula #qualia  ) quam Diametris inter» 
ceprtis, ſcu diftantiis a vertice, quz (propter fimilia Triangus* 
la abſciſſa) ſunc illis trrianguli reCis proportionales. 


PR OP. LXXXIX. Corsl.- 


" aem continget, fo Plana Pyramidis { quadra- 
tis redarnm Trianenli ADE equalia ) appti- 
centur ad totidem Redas Complementi Semipara- 


boloictis Cubicalis 4DEC. 


Paret ex Prop. 37, Nam/vr in prop, praced. ) tries prima- 
norum ex quibus confiatar Triangutum,ctt uno gradu ſuperior, 
quam fcries A'qualium,cx quibu- confar Parallclepipedum:Sic 
(in hac Prop) ſeries Teruanomnm in con; i. mento femiparas» 
boloidis cubicalis eft iv ano gr9lh {iperigr qua lerjes fecun- 
dano: um ex quibus conftar Pyrainis. Ucrubique igitur pro- 
venit ſeries lerici Primanowum reciproce, 


PROP. 


Arithmetica Infiuitorum. Prop. 90, 91, 


70 


5 ee SES. _ 


P A ODP. Mo Coro7ayium. 


{ boc eft, ſeries Primanorum, ) equalia quadratis re- 

Garum ſemiparabole ANF reſpective applicentur 
ad rectas complementi ſemiparabole ADEP. ( Serie 
nempe Secundanorum.) 


; dem continget, fi Plana Pyramidoiiis Parabolic; 


£2 


* 
takes Sabo bd SIE 


Nam & hic index ſeriei dividentis unitate ſuperat indices 
feriei dividendz. 


PROP. XCI. Corolarium. 


Tera plana ex ſerie rectarum Primanis reciproce 
proportionalium conflansa, eit interminabilis. 

”  ®nod & fimiliter verum eſt de omnibus ſericbus 
Reciprocis. | | 

Cum <cnim primus terminus in ferie Priminorum fit o, pri- 
mus terminus in ſerie reciproca erit © vel infnitus: (li 
cat, in divitione, fi diviſo lit o, quo>tiens erit infinitus, ) adeogq; 
refta AH, & curva £8, non nil poſt infiniram diftanti- 
am (hoceſt,nunquam,) concurrent. \ 

Pari ratione neque concurrent (nill poſt infinitam diftin- 
tiam) eadem eurva 4 5 & refta AD ( quantuinvisutrag; cone 
tim:ctar j non prias enim evaneſcer diftantia D 8 quzm falta 
fucrit intinita rea DB & proprerea «<= PROP 

| AO] of 


P. 92,93294295- Arithmetica Tnfinttorum, ”r 


PROP, XCII. Cerollarium. 


Urva £2 tuas hahet Alymptotas rectas Al, AD, 
nod & de aliis ejn/mod: Cnruis rectarum, ſeries 
reciprocas terminantibus, verum eft, 

N:mpe ita perpetto propius accedunt ad curvam reG#.us 
tandem earum diſftanria fic quavis affignabili minor, (ur cx 
di&:is facite eft probaru, ) neque tamen unquam ounciurrent 
nc iam oftenſum eſt. Atque idem de aliis ejuimedi curvis: Dai 
cer often.Jl) poterir. | 


PROP. XCIII. Corollarinm: 


Fae(D&, D8,@%c. ) Primanis veciproce propore 

Fomales << influits (ASL == © ) continue decreſ= 

cunt, ( eadem ratione qua reſpective recte DE, 
DB, in ſerie primanorum a puncts A— 0 contivue crefe - 
eunt, ) cdonec pervenitur ad miniman , ( fieut in ſerie 
primanorum pervenitur ad maxizan.} £uod verum eff 
2% in aliis ſeriebus reciprocis, 


Faret, propter proportionem reciprocam, 
PROP. XCIV. Corollarium. 


N Figara” ADp? , ( ex primanorum Yecitrocis ) Da- 
rallclorramma ir orif 3. AL 6 "cy AL 6 Sg Ec Co ſat JEUI= 
cer equalia. 


Þ, 


Habent enim baſes &ajtiindines reciproces per Prop. $8, 


PROP. XCV. Corollarinm. 


FE! p_—_—_— Toſa curva A Þ « ft 7 vperbolas CHFus Cone 
trum A, Ajmnftote 4 D, fd. 


Per Prop, pe 2. Apc!)unii, 


PROP. 


72 Arithmetica Tafinitorum, Prop. 97. 
PROP. XCVI. Corellarium, = 


0 1chordae muſica AD varie dividatur in puntFis DD, 

&*c. ſonos edet proportionales rectis D g, D 6,&%c. 

Is Fig Nam (per principia muiica) eadem chorda (zquabilis & x- 
” qualitertenſa) fonos edit longitudinjbus reciproce proportio» 
nales. Ideoque {1 chordz fintut A D, AD, &c.ſoni cunt vt 
Dz, Ds, &c: per Prop. $8, 


PROP. XCVII. Corel. 
0g I plana Parallelepipedi (quippe ſcries equaliumn) 4- 


qualia quadratis reFarum Parallelogrammi ADE ad 

reſpoctivas rectas Complementi Semiparabete ADB 

( ſeriem ſeil. ſecundanorum) applicentur;, prodibit ſeries 

 rectarum ſecundanis reciproce proportionalium : Fx qui« 

bus ff ſupponatur conflurifigura plana ALE, erit ea inter- 

winabilis, & curvaillas terminans duas habebit Aſymp- 
fotas rectas AD, Adv 


preced. 


Probatur eodem'modo quo propoſitiones aliquot prac: dc» 
tes de ſerie reciproca feriei Primanorum. 


PROP. 'XCVIIL. Cerol.. 


|| deme continget, fi plana pyramidis fic applicentur ad 


rectas complement ſemi- paraboloidis Biquadratical's; 
?}E [4 


y 


41 


Prop. 99; FOO. Arithareticn 7. -Priter #Y!., + 
oe þ FO BUT 7 imMIiGO 170 its parabolici a Cc ' rect as CCL Piomoncti 


f ” 
paravoloiats CubIca!l F 


Nam & iſtic index ferici dividentis binatio ſupcat ir.diccn 
ſcriei dividende. 


PROP. XCIX. <Cerollarinng, 


N ju! (104i. ſerie ſeennairis reciprect, refte D 8 


AY 
d8, 9c. ſunt in reciproce ratiesi: "Di Wrctr ove 0a 


( ©  dliſtantiarum @ verlice) rations 1, froe 


ut dAg Dag, &cﬀc.) 


Quia nempe reciproce- proportionales funt reQis D B, 
dB , &c. quz ſunt in djiametrorum A D, Ad EC, rattonls di- 
recte ratione daplicata, Pura 


daAq.DAq::dB.DB::D&.d6. Ergo 2594 _ D8_ 
DaAg - d& 


PROP. C. Ceorolarium. 


N Fieura plana ( ALE) ex ſeriereffarum ſecure 
danis reciprocarum conflata , inſcripta parat/clo- 
irainma (ALB, 8, AcR, ) ſunt interceptis diamciris 
(CD 4,44,) reciproce proportionalie. 
Sunt enim (per 23,e6) ut DA»DpaddAuds. Fil an- 
x per przced.)d &— D9 Dp: Erd A»d&—DAID 
e per pizced.)d & TT K Th B. 


Ego &DA»D5. dA«d&—Dns D&::dA-DA+D #8. 
DAqsD8::dA.DA. 

PROP. CI. Cirolarium, 
WY vero figura plana ( ADEB) fit ex ſerie refarum 


Tertianis reciprocarum corfiata; ( que nempe fint rei is 
complementi paraboloidis cubicalis 4DB IO Rarallels- 
M in EVA1H2 


"4 Arithmtica Influitorun; Prop,1or, 
grammi ADE, tertie proportionales; ) erunt reae ills 
CDB, dg, &*©,) in reciproce rationis Diametrorum ( DA, 
d 4,Qc. ) ration? triplizata ( {cil. ut dAc, DAc, Oc. ) 
Et Parailelogram 14 inſcripta 4Dg, Adp, &c. ) in rec. 
proce rationir diametrore:n ratione duplicata. ( five ut 


d iq, DAgq, &c.) 
Alt 


ut ——_ 
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Eſt enim (ex conftruſtione) D2.d2::dB.DB::dAc. 
D Ac. Er propterea etiam d & =D D#z. Ergo Paralle- 
| Be 


logramra AND&,Ad&::DAsDZ.d AzdP = 
dAzDAcpng.. DACc D#za:;: dAquDA 7 Dg. DAc: 
dAc dAq 
DE ::dAq.DAq, Quad erat demonſtrandum. 
SCHOLIUM. 

Atqus eadem modo de aliis ejuſmodi figaris planis ex q:3- 
Eder reftarum {erie recifroca conflatis judicandgm erit; ut & de 
Parati.lougrammis (itve reftangulis five obliquangulis , prout 
litas hgncz poltulat, ) iplis-inſcripris. 

Q10d ad Aream autem attiner iftarum figurarum ex ſericbus 
reciprocis conſtantiuam ; quzrenda eft illa eodem fere mods 
q40 lupra in {eriebus diceRis. Ubi auten (erics dire&tz indices 
haGent 1, 2, 3, &c. urquez ſupra fertem Aqualinm tot gradi- 
23 alcendunt ; habebunt hz quidem (illis reciprocz ) ſas3 
indices contrariosnegarivos — I, w 2, — 3, XC. tanquam tot. 
zradivis infra feriem Aqualium deſcendentes, Pront antem 
:He ab o ciphra vel Nihilo continuo creſcunt , hz centra ab 
> Iniigito continge decreſcunt ; {arque ur illic terminus maxi- 

us 


LY 
2 
is 


WA 


Prop. 101- Arithmetica Tnfinitorum, © F 


mas, hic minjmns,feriem claudirs (que tamen & pro arbitrio 
concinuanda ſu; ponitur, quouſgue liber iNic creſcen.!o , hic 
cecrefoendu ) adenque, ut illic fgura Circumſceripra (paral- 
I-3ogrammun; puta vel priſma) ſive [cries totidem terminornm 
Maximo equatiums; hic, figara Inicripre, iive ſeries totidem 
termigorun Minimo 2qualium, habenda «ft pro conmuni 
menſura ad quam tacicnd. <t comparatio; utrobique ad iilum 
cerminum 7zeipectu habito qui ieriem clandit. 

Neque interitn mirum cuiquam videatar(ut ut fortaſſis inex- 
#p:tacam) 1 figure intern:inate rationem ad dartam aliam 
ierminaram inquiram. Quamvis enim hujuſnod! figure AD#2Z 
(ncutex pare Dp ad libitum terminatz.uti mods js his ſchy- 
fits diftum cf) ſupponanrur ex parte £5 in infinitum contint- 
atz (per Prop. 91.) non tamen piopteiea vel nullam vel fcn- 
per infinitam rationem habiturz int ad-f{arain figuram terini- 
natam,puta ad parallelogrammim que altum tuper ealem 
bait D 2 deſcriprum Quod eo quidem facitius afſenfum ob: ine- 
re polle videarur,ca id ipſum in una qrada beura {olida (quam 
Hyperboiicam acmtam infinitem vocat) jam oftenderit Torcicellins. 
Sed neque ſemper rationem habiturz ſunt finitam, ſ:d ali- 
quando ve! infinitam, veletiam (ii id - fine ſoleciſmo dici 
poſlit ) majorem quam infinitam. N-mpe, it cadem rario- 
ne-abbreviantur r:Kex HE, qua prolongantur reGte D gp, 
erit ea ratio infinita; ubi nempe prolongatio - wunius 
Xquipollet abbreviationi 2lterius, (& propterea figurz infinite 
continuatz ratio ex urraque compolira #quipoller hgure alt- 
cul #quabiliter in infinjirum continuandz : ) Si vero wind 
ratione abbreviantur re&tz# $8 quam prolongentur D £,tuturz 
eft ratio pluſquam infinicaz tunc enim prolongatio haium 
przpoller (ſeu pluſquam z#quipo!ler) ilarnm abbreviations. Si 
auret maiori rati-:ne decrefcant res 2 quam cretonunt feed? 
.D &, prapollet eartim decrementun: ing efento Faro ; ?ct* 
og; futura eft £uhu Anita, minor liquidero Qian Infirita. ( 
quiden) ſecinitiin hoc Kermietoyy NOR Ni ze Ctr CEL QUAS 
jam eraſtanus, led de als crjam quirths ti! Ine minebiibyus, 
five plavis ave ſolidis, ad ierminarar al gt comparetity tio. 
canlnm erit !{ que, credo, ſpeculatto non VID UP In jane, ) 
Quz auiem foraura eft in bngulis ractio, ſeonenibus aliquot pro. 
politiunibus ( regulam _ 64 ſecuil)-inGicaDlinut, 

m 2 


PROP. 


- 2-2 Shri 


76 Arithmetica Infinitorn Prop. 1023 


PROP. Jl TOoremas 


C * T foura ADS verticem habeat An infinitum, 
WD & pcrpetuo decreſcat ad bata uſqz Dz, ſecun- 
K. dum fericn: aliquam recPBrocam lericy cuthbct 
dicete ( cart puta que prop. 59. memorantur, ) 
Le indicem havcat minorem quam 13 habebit il]; 


£?I 
”i J 


ad paraliclogrum num {uper eidem baſt xque-altnm 
rattonem fiuttnicam nempe quam habet 1 .ad iſtius 
(cricl reciproce indivem unitate auctum. 


Exfempli gratia ; ſanto ſeries diretz fſublecundano: 
rum, ſibtertianoram , fſabqurianorum, &c. quarum, 
indices Z, =, E, &c. ( unicace minores; ) ſcries his rect- 
proce indices habcbunt —3., 7, — 4» &. (Nam fi ſup- 
ponatuc ſeries xqualiamzcujus index 0, per illas dividi, ferics 

| divition® 


| _ FOE | ; 
Prop: 103. Ariti metica Trfinitoritih, 


© LF He © »4iZ7%\ 7 ; 30 *. Oy e% 7 
div 1i3nt PiDYCTICNtES habcbu It wn UiCeS —— —— 


L "I j - 2 1 4 e ; "28 
a Ln  \* { wif (} 'S by frws EY \ ww 2 w__ = 6 Es { ; (2 a \- he ' 
\ bo OR Ms # ONE m Prop. '.4*) acdatur 1, Feni.m., T Ig 
L _ 1 - 3 \ Ce 7”, v _— 
yt. þ D i, _ no ft, 2 9 rj T4 NC. 4 tt CPICCEN 
Taitlo rotius Hieur: : 2 (1 : De vara! TS: I SFU ITNUGN HNLCTIPLL 133 iQGDPED 2. 


15 
d: m baſe &que hes) ut x ad 4,3. =; Ye. velur 2a 
3 ad 2 > 482% 3, &o, 
I: ITY inmovdo, {| {umatur feries rectproca der: 
cubicarum lecundanorium, vel radicum biq. adraticarum focun- 


CANOTUM, tit TerUan rum, Vl! ailicum furdcio! id3: 439) {: Clin s 
Aan9! CON, Lertl4n rium, 217 QUASEANOTIEN 3 mrs indices 


2 3 þ- 4 - Fg .* 
Lunt 3342459057 J aur abii c LU! oigferie! CU ;35 narx <h unts 
tate minor {ra reciprocarun FA _ indices negativ big 
concraril pane —_?, w =- KC...) addnone unitarie” hens 


ON 
- - PX » 
Ld indices Hios tic 


tivi ad pPUltivum, 


ber 


ainrmativi, adeoque ratio quam habe 
@UCLUZ, CLIC FATIV itica 3 quippe mumer | 


— 
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PROP, Cill. Tnforena, 


[ vero ejuſmodi Fig! ara ADPez fic contirvo de- 
creſcat juxta ſeriem quz ſit reciproca dire # 
indicem habentinnitati aqualem ( nem. pe (e- 
rici Primanorumz } habebit illa ad Parallogram- 
mum inſcriptum rationcm intinit.m:; cam nempe que 


elt 1 ad ©. 


Cam enim ſeries primanorom ind'cem þabeat 1, ſe- 
ries hinc recipxoca indicem habcbit 1, ideoque 
T5 


78 Arithmetica Influitorun. Prop. 104, 


per Prop. 64+ ) ratio proveniens erit x ad = 1 + 1, hoc & 
1 ad 0. 


PRA OF. IV. Theorems. 


I deniq3 ejuſmodi Figura AD , fic continu 
decreicatjuxta ſeriem quez ſit rectproca dire&# 
indicem habent1 unitate majorem3 habebir illa 
ad Parallelogrammum inſcriptum rationem plus- 
quam infinitam : qualem nempe habere ſupponatur 
numerus poſitivus ad numerum negativum, five mi- 
norem nihilo, Nempe eam, quam habet 1 ad iadicem 


utiitate auctum. 


AJ Se 


= 


cer GO CAGESAGEASPAHAGUDSSOC ananacecencanncae 


ajnonet <a0#5 zonnnatcontecrceancncdauadocnennute 


Puta cum indices feriei ſecandanornm , Tertianorum 
Quartanorum,&c. lint. 2, 3, 4, &c. (unitate majores,) indicrs 
fecierum illis reciprocarum erunt . 2, — 3, — 4, &c. qui 
quamvis unitate augeantur (juxta Prop. 64. Jmanebunc tam-n 
Negativi,puta me 2Ti;i=——l,w;tTI==m2, mit i== = 3,8. 
& proprerea ratio quam haber 1 ad indices illos tic auftos, pts 
I ad 1, 1al 2, 1 ad —3, &c. major erit quam 
infinita,ſive1 ado; quia nempe rationum conſequentes funt 
minores quam 0. 

Azque ide continget, [1 ſumarur reciproca ſeriei radicum 
guadracicarum Fertianorum,Quartanorum, Quintanorum &c. 
Ccuus indi exfuntZ, 5, 5, &c. ) vel indicum cubjcarum 
Queritano:um, Quintanurum, Scextanorum, &c, (cajus inci- 

C6% 


P 105.105, Arithmetic Tnfiaitorum, 79 
cer le if, 5, +, Fc ) ant cuivis denique feriei cajus index: 
}i 


fi UNIL4LT TRA; Its Lit atee, 


PR OP. CY, Theorema, 


| ejuſmondi fora ADz22 verticem habens Aa 3, 
nicum & bein Dg der Hn ratoOncim | ws 
beat ad tnterip? mn parallelogrammum AB&a -. gs 
rem quam 1n6n tan; eadeim igura ADE&8 verticen l:a- 
bens AD infinitum & batiin WT aeterminatam , r2- 
tionem habebit ad infcriprum Poraliclegramnum 
AJZD minorem quam wi ol * Goitam —_— 
Et contra, 11 fitu illo conficverata rat ionem habeat 
norem guam infinitam 5 ſitu hoc habebit ——_—_— 
majorem quan infinitam- $1 deniqz in {tu uno ratio= 
nem habeat fimpliciter infinitam (puta neqs m2 in» 
rem neq3 minorem)etiam & {itu altero habebit ratio= 


nem ſimpliciter infinitam. 


Nam verbi gratia, in ſerie ſ{ecandanis reciproca, cam {nt 
(per Prop. 99. Jretz Ds, Dp, in diametrorum +£ .D,. A i, 
ratione 1eciprocz duplicata:ernnt e converſo re&tz AD, AD.,h IC 
et 8 48 inretarumD &, D &. boc <«R, diametrorum A H, 
AS, ratione 'reciproc#-luodurticata z adeoque ip!z & 8, 
8, Nc, ſunt ſerics fecundanis reciproca. Er contra. Argue 
(cum jdem etiam in aliis ejuſmodi ſecic-us conctinga') ratet 
propofitum per Prop. 102, & 10g. 

In ſerie vero primanis recipreca ; cnm Pprr Prom 63.) rex 
Ds. D 8, linc diametris AD, AD. recipe cr proportic naless 
erunt etiam rex S8 S8 Cameras inis AS. A. reciproe 
ce proportionaltes,Ipixqu. S þ Ob, frriig nt ny gu pianils recle 
proca. Conftat ergo propoiiuu pes Pon 102, 


P R OP. CVI. Trrmema. 


gd! ſeries aliqua recivroca per ſcricm alia::; £ 2 pan 
ciprocam five diretam) multiplicerur . da” 


80 Aritþmctica Infiyitorum, Prop, 106. 
tur, vel etiam aliam multiplicer ant arvidat z eadem 
leges obſervandz funt gue in fericbus dircfis prop. 


wy bc or. 


Exſempli gratia. Si feries ſecnndanis reciproca (puta =, =, 
$, Kc.) cujus index 2 reipecrive. ©ruliplicecur in fericn 
Tertjanis reciprocam (putat, F, F, » Ne. ) cuius index-ett 
== 3 ; prodibir {cries ſubquinrai? r.ciprocat, 3e 5 244 » RC.) 
CUj!1: index. 4 = 2 —3 Ur Pater, 

Item ii {cries rectianis recipuoca (+, F, 2,, &c.) cojns in- 
dex = 3; reſpective multiplicetur per {eric ſecundanorum 
(1, 4, 9, Kc.) cujus index 2; prodibir-ſeries +, +, 2, &c. 
hoceft+,3.+, &c. Piimanis reciproca, cujus index = 1 —: 
— 5 t 2 


; Item ji {er ics ſubſecundanis reciproca < nl &%. 


eajus ind x —#; reſpeRive mulcipliccur in feric frcunda. 

norum (1, 4, 9, &c. } cujus index 253. piodib et ſeries 
— DA ICS. 7 vs 3» £v 2, U 
v Qt, vy 2, 4 25 

Y-114/1,2 42,34 3,&c.vel 4 1,4 8,4/ 2 7,&c. )radicum qua- 

dractcarum cubori fſeu tertianorum,cujus index 3 — — £ + 2, 
Item, it ſeries ſecundanis reciprocagzcujus index =. 2, dividat 

ſeriem Primanis reciprocam,cujus 


Ly 

index — 1; prodibir ſeries Prci- -) —_ 
manorum, cujus index, I = we 1 +) 4 L _ 
T 2, fempe — 1 MINUS == 2. "WP, z (7 =3 

Item f: {erties Primanis recipro- &c. 
ca,cujus index — 1, dividat ferj- » » x "ey" 
em ſccundanis reciprocam , cujus x) i "= n 
index — 2 ; prodibit ſeries Prima- » ) T © I 
nis reciproca, cujus AS os. * "ny F_ 
— 2 +1; nempe — 3 minus — I. 

Item, fi ſecies primanis recipro- 2: ) 4 (x 
ca, cujus index ,_, I, dividar feri- * ) 4 (8 
em ſecundanorum, cujus index 3 3 2 ) 3 (27 


prodibir ſeries tertianorum, cujus Wc, 
index 3==2F L,nempe 2 minus I. 


Prop. 107- Arithmetica Infinitorum. 


Item {1 feriem Primanis reci- 1) "&p- 
pr ecam, Cum index mw I, diviiat 4) > (2 
ſeries ſecrn Jang om, culns jndcx g ) ; (27 


2; prodibic lerics 1 erate rech- KC. 


Atqiz Hem continger, In alits guibalvis BOjaſmod ſ:ricbuss 


Adcoc:ic conftat propolituas, 
PROP. CVIIL, Cor:lerium. 


\ T propterea; $7 ad Þnrjuſmo!; fleuram A D6 A, 
(ex wna parte in infinitun produdam) juxta 
memeung, [eriem reciprocam , aptetur ( eo mode 
quo 9 Prop.Con, Sc. & alibi ſrepra oftenais) Pyranti- 
avicles vel Conoides inverſum, ( ſeu potins Calatoides:) 
habebit illud ed cylindrum aut Priſma inſcriptem ( ſuper 
eaderms baſs eque-altum,) eam rationem, five finitam ſive 
infinitam feve pluſquam infinitem, quam precedentia 
Theoremata docebunt. 


{* Para, fi planum fit redarum ſerfes ſubtertianis reciproca, 
cujus index — ;, adeoque ratio quam habec ad parallclo. 
grammum inſ{criptum Cper Prop.64, & 102) ut 1ad 3 (= = + 
tri) hoceſt, ut 3 ad 2: 
folidum ex tutidem pla- | Oo 
nis conftans in refta'um i Ee 
earum rations ditplicata, _ = Rn as” 
erit ſcries Quadratis ſub- TT 6 ne” 
reftianorum reciProca, ctt- ON Es” 
Jus index 4 Por Prop. {none png, £ TY 43 
106.) LS [Ee i i eoxatnl PoE LS 
vel . Fplus — 
illius fotidi at inſc;ip- ; k 
tum cylind v1 vel Priſma ( \wper cadem baſt 2qure- alrum) ut 
rad; — -;T1,velutg3ed 1 virubigne railo faite, per 
Prop 64 & 12, 

Si plantm, iit ſeries ſubſcerndents reciproca, cnins index 
== 2 » adeoque ratio iphus ad Pualldygren mum iniiiywum 
N n TFo 


1 BE, ST Ce, a2 ; 
3 5 Fa ally Þ ; Tf 0 OOPS: 7". 7 2 


—_ 


———— - 


>” — — 


82 Arithmetica Tnfinitorum. Prop;107, 
ut T ad 2 = _ a x I, vel ut 2 ad 1? (per Prop. IO1, 102,) {9+ 
lidum ex totidem planis in 
reQtarum ratione dur:Jicata 
conftans, erit ſeries quadra- 
tis ſubſecundanorum reci- 
-praca, vel ( quod tantnan- 
dem valet) ſeries Primanis 
reciproca, cujus index .. £, 
Vel wo 1I= mw; 2 Ideo- 
Gte ratio hajas folidi ad 


cylindrum vel Priſma ( ſn- 
per eadem baii zquealtum } 
we 2 ad = 4-71: o, 
(per Prop. 103.) Nempe illic catie finica, hic ſimpliciter inh- 
nita. | 

Si planum fir ſeries Quadratis ſubtertianorum reciproca, 
cujus index @.7, ejuſgue ratio ad Parallelogrammum in- 
ſcriprumauti1 ad; — —;t1,velutz ad 1. per Prop.102.) 
ſolidum ex planis totidem in reftarum illarum duplicata ratio- 
ne conſtans,eric ſeries Biquadratis Subtertianorum reciproca, 
cujus index w *— 5 — 5, & propterea ratio iplius ad in- 
{criptum cylindram yel Priſma ſuper eadem baſi zxque-alcum, 
utIiad —S$TI— .z, velut 3ad 1 (per Prop. 104.) 
Nempe illic ratio finlta, hic pluſquam infinita. 

Si planum fit ſeries primanis reciproca, cujus index 1, 
adeoque ratio quam habet ad Parallclogrammum inſcriptum 
32d w1t1i—0: ( perProp 103 ) Sulidum explanis ia 
reftarum illaram ratione duplicata conttans,erit ſeries Quadra- 
eis Primanorum ( hoceft, ſecundanis) reciproca, cajus index 
— 2, & propterea ratio iphius ad Cylindrum vel priſms ſuper 
eadem baſj zquealtum,ur3 ad —=2 +1, ſuutiad — 1. (per 
P.10,4 )Nepe illic ratio {impliciter infinita,hic pluſqui infinita, 

Si planum fit ſeries ſecundanis reciproca, cujus index — 2, 
adeoque ratio quam habet ad parallelogrammam inſcriptum 
utiad .2t1— 1. Solidum ex totidem planis in re&a- 
rum illarum ratione daplicata conftans, erit ſeries qQuadratis 
{ecundanorum, hoc eſt qQuartanis, reciproca, cains index. 
— 4= 2 = 2; cjuſque ratio ad Cylindcum vel Priſma d-- 
bite 


Prop. 107- Arithmetica Infinitorutt. . G3 
bite infcciptum, ut1 ad = 4*1 = 3, (perPiop. 104.) 
Nempe utrobiq; ratio pluſquam infinita, 

- SCHOLIUM. | 

Arque ita problema illud ( ingenioſum quidem, & non pau 
cis mirandum,) quod Torriceliius in ana figura fulida prafi- 
tit, (puta, Solids 1yperbelico auTo in infinitum continuato, #qua- 
le cylindrum conftitucre) nos in aliis innumeris fguris tam 
planis quam ſolidis Cprecedentibus ſex propalitionibus con- 
tnuis) pre ftitimus. Pata, Figuris innumeris jpecie differentibus, tam 
Plaris quem ſolidis,interminatis, £quaies ficuras terminatas(vel ſzlrem, 
quod cantunderm valet,in cogaita ratione conſtitutas) exhibere. 

Conlultius fortatlis effet, (li ran:vm aucupandz famz ope- 
ram darem,) ceJara methodo qua huc perventum eſt , panucas 
aliquot particulares propolitiones ( tanquam admirandum 
quidpiam aut ſtyupendum )demonfrationibus apagogicis often= 
dilſe.quod veteres olim non raro fecifſe,plane {afpicor;qui illud ' 
ſCepius libi videntur propoſuille ,ur ipſos alii admirentur potias 
guem intelligant ; {altem ut ijlis eorum effatis afſenſum coaci 
przbeanc, potius quam ut geruinam problematis inveſtigatio« 
nem incelligant. Arque hinc fatum effe credo, quod eorum 
Avalytice (quam quidem ipſos habuifle ex mulcis iplius,in de- 
moſtrationibus eorum non pau-is, veſtigiis ſatis liquet) poſteros 
fere penitus latuerir; Cexigua enim plane pars il!a eft quz apud. 
Diophantum exftar, ti ad egrevia illa quo ipf pervenerunt in- 
venta comparetur:) Ut neceſle habuerinc preſcntis xvi mathe- 
maticl-( Vieta,Vughiredus, H nn r:0ins, Ghetaldus, Cevallerius, Torri< 
cellius, Charteſius, aliique magni vict) vel novam excogitare, 
yel antiquam faltem {conclamatam plane & penitus ignora-; 
tam )de novo reſa(citare; quvd quidem eo ſuccefſu preftiterunt, 
ut noftram nonc dierim Analyricen, veterum iſtam, tanta ſue 
perſtictione cclatam, #qua:e faltem vel ſuperare porius null 8 
dubirem. 

Verum ergo mallem libere philoſophando, fontes ipſos a« 
perire, ur eadcem opera poſſit leftor & propofitionum demons 
ftrationes & methodum qui iftuc pervenerim perſenrilcere; 
unde & ipſe poſlit proprio marte ejuſm::di alias innumeras 
mycſtipare, qu3$ ego (ne tr dio tim) lubens pretereo, conten* 
tus eo digitum interdilſe,unde 21:1 alia noftris {imilia pro libitu 


depromants EI TE 
N on2 Licuiſiet 


84. Arithmetica Tofnitor i, Prop. 108; 

Licuiſſet quidem & prxm:. 136-14. $27e, & mula pale 
ſim interpolare, QUE ex Oi HCI - 5 4041143 Yacile deduci 
poſſent. - Vecum-can 2a , quiz 1245 5 oily 3.24 videancar a» 
but nde {ufficere » UT & } {a £E: LICU  iacls ieete Hg antur, 
& periedam Afatis ſerjerwa (tan invpiiclum quam 


compotitarum & urriique Gr age mM ) tratatio- 
nem videamur contiarre: ad tcites Con untes (live ad 
Binomioiium five Aporomernm formain) cxpllcandas, tcfiigan- 
dum lcntio. 


CI F - FASaTIJ174 > 
PROP. CVill, T eorenid. 


C. I ſeries Xqualium ſerie Primanorum . reſpeCtive 
\Þ mule {v7 (puta, (1 primus terminus hujus a pri- 

m9 lulius anfe ratur, {ecundus a "une on &c. 
_ erunt ſormilli p_ fin ita augeatur 3 ; Ag- 


2 


Wieer: TT hs 
Intellige, 6 Aqualinm & Primanorum terminus altimus 
idem | it (vel 4qualis) Quod & defaceps aliquotics inte[ligen- 
dum erit:/in fuecint inzquales, non ramen erit dithcile rationes 
provenienres Invenire 5 quod monuilſe fufficiat, cum id quiliber 
ſuv marte pixftare poterit, 
Sit vecbt gratia terminus FEqgua- 


tam quilivec & primanorum niax- CR o4 RtTo-1 
imus R ; ejuique pars infinice paryra YR —- 1 4 Rtxr:xs 
dicatur 4 = = numerus termino- Sf — 2 4 RT 24 
rum omni:m ( vel figure altitado / Fo we3 4 RtT39 
* Þ. ) i1 Terniini. KC. &c. 

continuentur in infinicum uſque ad... R .R R+R 


erit Reiiduor ti & Aggregatorh ſama... AR HAR ARHAAR 
Nam omniil A.qualium agregaiit eric AR (ui pater;)Primans: 
mA ag2regatuin ciutdem ſemiilis £ 1R,, per Prop. 2. ) Ecgo 
AR - \N = & AR++ AR—!AR, Nempe 
ferict +qualizm (AR) iltud eſt +, hoc; : prout aſhcmatur. 
Hoc eſt, exit ilud ad [eriem #qu iliom u! za11, vel utiad?: 
hc aiien,uc} ad i, velutiadg, velz ad2 


P R OP, 


Prop. IC09,I1I0.1TT. Aritl, meiica Tf? riterum. 83 
PROP, CIX. Corof.. 


. } % ey * ? 

 RgO 9 $7 Pard Pelogrammo anfevatur Triamen'iiit 
Y _ . f : , - F . OP - Y % Wy , ”" mp Os 

( ſuper eddem vel equali baſe eque- altum) Refi 


WR Hs S456; ES 
( Gun anidem CY 7Þſu2 eral 1777. 
I id ” - 


» ” oh A _ [4 7 04.4 mn 
ARCHUH 712 THUOETNTH PH ) erif Purabtige 
; #1 Rye: ' E.- 7 6. - * " Eye ” 7] "4 7 
CY 41711 [er7)jas & jI7 dddatar 171 
: F. F =O # 3 3 * 1 ® 3 2 43 4 
ARON, CFIT ACET QUT ME? | 74 #1pe 


Trapezinm) ſejſquialterem, 


Pater ex przxcedenti; clt enim Paral- 
| Jelogrammum ifeties Aqualium ; 
Friapgntum, {eries Foimancium,. 


PROPE-CH Coroll, 


Lap Cylinarin Parabolice excavatws, eff pleni ſ[emif- 
fer. ( £#04 idem vernm eſt de Priſmaic inalogice ex= 
cavato, ) 

Nempe {i ex Cylindro (ſerie nemye Rqualium (eximatur co- 
noides Parabolicum(ſuper eadem baſe 2 qiie-a!tum) quod gui- 
aem eft ſeries primanorum (per Prep. 4,vel 60.) qued reiiquum 
et crit {emiſtis toijus per Prop. 108, _ 

Arque idern accider 11 Priſmati eximatur Pycamidoices Par 
rabolicum, 


PROP, CXI. Theorems. 


| T Series /quvaltium rulGctur ferio Secur danu- 
rum, Tertiancrum. Quartarcrumr; &e. Reficua 
erunt tots Cuo Lrienres.. res Quadrant, 
quatuor Cuintantis,Ec. Sin ita augealur , enmr £0 
N n 3 $3CLATR 


or Is LIES Do Or Rh A OS ERA ERA WE AY Gao 
- Pe ; 


85 Arithiaetica ly Fnitorn't. Prop. 112,17 2, 


gregata ejuſdem Seſquitertium, Seſquiquartum , SeC- 
quiquintum, RC, 


R * toa* R* +a? Rt of 

| WY a. R 5 a [a R# +146 

Nempe it Termini 0p « +,,- R3 +90) Rf 104% 

-R* +96* BY +2740 RY +314? 

&c. &c. &c. 

continuentur nſq;ad R* +R* Ri R*_ R* +R5 

ern fammx AR*® + FARRAR: +5 \R? AR* +5aR% 
(per Prop. 44 ) 

Hoccſt, Reitduorti furma T1. 
Aggregatorum ſumma 1 + 


, 5 'T: 
z = I -; 
L L 
z == 8 FS 


— 
—_ 
OO — 
— 


;.M k _ _—_ Kc, 
2: I bb & 
PROP. CXIIL. Cors:1. 


Rego, f Parallelogrammo auferatur complemeniuy: 
Semi-parabele, Semi-paraboloidis. cubicalis , Bi- 
| quadraticalis,@*c, Reſtauum ( puta ſemi-parabo- 
£ 7 ſemi -par .aboloides cubicale \ biquadraticale, Cc. ) eri? 
+225 7; Oc. totine Parallelogrammi: fireidens Payal- 
elogrammo ejuſmodi complementumaddainr, erit aggre- 
eaturn F14,5, Oe. E E ju) der Parallelogrammi.. 


Paret ex prxcedente, 
PROP. CXII, Corol. 


Tem, Cylindrns Corice excavatus, ( vel Priſma Py- 
ramidice,) continet integri duos trientes. Ft fimi= 
liter de aliis excavationibas ( mutatis mutandis ) 

fret jedicium. 


Patetex Prop.11 r. fubdugta quippe ſerie ſecundanorum, ex 
ſerie Mqualinm, 


PROP. 


s © M—_— dt a. 


of P. 114,115, Arithmetica Infiuitorne. By 
PB OP. CRIV. Thecrama. 


{NT Series Aqualium mulGetur ſerie ſubſecunda- 
& rorm, ſubtertianorum, ſubquartanorum , &c. 

Refidua erunt totius Triens;Qnadrans, Quintans. 
&c. Sin ita augeatur,crunt Aggregata cjuſdem quinq; 
Trientes, ſeptem Qyadrantes, novem Quintantes, &c, 
yel, duplum minus Triente, Quadrante, Quintan= 
te; &C. | 


y/R +404 yS*R +404 v/*R +4/*09 
BED | WereS re Yo Rg, o/ Be y*R +4/*1g y*P. + x/*19 
mini. DVR +20 v*R +v/*24 /aR+y/*2z4 

Rtv34 VR +v'34 /®R +4/*36 


| &c. &c. KC, 
/ Continuen- 4/R +4/R /*R+/'R JFR+y/4R' 
| turad 
Erit ſame Av/R+HAYRAYER HAV IRAY AR »fay*R 
(per prop. 54-) | | 
Hoc eft,Reli- I = | =; = — ; Im to” 
duorum ſumma . 
Aggregatos IT | —}; iF2—2 1+4 
rum ſumma 


PROP. CKV. C orellarizin. 


F-Aeo, Si Parallelogrammo anferatur Parabola, Parg- 

boloides Cmbicale, Biquadraticale, Ec. Reſrcinmm (= 

rit totins Triens, &uddrazns, ©nintans, &c. Sin add. 

/ ur, erit Aggregatum Parallelogrammi duplum minis 
| Triente, ©uadrante, Suintante,@c. 

Sequitur cx praced, 


\ 


23 Arith wetica Infinitorun. Prop. 116,117, 


PRC VP Fo XR VI. Ta 8fema,; 


Ar; mn 19 ju licandum erit jn ſerichus aliis ſeric; 
#, fy : 1} 
Amnatim 1tlendis vel ſubducent dis ; Quaruin 


QUANZTILAS 111 unoteſcir ex Prop. 59. vel 64. 


: # a R : *y oa! a "i G +4 "o4® "wu R * + y * oa * 
# Pats ”; y/ Eq $5” a *R* +4 *12* / *RE +4, * 12* 
LE: I a 4 Z =>./ 337 y/ 3 P. 2 wt, \/ 3 4.3 Fo 3 R 4 + \/ 1 16.4. 
GO xv 277 i. an. = CFC / 3 R* + * $1at, 
ME: "IE &c ad Fc. ad 
comin} gR5 RR RS RE Re 
CIK EY oy vez ND PIE Wore" amweiiay 
ſumma Ay +7 A a/ /R3 Ay *R* +;A 4 *R? Ay*RY +EAy 3.4 
Huc eft.Reſiduz I --; = En © ===; Es Fam: 7 
Aggregata 1 La © + 3am 3 1+? —; 


Ec timilicer Cmmntatis mura:dis) in afiis quibuſcung: . 
PROP. CXYlI. Theoreme. | 


EC) T exrponatur feries /Equ: zlium mul&ata ſerie Prims 
i norum 5 Rfiduorn um Quadrata, Cub1, Biquac ra- 

ta, &:0. ad ſeriem totidem eorum maximo Xquaiitin, 
rationem habebunt ALIA 


Placct autem pro notis 16, 24, Ze, &c. (in prececent!- 
byz propoiitionious ulurpatis) jam ſubſtituere a, b, c, &c. 440 
mckius Opcrationis Procenus peripiciatur. 


PROP. 


Prop.118. drithmetica Influitorum. 


Teriel Quadrata, 
R ,- 0 R*.,oRk +00 
þ 4 


LEE PILCEY io 


AR —2AR | AR* —ZAR* +2AR* | AR* 4 ARPLIART — 3 AR 
- i I 
nepe Lt —S| Imati=3 7 7 +3; Sal 
: I Xx 2 Ia2X23 
ve] 2 | > | HS NY 


Er fic deinceps, continue multiplicando numeros arichme- 


% 2, unitate continue creſcentes. 


— | tictproportionales, { prout potefiatis gradus poftulat) ab x 


Et quidem nihil altud ſunt quam toridem ſeries Primano- 
rum, Secundanorum , Tertianorum , Quartanorum, &c. in» 


ver{s. 


PAOP,. CXVIR Theorema. 
g! ſupponatur ſeries Xqualium mul&ata ſerie ſe- 
cundanorum- Refiduorum Quadrata,Cubi,Biqua- 
drata,S&c, ad ſeriem totidem eorum maximo zquali- 


Fy 

a- Seriei Quadrata 

im. R* was O O Rf,.ooR®1too 
LT R*.-$a*R + a*® 
i R* na * [ Rf ER 4b* 

ati- il R* =c* R *.- 2c Rs 

340 &c. ad '&c. vſq; ad 


Rf Ro R*... 2 R*R* 2. R$ 
of | fima AR* — + aR+ | AR*— FAR%+ 3AR* 


nope... 1 i=2 1 dt —=t, 
: 2 | 2X 4 
Y ev—l_wa ptp——_— 
el a __ 
@) 


um rationem habebunt cognitam- Nempe 
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go Arithmetica Infinitorun. Prop.,119, 

Ec fic deinceps, continue maltiplicands muncros a ith met. 
Ce proportionales (quonique gradas poeſtatis poltal at) a 2 3 
z continue binacio creſccntes. }. 


PROP. CXIX. Cordllaritm, 


E T propterea, Conoides { vel Pypramz:;.1.5) ( BIN Ga 
rabole ( ant etiam Parabols) cirer iptis on lint; ge 
epÞ/icatans aptetun, erit ad Cy!indrum (wil Ciſinu\ os 
Jnjdem baſis & altitudinis, nt 8 ad x5. 

N-mpe ut. Quadrara relidu95- 

rum ferjiet FEqualium mul&atz 
ferie ſecundanorum, ( 29 toti- | 
dem maximo zqualium) Na fi | | 
volvendo ſemiparabolam A > Q TN 
circa ipſins ordinatim - applt- | | 
catam DO, ut axem(vel erjiam {___; 
glias,ut Prop. 9 Con, Sea, diz- 
imas, ) formetur conoides (vel 
Pyramidoides } cujus vertex O: 
erunt plana illa, Conoides (vel 
Pyramidoides ) conftituentia Dl 
ut Quadrata ſerici Aqualium . 
ferie ſecundanorum mulitatz: 
(Nam re&z in ſcmiparabola A D O Diamerro A D parallelr, 
Gat refiduz Equalium ablatis ſecund1nis,in complements 
AT Orepertis,uc patet ex diQtis Prop, 23.) Ideoq; ad tori m 
maximo zqualia {hoc eſt, Cylindrum vel Priſma,) uc $ ad is 
per precedentem. 


i0 


SCHOLIUM. 

Ec pari modode conoidibus vel Pyramidoidibus ad Parabo- 
botdis cujuſvis ordinatim applicatam apcatts, judi:fum fire , ope 
fequencium propofitionam. Pata in Parabolvide cubicali 14 
tioerituts ad 14; in Biquadr:ticili, ut 32 ad 45 ; infucde- 
Glidab, ut 25 ad 33, &c.utis tab. Prop.175, 


PROP. 


wa 23 ©Q 


Prop. 120,121: 


Arithmetica Infinitcrum. g\ 


PROP, CXX, Corellarium. 


Einde, $7 infſrita ſeries Fqualium muldtata ſe- 

r7e Prixvanerum, in endow / Eric Fqualinns 

etdcm ſerie Primunorum anGam , reſpetiive du- 
catur; Red argulorus ( vil Duidratorum aut etianv þ- 
#ilinm GUAYHI VIS # gurarums: ma i equalium, aut quidemt 
propoertionalini) Argregtium , 4d aggregatum tetidems 
MAXIWO Fgualiu 4 FallOncHh? h:bebit cognitam, 

Atqs idem accil-i, ff In iArata ſeriet mul@ate auC4n- 
fur in Dnadrate ſerici aut £5 © Cubi illins in Cubos Þu- 
Jus & fic deinceps. | 

Ncipe exdem xrodibynt rationes quz in Prop: 7 15, Nam 

| Rus 'Q:rRootn ISR SE” 
in Re+4a Q:Rtpa:—R* 32k as 


— 
—— 


&c. Ke. 


Cil.atnr RO en $20 30K nt 
in C:k 4 4:-=R3 + gaRk*J3a*r + at 


—— 


——_— 


Kc. 
& Ic in Onculls reemints cujuſvis poteRiatis; ut multiplicando 
P2nk:y VICP 8:8, 


FROP., CYXI. Co: :riwm, 


Dern ., Circrlr ad On: driin's D:4% ctri, (vel et1- 
il ef rlorfs q :el:bit ad Paraiclogr ani nt; fit Cre 

Chor op jt tt "IS © 41/7 Babe! rd 1090714 o VILE 1 h 1 L, a 
Ries on fraties wr ivertales Re folnorum ſerici infi1'te 
fe. 7 nl er (ric Scanunmdanornm meldgte , ad fſwricu il- 


« 6b 


ly $7 of 5 H. 5 / } hk 2. 


O04. | Mzm 


Q 2 Arithmetica Influitorun, Prop. 121: 
Nam hk circuli Radi- 


Vs ponatur R, ( cujus 
Pars * infinite parva 
*. — ,) eique inſiſtant 
Perpendiculares ve {1- 
nus rei numero infinj- 
ti Quidragtem circuli M- 
compylentes ; erunt illz 
perpendiculares mediz proportionalcs inter Diametri Segmen- 
ra, (ut notum eft; ) hoceſt. 


ILLILILILAILEIED 
pravrarmeuennouns 
Lou monuonuuunr, 
Wor eanyontty 
TILL ILELELLLTED 
CLLR LLLILILEET 


& 


inter R +0, R-+1a, R +22, R+3a, &c, 
WI R-0, Ro ta, R-24a, R—32, Ye 


——— 


 uteragg 6. —00, R*.1a*, R* ooghn?7;” BD won ke 
v5 3 


tIpizq; 7 
mediz _ —OQ00. K* —1a*, v: RE m-4a7, v:R* mg W; Nc, 
propor - 
tionales | 
Qaam igitur rationem habent harum radicum' univerfalium 

Aggregatum, ad-totblem maximez (Radio ſcil-) zqualium,cam 
haber quadrans circuli (ex illis cenſtans) ad quadratum Radii 
Cconſtars ex hi-) Adeoque & circulus integer ad quadratum 
Diametri. Quod erat oftendendum. | 

Atque idem de qualibec «lipl(muratis mutandis) facile often- 
detar; cum ip.tus etiam ordinatim -applicarz line med{:is pro- 
purtionaliba- (inter diametri traiverlz {egmenta)) proportion» 
nale:, & quidein nonnunquam Xquales, ur ex conicorum do- 
Atina nocum <, 


| SCHOLIUM. 

Ratio autem quam innuit hzc propolitio (circali nempe ad 
quadratym Diametsil) ea eft,quam habec Unicas ad numervin 
mcermedium inter 1 %4 in {:cunda ſerie Tranſvecſa Tabellz 
Prop 127. Quomodo aurem invenietur numerus ile (vel alin 
quivis iftius {eciei nameris interponendus.) deinceps inquiren- 
dum crit, 

PROP, 


Prop. 122. Arithanetica Infiniternm, 93 


| PROP. CXXII. Corelarium. | 
T proinde, f ſupponamus infinitas redtas ſemis. 
parabole cujnſvis, in ejuſdem continuation £que= 
alte & fttu inverſo poftte reFas , reſpetive duciz- 
quod provenit ſolidum ex infinitis illis ReFangulis con= 
flatum ( aut ex Duadratis que ret angulis illis fint equa- 
lia) erit ad Parallelepipedum ſuper cadet baſe eque-al- 


: tum, wt circulus aA Guadratum Diametri. ( Et quident 
| medie propertionales erunt in ſubdanplicati ratione ordi= 
c. BB rmitim-applicatarum in circalo vel Ellipfe. ) 
Go Semiparabolam quamliber AP O,fecet rea MO (bait paral 
F Icla}in duo feg- 4 08 Yo 
menta #yue alta; 45 ES 
| &Refta MO dica- | j 
CG | _tury R, Eruntre- | | | / 
liquz ordinatim- , [+ / 
| applicare in fey- Py AC Es. Co; ob 
wy | mento ſiiperioriat- Ry DS os: | Sane. 
mM WW cendendo, y/:R a. > 
OI EM RS; 
wh  ; AN 3 2. Ke. 
WF Erin ſegmento in- ©: 'P 
n- WW feriornt defcenden: Et, 
'0- WW do, vikta. /:Rt2a yV.Rt;a. fc. (propter qua» 
09 WW drata ordinatim-applicaca;t in parabola, arichmerice propor- 
0 W tionalia)Ideog; ff fupponan a: fen.iparaboliita ſeftary (ic in fe 
| replicari,ut punctum Þ puntod congraat,totumg; fegmentum 
M P O'transferratur in fam MA @&, (ar ordinatim-applicatz 
—W  intferiortis fegmenti ordinarim ar plicatis ſuperioris inverſe res 
ad WW fpondeam:) reGanzula, ODo, OD o, &c. Finnt / :R ? 
LIN | - __— v:R* — a*, x :n* — 4 6* 4 :R*? — 92 *, Rc. ut 
Ilz | multiplicatione patebit. | | 
nw Mo Ch V:R 22 vV:R —3 4. 
eſt” | CE: 3 ©;  / :R© Þ2. /:R + 22, / :R Þ 3&% 
ab — AE ans 
IP, SR =S wvinhTomgs® Vi RE = 4A y 5 R* 94% WC 


H-r 
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%4 Arithmetica Infinitorum. Prop. 123. 


Horam igitur otrniam aggregatum, ad maximum 
(V:R* vo: —/ R* —=Rj) tories potitum, hoc eft, (olidum 
propo'itum a1 P:rallelepidum cjuſdem baſis f&& alticu:in's,) 
ut circu!u: ad coutdraturm Diametri per preced. Et propterea 
etiam mediz propor 1es erunt in fubtuplicata. ratione or- 
dinatiia applicatzcum in ciculs vel ellipity ut patet. - 


PRO P, CEXIII. Corellsrinms 


Tem, Sphere Col Spheroidec aut etian Pyr1n7 01- 

des Ellipticamn, ) ad cylindruw (vial Prifins ) cir 

cumſcriptum 5 eff ut ſcrics mfinita Aquilinas 
muld ai ſerie ſerundinornm, ad ſcriem t8ti!cin #1.1x.118 
Fgqual;uis, Hoc e87 ut 2 ad 3. 


Sequitur ex Prop. 124, Nain fi mediz proportionales intts 
diam:tri ſcegmen a, qua- 
drantn circali (vel cl 
lipſcos ) complentes , 
jam fieri ſupponantur 
totidems aliorum circa- 
lorum invicem paralie 
lorum radii, Lab 
fpnzrx (vel ſph»ruide- 
02 )complentium, (v:1 
fhmilium quoru'n5is 2 7 2 39009 "OE 
planorum reg 1n:iltect pour fern? ye: midoides 3 he "on 
conſticurnciumy )eran: bt cir-aht \ vel pant ” 2. aa 
ratione R adjorium fromm (five ref, (if i ef poll arum:) 
Huc cſt, viR?* ns & »e R* — & A, R*® 44 ak = fs 
Clunt enity — recs le +:R' = 0. =... 
RS aus ff M m9a*Þ&:\ Pp rP7:i-p. 1 t.) cogz 
korum ommnium az2rtgatin, ad cg COATBA GMMNGD I Xn 
kno 2 qualium ut ad 3. por Prop. 1 16. 


FR OF; 


* 8u-/209 & 


P. 124125. 


PROP. CXXIV., © :elidina 


Tem, þ Triarguli 17 B reFe reſpeFive rucantur 

inr Gas Trape%1! 11 B Cague- a't;, atque cum ipſs 

Trinmonlo Parilclogramug complentis 5 ) ans pro- 
dewnt re inguls err quail, 1 totidemt fimilibur plamis 
C09id o {ol Pyram (ar ico) I, pticis Ft mcdie propoye 
tiones PF, NE, Os, Frunt ordinatin appiicate in 
(Circalo,vel ſaltem) Filipfe. 


Dc monſt-2: to facile patet <x ujitis ad Prop. 121, Fe 123. 
Nan {cymenta 
re&x Bg in hac 
fign'a tantin- 
dem valenc at- 
q1-: fp cnt 
Diam-£:t in al» 
la figiira. 

Si atten 
tam rf AD, 
D 3, {int 2qua- 
les, quam rep 
AD DT, ad in- 
yitcm P- Penne 
d:. v!a; P25. CNL 
iplx 1k, 2 FE, : ; 
on aan opplices in circulo; fine minus , Salem in ellip- 
© Purrio wucem fve Cireuli ter Efliplcos AE, Ymajor 
eſt 211t minor quain Quadrans, pruut D B major «ft aur minor 
q:uaniD 8. 


PROP. CXXV. Coro!arium. 


'T exponatur ſeries Aqualiam mulCQara ſerie Terti- 
Canurums Reſiduorum Quadrata , Cubi, Biquadra- 
ta, &c. ad feriem totidem corum maximo 
#qualium - 


Arithmetica Inflnitorums, 95 


+4 ” - a—— _ 
a. es retry: es he  uen—e* "yy i 
- * ” — _ 


hy OR Wn. ior oy ro ents erat 
2 : 


i 


+ "=> 


ws 
Sc enter eons 
. ——————r_H__$Q__———CwGe— 


gs  Arithmetica Tnfinitorum, . Prop. 126. 
#qualium, rationem habebunt cognitam. 


Newpe, 
Seriel Quadrata Cubi. 
R?',.Lo000 |[R*,.o0o0R*' too] R? =OSRS took? mos! 
Rfmnagt R* 24 * R230 RK” o36 Rr ga* hf? . a" 
© RO 2b?R73Þb*] BO ogb'g* yg bir? 0Þ* 
Rf. ot Re. cf Ria} R?em gc! Rfygcot RR? 
&c. ad. | &c,  ufq;. ad &c. . uſq; * ad 


RB* _K7 Ro RR OR we SAP RY oO RRP a RP 


* _ .9 3 < os T0 
" 3 gn 3 oZ 2 1 —— 5.5 - 
nepe I 4 = | 1. =S+3=58 Ln ESE = fo = 24, 


(Ry 
3 Z*0 2x6x9 _ 
4 


vel 4 7 4*7nid0 


, & fic deinceps, continue mutiplicendo nameros arithmetice 
proportionales(quouſque cujulliber poteſtatis gradus poſtula:) 
- a3& 4, ternario continue crelcentes. 


PROP. CXXVI. Corel. 
Ari modo, fi exponatur ſeries /Aqualium mul- 
tata ſerie Quartanorum, Quintanorum, Sexte- 
norum, &c. Refiduorum Quadrata, Cubi, Bt- 
quadrata»&c. ad ſeriem totidem eorum maximo #- 
gualium, rationem habebunt cognitam, 


: 1 tH=D. 1d ttt 1444 =0t =$1t6 
4. 48 "= IS. , 4x$xx2x16 
J 5"8 $aSn 13 YEESESs 47 
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Ex fic in allis quibuſliber ; nempe continue, multiplicands 
numeros arithmerice proportionales (quoufque gradus poftu- 
lat)a 4 & 5;vels&6, vel 6&7, &c. quaternatio, ve] Qui- 
naci9 


Prop. 126. Arit hmetica Inſnilorum, 97 


nario, vel fenario, &c. ( ſecundum indicers fe; ici ſubdufz ) 
comtinue creicentes, Prout incuRaicne patebit, Ad hurc mo» 


dum, 
Serie! /Equalium 
multar: ſerie 
voy Annnrmmany 
OO APD 
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Er fic deinceps. 
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93 Arithmetica Infinitorum. Prop, 127, 
Nempe, 7 inJex feriei ablace ponature 4 3 rationem habe- 
bane, ad ſeriem maximo AXqualium, ipſa 
Reiidua, Quadrata, Cnbi. &C. 
quam na- #4 - 24 a 24 34. : 
Lira ns $047 TT, 
1 4+ 34+ ad unita- 


2 3 
2 © 6 4 cem, vel 
—_— ——— 


D—— =. 
. 


at 26a*+324+1 G64*+114"*+64Þ1, 


-_ I q 
gua habet a+T1 a+i 24Þ+1 e@a+1 _ 24r 1 
4 "Rp —_ a+ - * 24+ 1 * «2.4 *% —— X 4-16. Tc 
Witas ad cg a 2 a a le 24 : 
2a* +34q+1 6a*f ann” +6441 
gr en, WARE. \ * I EI . &c, 

2 0? 6 a : 

Atq; hoc idem valebit 6 ablata ſeries ſit ſeries Radicum. 

Verbi eratia. Sia ſcrie Aqualiam auteratur ſeries Sublecun- 
danorum cujus index 2 - Nam {1 ponatur a —3. Ecrit 


2 a+1l a+1 24+] 
X I ——— þ 4 — . © > þ4  p———_—— P 
—_— 2X $:=== 6 Ec j X 


2 — 10. %c. Sunt autem), in ejuſmodi abla- 


tionibus. Reſidua, qadrata, Cubi, &c. ad f{eriem maximo #- 


qualium; ut 1 ad 3. 6. 10, &c. 
Similiter, {| auferatur feries Subquartanorum, cujus index 
I 2 0 4] I 3 a + ] 


— 


. a+ 
2 . & - . A = A che MeST — 
onacur. a= +. Erit —— ==5, RY 
435XP u X : _ ab, 


34 


ja+1 ; 
== ==>, &C. 5JxXZ=1I5, ISX2;7 =35. 35" 
2—795 &c., Sunt autem, In einſmod} Sublationibus, Refidua, 


quadrara, cubi, biquadrata, &Cc, ut 1 ads, 15,35, 70 &c- Ft 
pariter in ejuſmodi aliis, ut deinceps etiam ulterius patebir, 

Interim placet propolitiones aliquot precedentes in Tabe]- 

lam conjicere,propolitioni fequenti ſabjungendam. Nen pe.--- 

PROP. CXXVII. Theorema, 

[ exponatur (infinita) ſeries Aqualjum mulda- 

taſcric ( analoga) Primanorum , Secundano- 

ram, Tertianorum, &c. Refidua ipſa, eorumq; 


Quadrati 


Li 
= 2; * 


Prop. 128, Arithmetica Infinitorum. 9G 


Quadrata, Cubi,&c, Fam rationem habebunt ad ex- 
politam ſeriem Fqualium 3 quam habet Unitas ad 
numeros 1n ſubjecta Tabella indicatos. Nempe »-- 


Refid, 7 Q.1Cubiq Piq. 1 Surdef. | Sextana. 


As 


O 
Ga - * n » 0 $ 0 
& | Primanoruml 71 <1] #1 52 1 $8, — 
_ — ——_—_——— 
& 3 1%5 to$ ” ha | W») 26 nee: 1 
ho Secundanor. | 21 #4 a © 33 "3840 [ 080 | = 
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Er tic deinceps. 
Sequitur fex praxccd, 


SCHOLIUM. 


Verum quo pa&o inveſtigabicur, quam habeant rationem 
ſerierum Mlarum Apotomarum Radices quadraticx , Cubi- 
cz, &c. ad ſeriem totidem earum maximz zqualium: Hic Ia- 
bor hoc opus eft. Nihil enim aliud deeft ad. Circuli & Elip- 
{cos quadraturam. Ur ex Prop 121.jam patet,& ex propolitio- 
nibus aliquot ſecuturis ulterjus patcbit. ; 


PROP. CXXVIIL. . Theorema. 


g! exponatur ſeries Aqualium mulfata ſerie Sub- 
ſecundanorum : Refiduorum Quadrata, Cubi , Bi- 

quadrata, &c. ad ſeriem totidem ecrum maximo #- 

qualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


F p 1 | Serie] 


a> TR Sv. l 


Arithmetica Infinitoru'n. 


Prop. 129: 


Cabi. 


Quadrara. 
RyYR —3Ry/ a+3zayR wes A + 2 


/R—,b [R —-2/bR+b Ry R a3RyY/ bygbyR bb 
&c, ad | &c. ad &c. ulque ad 
Ro = VS RIPRA24 RRAR[RYRe3RA Ryp3 RY Rm RA 
ea — SE ONT Ra LINN  "=MOOAY 
A,t Av AR —_ i\R4tA8 | AR, BR -3AR, R+ZARVR EAR, RR 
Lontzst I —F+z:=5 I 3+ 5 =12 
Y + 5; 86-5 I = 
1 +2 | 14243 142+3+5 


In Fig. Prop. 
I 4 I, 


Ec lic deinceps ; nempe cam rationem quam habet 1 ad ny- 
meros triangulares, five aggregatum numerorum arithmetice 
proportionalium (quouſque gradus poteftatis poſtulat) ab : 
continue anitate creſcentium, 

PROP. CXXIX, Corollarium: 
ET Propterea, Conoides C vel Pyramidoides ) Comple- 
i mento Semiparabole circa ipfims Ordinatim-applica- 
tam aptatum, eft ad Cylindram ( vel priſma ) ejuſlim 
bafis & altitucdings, ut 1 ad 6. 


Nempe ut quadrata re{iduorum fſeriei Aqualium mulitatz 
ſerie {ubſccuadanornm, ed totidem maximo zqualinm, Cum 
ent In ſcmiparabole complemento A OT, reaz iplius dia- 
metro AT parallelz, fnt relidua Aqualium dempris fubf: cin- 
danis nzmpe (ordinacim-applicatis in ſemi-paraboJa AOD; ) 
volvendo complementam illud AOT circa ipſam O T ut ax- 
em {vel etiam alias, uv alibj dictum eſt,) tormetur cono'- 
des,/aut etizam Pyramidoides analogum ;cajus rerrex O;circu!! 
lic volvendo deſcripti ( vel fimilia plana fimilicer poiit:) 
erunt in retarum illacum (ipli, AT parallelarum) rations 
euplicata. Hoc cf, ut quadrata Reſiduorum ſeriei Aqualiur 
fublatis ſecundanis ; ideoque ut 1 ad 6 per praced, 


Lf ('. 


& & v 


oC 


* - ”.-F 0 a OIII ES 
Frop. 130, Aritometice In{ijnmi9rt'n. IOT 


3 
+2 b; 


ot 


SCHOLITUM. 


Ec pariter judicandum erit de Conoidihus & Pyranidut- 
idibus complement ſemiparaboloidis cunutvis CICa Pins Cf. 
iinatim-applicatam aptatis, juxfa Propolitigies tquentts 
Nemp® MUTat!s murandis, prout femiparabolcidis pradus joe 
tulaverit. Puta in ſcmiparaboloide cnvicall, uti ed 1G: in 
Liquadraticali,ur 1 ad 153 in Surdetolidali, 1 ad 21%. juxta 


tabellam Prop, 131. 


PB OP. CXXKXX Theorcma. 


[ exponatur ſeries A'qualium mulCtata ſerie ſub- 
tertianorum 3 Reliduorum Quadrata, Cub!, Bi- 
quadrata, &Cc. ad ſeriem rotidem eorum maxt- 
mo zqualium, rationem habebunt cognitam, Nempe 


Serici Quadrata. | Cuhi, 


s *Raiy © & vV*R®* 2, aR44i at FR? eg. aR* p3 HR A aP 


V'R=vb [OR DRavbs| IR 3.2 Rays 


) 3 R oy "2 v * RP * icR+t\1 3A ,3R? 3c B*32 Ss 2 Ia 3 c} 
&c. ad | &c. ad &c. wane ad 
V * Roy *R [RPE FRARIY TRY RR? 24 RR*+23 22 3 6 
Cmmeenn—n—anc Qpmg——_—__—_—_————_—_—_ — SES RGAM I CESS & 
AR ZAR [AR Rea AR ZAR 
<< <> | ( 3 1 3 
Sf an I wo a+5 = 10 LI wo +tA 
EE 0 : _— | | 
a+$3= 4 | +4 r@==44 IN 19.2 


Ec fic acinceps ; continue addendo "numero? friaoniares fon 
aggregata numerorum aritkmetice proportionalium, ut habe- 
atur conſequens rationls (t4,Us anicceuens wk 1, 


P p 3 FROP, 


Arithmetica Infinitorum. Prop. 131, 


PROP. CXXX1, Th:orema. 


Ctara ſerie Subquartanorum , Subquintanorum, 

&c. Reliduorum Quadrata, Cubi, Biquadra- 
ta,&c. ad ſertem totidem eorum maximo Xqualium, 
rationem habebunt cognitam. 


P Ari modo, S$iexponatur ſeries Xqualium mul- 


Nam ut in fubduStione ſerjei ſubſecundanorum, conſequen- 
tes rationam fiunt continua additione numerorum arithmerice 
proportionalium , 142 =3.1+24+3=3+3= 6.142 + 
3+ 4= 6% 4=10, I+2+3+4+5 = 10+5—15. 142+ 
34 4+5+6= 15%6 = 21.&cltain ſubduftione ſubterci- 
anorum confequentes rationum fiunt continua additione nu- 
merorum illorum {3, 6, 10,15, 21, &c )in ſabduftione lubſe- 
cundanorum modo inventorum ; nempe 1 +3 =4 4+6= 
10. 10+ I9— 20. 20+15 = 35. 35 +21==56. &c. ve] 
I1+41+2 —1+3—=4 4FIT2+3 =1+3+6= 10. 
IOFI +2 Þ3+4=143+6F10 —= 20, 20 +1 +2 43+44 
s$ — 1Þ3+6+10+15—=35. 35+1+2+3Þ4+5+6— 
I+34+6tIo+15 21 —56. &c. Deinde ex numerorum 
jam inventorii (4,10,26,35,56,Hc.) continua additione, fiunt 
conſequentes ration in ſubduttione ſeriei ſubquartanori, (ne. 
Pel+4 — 5.5+10==1H5, 15}20= 35. 35 +56 — 91.&c,) 
Etex horum iterum continua additione, fiunt conlequentes 
rationum in ſubduRione ſeriei proxime (ſubquintanorum; ) 
Ex fic deinceps ad kunc modum. 


Ratis 


ws 


Ratio quam habent ad ſeriem maximo Aqualium 
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104, Arithmetica Inffnitorum, 3 Prop. 132. 
$SC:OLiUM. 


Atque hie obiter incidiny5 in numerorum figuratorum 
( ut dici folent ) ſpeculatiuncn infperatam. Sunt enim nu- 
meri omnes ( tam hujus quim ſequentis Tabellz ) hajul- 
modi additione ta&i. fignrart; pma laterales, Triangulares, 
Pyramidales, &c. Q103 , cum at cuivis obvium, monuiilz 
ſaficiar, 

Pater etiam, ( in atrague Tabella, ) feries numerorum 
fic inventorum tranſycrtas eaſdem plane efſe atque er::- 
Gas, 

Ex didtis autem licet propolitionum aliquot przce- 
dentium ſummam ( n«<mpe de ſerie Aqualium ſerie. radicun 
mulCtate) in unam Tab:llam conjicere quam (cquenti prope 
fitioni ſubjusgam. Nempe ---- 


| 
PROP. CXXXII. Theorema. 


I exponatur infinita ſeries Xqualium mulctat; 

avaloga ſerie Primanorum ( vel fi libet, ſub- 

primanorum, quod tantundem -: valet ) :Sub- 
ſecundanorum , Subtertianorum, &c. Reſfidua pſa. 
eorimqs Quadrata, Cubi , Biquadrata , &c. cam ra- 
tionem habebunt ad congruam ſeriem Mqualium, 
quam habet Unitas ad numeros in ſubjecta Tabe!!z 
indicatos. Nempe 
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106 > arithmetica Infuitorun. Prop. 1334 


Notanda etiam eſt,cundem prodire ratioais conſequencem jn 
re{iduor Quadratis {i auferantur ſfubtertiana,% in Cubis {t aufe- 
rantur ſublecundana; item in ſextanis tlau ferantur tabſeprima- 
na,% in feptimanis {1 azterantur] ſubſexcana ; & iic ubique rec i- 

| procatis quaſipoteſtatibus, ut ex inſpeCta tabella pater. 

Sd & ctiam/ alias idem aliquando accidit, puta in Surdeſ(@!i. 
dis {ti auferantar ſibprimana & iniplis Reiduis {i auferan; ur 
ſubquintana,ſfed & in Quadratis {1 auferantur ſubſecundana; 
Item in Nonanis {1 auterantur ſubprimana, & in iplis Reitdais 

jj; auferantur ſubnonena, ſed & in Cubis fi auterantur ſabfc- 
candana, & Quadratis {i auferantur ſubtertiana : Item in 
Oftavanis {1 auterantur ſubſextana, & ſextanis 1i auferancur 
ſubotavana,ſed & in Decimaniz 11 auferantur.ſubquintana,& in 
Quintanis ii auferantur ſubdecimana : & lic alibi ut ex tabel- 
lapatet. 


PROP, CXXXIII, Theorema, 


T exponatur ſeries Primanorum -mulfata ſcrie 

ſecundanorum, Reitduorum Quadrata , Cubj, 

Biguadrata, &c. ad ſeriem Aqualium , ratio- 
nem habebunt cognitam, 


Puta 

Reſidna QU1adrata, | Cubi. 

GG Dica®” 2D oo 20 IIS RE” HD _ 2 D330 Da 

bD -b* [b*D* = 2b* D4b*[b*D*' = gbtD* 2 3b*D.Eb 

cD wc? {cf D® = 2c? Dacfj ct DimgctD* +43ciDect 

&c uſq: ad | &c uſque ad | &c vſque ad 

DDD: DN SD 13”. DD? - 23D*D* 33D*D-D* | 
OP FRI i RE — | 
*AD* =$AD2 | 2 AD* — 2 D% 4 AD* | 4 AD* _4AD* 42405 — 44D 
z i= SAD [1 = 2+ 4=S,AD+ Lo 4-44 wn $222 55 ; 
If Rn; | 'FXS a # —___— I x*2-x 2 J z 


60. 


Et {ic deiaceps; continue multiplicando Numeratores yer 
numeros 


; - 


Prop.134,135- Arithmetica TInfinitorum, 107 


numeros quadratos, & denominatores per binos continue ſe- 
quentes arithmetice proportionales, 


PROP. CXXXIV, Coro!larium, 


Deoqz \ Si ſeries AEqualinm mul ata ſerie Py 31130 

rum reſpeFive daucatur in {eric Prim onoriuum Res 

Fanenlorum ( aut ipfes Lgualinm vel etian trorgye 
tionaliutn © nadratorum autfioureynuy QUAYUiUis) 120re- 
eatum, ad aggregatum totidem equalinm, raticnem + 1- 
bebit coonitam. 

Atqz idem accidet ſi Dnadrata ſeries illins in Ouniirata 
bujnes Et cubi illizs in cubos bujus, &c reſpettive au- 
canktnr, 

Nempe exdem prodibunt rationes quz in Prop. praced, 
Nam @ ducatur 


D 4 Q:Dma: =D* =2aD3D* CiDat:;—D' 3a[* 3a D a! 


bs 6 In a* in a 
het aD =a* a*D*—_2a4' Da WD 3atD243a Dat 
&c. &C, KC. 


PROP, CXXXVW Corollarium, 


Deoqz Semi-Ciron/zs ad Duddratum Diametri ( vel 
etiam Semi-Ellipfis ad Parallelogrammum Ellipf 
circumſcriptum) eawm habet rationen quam habent 
Radices quadratice umverſales Refduorum ſerieiPrima= 
rorum ſerie Secundanorum mulitate , ad ſeriem Prima- 
norum illorum maxine Aqualiam, Tots itag; Circulus 
(ant Ellipſs) ad illud Smadratum ( vel Paralleleoram- 
mum) rationem habebit illins duplam. 
| >» 
Nam fidiaretcr eircylj C veletiam elli; ſecs renatur D, 


Con - ( cv- 


tf 


ad 
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103 Arithmetica Infinitorum. Prop. 135, 
( cujus pars infint- 


; D —_— 

te parva 5 = nk. 3 "oe i 
eique 010/natim-appli- E143 
century oy recte : : : : 
_onquatiter | on S324 *2 1 " 
vi « 13} (114 &ancezt dir Mt. 4 85 

- : . XR - _ a1 : 
Circalum ( vel ( (ei; f es 3-2 I 2+ þ 

Fs \ c: . x 4 ws B < . wo 
IT = + E 1151 nteS 3 Ce: _BY- JW-F- A —_— * 
Erin T7 4 (It 10: UIN ['Y R.- 


ff > media proportioe 
nals vel faltemis ellipſt mediir illis proportionalibus pro- 
poritnales) tater en mommatbeg Pata 
4 24 34 44 - 
F.-- ; D306 De, a D 4 4 We 
\ 9 

4 ;al) ot; 4 + bD m7 \ SCE) wow a v:d[D ww", 

Adeoq 1 0MAUm —_—. hec et {emicirculus, (vel 
ſemi-eilj>iz)ad rotidem iph 4 D* equalif, puta ad quadratum 
Diametri (falcem ad diamecrum in altituJinem duftum ) 


v2: a) 37: +/:bD b*: + vicD 87; £ Kenfq; ad v: DD _D*F, 


—_ 


VD* 4 D* 4 D* + Bs. | =AV/D3_aD 
Le __ circulus integer ad idem quadratum, ut 
:aD —a*kc, ad AD. 


PROP. CXXXVI.  Coroflarium. 


T proinde, 'S7 ſupponumus ſemiparabole cujuſois 

_ infinitas reFas ( ordinatim-applicatas ) in eju(- 

Aer , inverſe ſitu poſite, vreſpe@&ivas refas duciz 

G19d provemnt ſol;cum ex infinity ills Fed angulis cone 

Hlunm{(oel ex E£24dratis, ant aliis quidem figuris fp mili- 
bus, que ri@ angilis illis- equentur ) erit ad eque- altuii 

Parallclepipedizm congrunmm ( nempe Cujus b, 4ſos £auentur 

© 44zirats baſis ſemiparabole ) ut Semicirculus «d On 4- 

draluin 


) 
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dratum Diametri. ( Et qu1cert medie proportionalcs Ons 


runt 171 ſubanplicata rdiione ordinatim-applicat rium? 778 
Cireulo vel Elipſh.) 

Sit eadem varabsJa APO litu directo, & PAo lin invirto pa= 
ſta: erunt 3g'tur 
(ex natura Parabo- 
Iz) Quadrata Or- 
Cinatim- applicata- 
rum (nempe rectas 
run D O, [? Q,&c. 
d:fcendendo; vel 
Do. Do, Tc. alcen- 
dendo,) infinita fſe- 
ries Pcimanorum-; 
Puta 4, 2a, Za UC, 
vel eorum laco, az b, c, Ro, GUorum rasimum dicatur D 
(nemp* quadratum balisP O vel Ao#:) Er propterta, eager 
Inverſlo ſitu erunt D ga, Dw24, D - 3 a. &c. vel etian! 
D'— a, D - b,D — c,N%c, (Aquale enim eft lingvio:um incre- 
mentum , fi a minimo ordiamar ., atque decre- 
mentum, {i ordiamura meximo.) Et confequenter ipſz o:di- 
ratim-applicatz (quippe in quadratorumſyoruim rartione ſub» 
diplicata,) illic quidem / «, v 24, v 3a,&c. vel ye, vy 5,- 
4 c, &c- hicautem /:D 4. viDm2a. v:D—3a&c. 
vel (cornm loco) /:D a. v:Dmb, Dc &c, Dutia 
ipitur his in illas, emergunt reFangala O D », Nempe 


Puftisy/ :D — a. / :D —-b iD os .2a0; 
in v a. v/ b. v/ c. NC 
Fient +S:iaDoa?, y : bD-b? v:cDmc*. Te, 


Horum autem riQengulorum cmnium aggoregatum, ad 
Ictangulum / : P—=OIny DO boceſt / Þ*—D to- 
ties politam : Hoc cft, {olidum ex 11a mulriplicacione ortum, 
ad diftum Parallclepipedum : eft ct {emicirculas ad quadratum 
D*ametri. per pracedentem, 

Ec propterea etiam mediz proportioneles inter caniyuas ro 


1 8 


- wo 3 


my 
y 


110 Arithmetica TInflnitoruw. Prop. 137. 


&as OD, Ds, crunt in ſubduplicata ratione ordinatim-appli- 
catarum in circulo vel elliph, Quippe quia re&tangula' ODe ſunt 
illis ordiaatim applicatis proportionalia, 


SCHOLIUM. 


Nota tamen, non neceſſarium effe ut ſemi-parabola inverſo 
ſitu polica lit plane eadem cum ea quz-ponitur fit dire : 
nam res non minus ſucceder in quibuſliber duabus ſemipara- 
bolis inverſo ſitu politis, n:do #que altiis. Ita tamen ur, ti baſes 
habeant inzquales, baſis Parailelepipedi non ſumatur, utriuſvis 
Parabolarum baſis quadrato, ied utriaſq; reftangulo xqualis, 
putaP O « As. Quod monuitle ſuthciat, cum eadem que pre- 
ceſlit demonſtratio,levi immuratione tata, etiam hu c accom- 
modaripoſſit. Vel etjam hoc inde facile interri pollir . 

Figura vero ex omnibus mediis proportionalibus (inter OD, 
D @, ) conſtans, erit quoddam Elliptoides : cujus nempe ordi. 
natim applicataram quadrata ſunt iplis ordinatim applicatis in 
ellip{i proportionalia, ut patet. Sicutnempe in paraboloide 
Biquadratico ordinatim-applicatarum quadrata ſunt ordina- 
tim applicatis in parabola proportionalia; Et quadrata ordi- 
natim applicatarum in Parabola proportionalia iplis in trian- 
gulo Ocdinatim applicatie, 


PROP. CXXXVII. Corollarium. 


Tem, Spheroides ( vel etiam Conoides aut Pyrami- 
doides Ellipticum, ) ad Cylindrum ( vel- Priſma cir- 
cumſcriptum, ) rationem habebunt eam quam habet 
quadruplum ſeriei Primanorum ſerie Secundanorun mul- 
Fate, ad ſeriem totidem Fqualium maxims Primans- 
rum, Nempent 2 ad 3. 


D 


Cum 


Prop.139,139. Arithmetica Infinitorum, 111 
| Cum enim re&tz In 


2 : Circulo vel Ellipfi fint 
FdT61 Dupli;m fſeri:j 4/:aD 
EYEE : — a * . &c. Erunt pla- 

+ - : : : na in Conoide ve] Py» 

K - : 7 n . ran.jdulde ut Quadru- 
ABRREE D. Plum ipſoium aD — a * 
rn” _ = &c. ldeog: ad Priſma 


vel Cylindrtm circiime 
- ir » > Jt 4 4 \, 2 
ſcriptum, ut 4 ad 6, vel 2 ad 3. Pcr prop. 123. Quod & an- 
rea oftcnſum crat prop. 123, 


PROP, CXXXVII. Corollarium; 


Tem, $i Parallelogrammun linea diagonali divida- 
tar; ref eq; unins trianguli in continuas reftas alte- 
rins trianeuli ducantur, medig propertionales erunt 
totidems ( vel circul?, vel ſaltem) Elipſeos 6rdinatim ap= 
plicates cariimgq; quadrata ant circuliCant figure quecungz 
ftmiles » Pypramtidoidis ant 


=_ conoidis Flliptici Plana. 
ge IR 
NE e- . 
i — F — Sequitur ex duabur prxced, 
"AT Nam re&s# contermin# ſunt in- 


\ -— [13 
NET far fepymentorum Diametri. An 
” ” auiem circulus, an Elliplis pro- 
—D abit: judicandum erit eodem 
 Indicio, quo in prop 124. 


PROP. CXXXIX., Thurema, 


] exponatur ſeries primanorum mul@ata ſerie 
Tertianorum 3 Refiduorum Quadrata , Cubj, 
Biquadrata,&c. ad ſexriem Aqualium, rationem 
habebunt cognitam. Nempe 
Reſidua. 


112 


Refidua 
SD” A? 
&c. ad. 


DD=._D: 


Arithmetica Infiaitorun. 


Quad rata, 


a* D*. 24 D® 1a5% 


vel__?_ 
254 
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he > = AD? 


"3 Et ſic deinceps; 
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Prop. 140,141, 
Cubi 
a*D* wo 32) D®43atD® na” 
S&culq;. ad 
D*D* -3D*D*+ 3D” D* . D? 
Se +7 iter AD? 
2x 4x6 
4x6x8Xx10 
puta 


&c. 


PROP, CXC., Coroll. 


PROP. CALL 


I Dews accidet, ft ſeries Fqualinm mnlTata ſerie Secun- 
danorum , ducatur in ſericm Primanorum. Ft allins 
: Dnadrata,Cubi,e&*c. in Puadrata, Cubos Ec. hujus. 


( Puta,firetez in ſemiparabola, diametro parallelz, ducan- 
tur in re&as Parallelogrammi circumſcripti: nam earum 
continuationes, in complemento , ſunt ſeries Secundang- 
rum. ) 


Quia nempe D* 4 * in aft aD* — 4*. &c. 


Theorema. 


] exponatur ſeries Primanorum mulCtata ſerie 
Quartanorum 3 Refiduorum Quadrata , Cubi, 
&c, ad ſeriem Aqualium, rationem habebunt cogni- 
tam. Nempe 


Refiduz 


lt 


fo 
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Refidua. Qnadrata. | Cabi: 
2D? — a * -a*D* — 24* D*xa* i a*D? — 3204430 D? ” 
Kc. &c, Kc. 
JNOSONIIES WAA — 
4 $= 2 Ts z | p — : 
L nt = rol 3 ww ey == 7 AD L357 Fro —=t2 = £2, AD"* 
5 5. | 3 s 0 x 9 
vel _— x7 SOT 
2 « J J K _ 9 A V 7 x lOnlT 2 


2<x6n0xu12 Zn 6x9 x12 u 15 
fie fie deinceps,pura | | woes 
5:8x1 1x1 4x17 6549x1 2xI5x! 8x21 


PROP, CHEM. Corol!, | 
Dem continget, ſt ſeries Aqualinm muldaia ſerie Ter- 
tianorum, ancatuy in ſeriem Primanorum. 


(Paz, firetz paraboloidis Cubicalis diamerro Paralle« 
Iz, ducantur in reftas Trianguli inſcripti : Nam earum 
cominuationes in cemplemento, ſunt ſeries Tertjianorum, Er 
ſimilicer mutatis mutandis, in aliis propofition:bus. ) 

Quia nempe D*— a? in a, efteDi aq. 
SCHOLIUM. 

Er pariter judicandum erit, mutatis mutandis, in aliis qui- 
buſvis caſibus,ubi feries hujuſmodi componitur cx duabus vel 
pluribus aliis ſeriebus invicem multiplicatis. ut pater, 


Kc. 


PROP. CXLII. Theorema: 
Ariter, fi exponatur ſeries Primanorum mul&ta- 
ta ſerie Quintanorum, Sextanorum, &c. Refi- 
duorum Quadrata, Cubi, Piquadrata , &c. ad 
ſeriem Zqualium, rationem habebunt cognitam. 
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PROP. CX.1V. 


Arithmetica Infinitoram. 


E: iic deinces, ut poteſias (erici ablatz poſtulavecit: Prot in. 
Fucitone PAtcy Its 


Theorems. 


Uuartanco Wn 


&c. Reiidua 1pla, conmumg3 Quadrata, Cu 
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[ iz 2 IxA<3 I*2<3%s 
Secundan. 2«3 354*5 4X5x6x97 5>9>7 x5 x9 
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3M 2x4 Z*nJx*7 4-9-5410 $x7*9*11X13 
-- ——_— e— a - 
"> j Quartan. 3 | 35 __ 3*6x9 | _$x6-0x7 2 i 
5 2-5 3*6x9 _ TOXI3 | $xBx1 1X14%17 
£ Dr © — 
WF 4 Gs -: 4XB8x12 4B *12»76 
= * Quaintan, 2x6 37x11 4*$%12<16 $u9-15 3 X21 
ſk < n m_ | rs. - —_— I PE Cn—— ” 
Q : C 5x10 &XTOXTS _SXIO»15%26 
*'S Sextancor. 2 x7 2<8x13 4X9>1 4X1 vg 5XIOXI5=20a25 
7 | _ — = 
&) | 6 6-12 6x713x18 6x1 2x1 $2.4 
| Septiman. 2:8 3-915 4x1 Qx1 6x22 SXI1X197%2 3x29 
(- © a w— - ny EY Tm aunt _ 
; 7*14 7x1 4X27 PT AX2 TERS 
, ; Oltaran. | - Z 2 XI &> 1 GxZ 0 _ 3 
LOR SIR | FvETES bo 5 is IONS UNSS 
Ri ewes em 4g 


Er ſic deinceps, ut indudtione patebir, 


Prop. 144 


i I exponatur ſeries Primanorum mulftara leric 
Secundanorum 


Dquidrata,gc. rationem habebunt, ad ſeriem E 
oualium, eam quam incdicat fubjecta Tabella - $! 


: IVe 


guar habent numer! Tabellz, ad Unictatem, Neimnve 


Kr lic deinceps, 


PK O Y, 


Prop. 145,145. 


5 


Seriei Sectindanorum mulaatx feric 


7 


Imiliter, (i exponatur ſeries Secundanorum mul- 
Fata ſerie Tertianorum , Quartanoram, Qyin- 
tanorum,&c; Reſidua ipſa, corumq; Quadrata. 
Cub), Biquadrata,%c. rationem habebunt, ad ferijem 
Xqualium , eam quam inaicat ſubjecta Tahe 


PROP. CXLV. Thoorema, 


Arithmetica Influitorax. * 


fi 


1 Lot c 


Nempe 
Ratio quam habent ad ſeriem Aquaiium 
Jarr__—_ | : 4 CIERLOne® un dnt A - 
Relidua. |;Quadrarta, | Cubi Biquadrata. | 
= | a— —— CER I LED 
{ Tertian, ©Y Ta _ Og THINGS : 
| 3X4 5e6X9 oxE8Bxg x10 gx 1l0M11MI7 4 5? 
—— — ers : 
! Quart, 2 | 234 |} 2>4X6 2X 4X68 
3x5 SgxX7Ng9 [79 NIINIg3 0X11 i3 Hig I | 
| —; —_ -—— — | 
. | : 
Quintan. | _ 3_| 3x6 | 3x6x9 . zn6ngR12; | 
38 6| qa 8%81117 810K 138 169 X12 15K 18% 21 | 
7 — — ; eee ew AenS wn —c—_—_ — —— 
5 Sexcan. + | q*3 ann 488X128 16 
3x7 5x9X139 MINIS I9 gxX13X17% 21 X25 
Septinm, | 5. < #10 5X 10X15 {5X10X15 X20 
3&aaſzHION IS PRAIRRI7K2 9X 14% 19 X24 725 


5 X11 1 7 


— -- 
- 


—— 


> 


OO 


— _—— — by Cn” 


6X 124418 


i 6Xm2 01K xg, 


- —— 


I30 19 X28 15 


_—_p— PI 


= T2209 9 ws 9 


—_ 


— 


w 


— 


Ee lic deinceps, ut induttions } ate -15. 


PR OP,  CXLEVE 


Thooremg, 


— Do—— 


Tem , $1 cxponatur ſeries Tertianorum mulCtata ſe- 
ic QUaIrtanorum, Quintanorum, SExXtanoruim, $0 


leincsps. 


Ft jIC C 


L; 


” 


» [erie 


Tt 


Q 


Qerjet Tertianorum mil] 


4 


116 


. j ; -* +, 
Arithmetica Tnrſi#il0rK#x. 


Relidua ipla, eorumgz Quadrata 


&c. rationem habebant , ad ret /, 1am WAY 


guam indicat fubjecta Tabella 


_- 


Cuvi, Biquadrara, 


Nempe 


cnt ad feriem 7qualium 


Ratio anim hab 
> Jo - / > aoretk 
i Rf} Ouadr | Cubi. 
z2 [ 
io }T Ui) _—— is - eat 
Quart _ 45 7..8+9 "Pep FA 
: ? | 2X4 2: H 
| QNtfnifanoretnm ere 2 — 0” 
| J de 7 -G-.I1 Lo: 12*1.4<<6 
Cm———_—_ a cw | - { ' DE INY 
< 3 | 5-0 If 24 9x9 
—_ TOY = 
Sextanorun > | 5x1013 | T6713x16-19 
© - 4 48 4% $*1 2 
EPL} nOorl —_—_ Fo — 
Sep — LET 
5 | 50 _5*10*15 
OXfavanorum |} — | —- 
4'9 | 7+I12x17 IOXxI 5» 20% 25 


| 


| | 


"Bi Re ny . Sas {+ 
SRENING. 
13. I 4 YT IX 1 6%17 
25 4X0x5 | of 
S [9 
1 3XRB5x17x19-S1 | 2 
TR oy 
< x12 wh 
RE |, 
13*10Xi9x 2x25 | = 
I 
— | 


4.481. 2x1 5 
[3XI7X2 1” 253 "26 | 


_—<u_u__ 


5X1 OxI$ x © 


1 3X1 $x23*25%33 


Et ic deincep?, ut inductione patebit, 


SC H OLIUM 


Arque codem modo facile eric vel has Tabellas quoulq; li- 
ber Lanes vel alias e:lim pro ſericbus ſequenti/18 


componere; puta Seriebus Quazrtanorum , 


Quintany! uMms 


Sextamorum , &c, multatis leciebus: quibuſliber luperioris 


potettatis. 


PROP. 


Prop. 1 45 


1.4 


Frop. 147,148, Arithmetica Inn: forum. i117 


ry IS IT + cert | 
P R '@] il'o CXMEN bs . 4 i;:fCTS Hes 


as _ Oh, Nv wet ene CET f - 
[ PXPONAath ferios SUDIECUNG MT 9321113 itt Tis s ifa 
| PPM a 3 x x\ by. $9. © ; wy os ſ I rf * ' b 4 1*.3 © 
(CLiCT ai HUINANONTUIN » Reid tu ory Wy THIER 
Di, riquadrata, &c. ad feriem Agualiyni ras 


tionem habcbunt cougnitam. 


Nempe eain que exhibetur prop. 153 Pura 


; PR elidoa, | (ruadrars Cubi. 
y/ al- 62 w/ « Y ya-L au , P- v a? he ; a he. 3 9 *13a'D my a? 
&", ad & wulg: ad | & :. viqz; 4d | 
| DD = v/D* | vD*D*u a Doe D% 1, D302 3. DD* +34D/D-vD# 
OF, IE EEE 
AD 2AVD# | 2AVD*-#A/D* 43 AD* | 23D) — SAD? p5AD— TIE 
2 4 2 L 4 S &, 3:5 3. G6. , 6. 2 LR 9 98 F 
3 "+ — I 2——6 > @ =; * 6 a= | — — 7 = 1630 =142 '; 
| s {1 
Bs * MBA. uf, 1 2 : 2 ie 2 3 -— 
—_— 6 ———— | 
354 2X3 | 4%5 #6 38 4X5 15087 72S +489 HOA7 


PROP. CXLVIII. Ceoroilyr. 


Dem contivget 8 ſcries Aqualiam multata jerie 
Subſecundanorun , ancatur in jeriem Subſecurdaino- 


[js YH MA. 

11$ 

ny (Pata fi ordinatim applicacs in femi-parabola giucantur 18 
«19 earundem continuaticnes jn iphus coinplementy) 5.49 


v 4 A E] nm a a racit e a D m4 "of A 21D 4 Wk ja Et fa Qa 
ad eorum quadiatis, aquantur quadratis horum &c. | 


PROP, 


þ 


EY OE EEE OR 


| 


- 


B18 Arithmetica Tnfinitoruw. P.149,150,151. 


PROP. CXLIX. Corofarium. 


Atet etiams Faſdem provenire yationes, five expons- 
tur ſeries # — 42 Ec, five ſeries x) & —- x) 3* Ec, C 12! 
a 4 hes ff, ) | 


Nempe, collatis Prop. 133. & 146. 


| SCHOLIUM. 
\ Ideoque & reliqua quz pott Prep.133. habentur Corollaria 
hac etiam (mutatis matandis)-non dittculter cransferri poſ- 
ſent- Qnod monuiſſe ſaffciat, | 


PROP, CL. Theorems. 


1 exponatur ſeries Subſecundanorum mulQata («- 
rie Radicum quadraticarum Tertianorum 3 Ret!. 
duorum Quadrata, Cubi, Biquacrata, &c. ad ſerie: 
Aqualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


| Mefidua, 1 Quadrata. Cubi, 
WD a7 | va* Dim 2/ at D* avat | vat Diazvat Dit ava? DI 
Tc. Tc, &c. 
=310 + — +1 = T5, =72 13 — =. 
F ELI A ; -—Biſ. X f SANE. A. D* 
Zx5 -D | 4»6x8 A,D SAX XOXII as 


PROP. CLL Cor ail. 


_ continget, ft jeries Fqualinm mui at's [eric Pr: 
manorum, aucatur inſericy Subſecundanorurn. 


Quia Dave ; D*-,2* inve, fact Dya ws, a 
vED*. vat. 
SCHOLIUM. 
Et fimiliter etiam alibi intellipgendum eff, ub: ſeries exp22ta 
dividi poſit, in duas vel plures componentes. 


k 


— — 
D a 
EF &. * 


— 0 — — 


Prop. 152,152, Arithietica Trfinitorum., 119 


PROP, CLI,  Thenews. 


CI exponatur ſeries Subſecnundanorum mu'ata fe- 
rie Szcundanorums Relidnornm Quadrata, Cuot, 
Biquadrata, Sc. ad feriem Aquaitum, rationem ha- 
bebunt cogaitam. Nempe 


x . ws 
Retfidud, | Qnadiatas | Caot. : | 
"" G ; 2 T1 # / © 2 1 6 / s : j 
JaD*' —vat |[va?D*a2.a'D ive | wat DOa gy atDt3 Dio vall 
RC. Fc. &c. | 
Cmmur nr mer nn er þ AF non row oo eo oe E: _ —_ ——_— 
= - » I _ & . :S 3 ? + Dn dn - EY 2% ER 71 [ | 
y.-— 4& == 4$ _—y a T7 7 &© — £80 —_ ? oe - 2 14+ — $ige — 41&% i 
6 O <0 | 6 <0k9. $i bu 
3x 0 | 4+ 5x7 X 10 5 x5 X (I *14 | = cad bo 


Er fic deinceps. Et fimiliter in ſubdaGtione ferici cnjuſvis pote* 
Ratis {uperioris. Adeoq; ---« I 


PROP, CLI, Theorems. 


I exponatur ſeries Subſecundanorum mulCtata 
ſerie Primanorum, Secundanorum , Tertiano- | 
rum,&c, vel Radicum quadraticarum Tertia- | 
norum , Quintanorum , &c, Refidua ipſa, corumq3 
Quadrata, Cub, Biquadrata, &c, rationem habcbunt. 
ad feriem /f£qualium , eam quam indicat ſubjecta 
Tabella, Nempe 


Ratio 


erie 


, 
1 


Terjei Subſecnndanorum mulitatz 


ſ 


OIMAIANGT, Z*a 44556 
et | 9 
| 72, 1 | bs 
; y Tertian. | T7... | | 
| | 35 4*x0xY 
Secundan, | _® «5 
Hh 4710 
EF - 
v Quintan, |_*. | $38 
j its | 459-412 
Tectia Ir, | itn - _ 
es 10 10-10 
OY — 3x5 49%41 4 
| :oh = 
a 79 4X10-16 
Quartan. | 1+ I4X*I 4 
3*tO 4* 11x18 


L 


126 
- Ratto guam habent ad feriem Aqualion 


Reiidua { oyadrata 


— £-”  ——— 


Arithmetica Tnfinitorum, 


» 
LI 


T4*T4X21T 


97-1 *19 x20 6-15 4 0X237>3 4. | 


| Cubi Biquadrata 
DI "0 RY STE OR hk 
2%2%2 2x2<2*.4 
| 5- 6x7 g | 67x99 x10 
| S'7 9-11 6x8+410+1 241 4 | 
6-8 f :GxcX] | 
5 $:11*x14 | 6x9-12>15-18 | © 
$*x$%12' $ $-12+78 = 
____ ny . >a ( _ - 
+5 9-13X17 | Ox1lOaldiilds = Mo 
W . = BY.-- 
I OXIO'TS IOXIOnITIS*20 Nor 
Oe es 
910 15-20 6X11Xx1@x21x26 
. —_ —— — | 
12x713-18 12x12x18x24 
SXITXL,-25 | 6<12<18x2 4x30 


I 3XT 4X21x2 8 


Df 


Ex fic deinceps, ut inductione patebir. 


PROP. CLIV. 


Theorem. 


Ariter , $i exponatur ſeries Subtertianorum 
mulcata ſerie Primanorum , Secundanorum, 
Tertianorum , &c, vel Radicum cubicarum 
Secundanorum, Quartanorum, Quintanorui , Septi- 
manorum,8c. Reſidua ipſa, eorumq3 Quadrata, Cu- 
bi, Biguadrata , &c. rationem habebunt, ad ſeriem 
Aqualium , eam quam indicat ſubjecta Tabella. 


Nempe 


Ratio 


Prop 14.4, 


«a 


Seriet Subtertianorum mulAatz ſerie 


Prop. 1 54. 


Arithmetica Infinitorum. I23 
Ratio quam habent ad feriem Fqualium. 2 
" <n: N. " 
Relidua | Quadr, | Cubi | Biquadiata 
(| [3 [om | aa | 32% | 
«2 2% (2<3*44 
VC. Secun. 4.55 55657 0x7 8 9 7x5 \GALIOXIT 
| Primanor, 4 | 0x4. 6x46 Fe | | bx4x6%8 
4x6 527-9 6>Z <16G*12 | 7x9 11+13*15 
vc, Quart, * if 9x6 I, _ 9<659 O&Hx9x1 2 
47 $x8-11 6x9x12x15 | 7*10x13+16419 
/C. Quint, | T2 I 2x8 12k8%12 13'S x12»76 |. 
Hog $x9x13 | 6xL0xI4x18 CES Ya 
Ls, $ _ ms Fe —_ EE 
Secundan. IS I5xIO ISXIOXIS ISXIOn 15x20 at 
pages Tg Pe [© T 
4389 | 5xIox15 | OxII10%T | JXIRXIFX22%27 
a —————_ 
v/c.Septi. 19 | 1$412 | 18x1218 | 18<12+18x24 
4*IO |} 5u1IixI7 | 6XI2X16>2q| JXIZ3HIGXZS x31 
] : ms; WS 
ve. Oftay, } 22.4 22524 je v7 x ae 
4*It | 5x1Z2x19 6x13n JOu 27 7 4 nf 128-35 
| Terrianor, | 24- | 245715 | 245165249 | _24*16x24%32 
* | 4x12 | $x13«21 | 6x14*22%*30 | 7*15x23%*31x39 
_” Py P | 


o © "0" a A . 
Et lic deinceps, ut induction patebit. 


SCHOLIUM. 


Fr fimili methedo non erit difficile & has Tabe!las quonſq; 


libec & continuare $ alias etiam pro fericbns aliis componere; | 
pura ſeriebus ſubquartanorum, ſubquintanorum, &c. C ut | 
quidem radicum quadraticarum ſubtertianorum, ſubquintano- 
rum, &c. vel radicum cubicarum ſubſecundanorum, ſubquarta- 
vorum &c. aut aliarum ſ{imilium,) mul&atis fericbus quibuſ- 


Sed 


libet ſuperiors poteſtatis, 


Sf 


pe _ 
- I 


——_ wougtes—tntc einoct ee, 
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Arithmetica Influitorun. Prop.,154. 


Sed & facile eft has Tabellas (aliafque (imiliter condendas ) 
interpolare, ſalkem quoad alticudinem, interponendo ſeries 
tranſverſas quorlibet, ut ex ipia Tabcllarum progreflione rite 
con:iderata patebit. | 

Verbi gratia, ia Tabella Prop. 14g. Si ſeries primanorum 
multetar ſeri: Radicum quadraticaram - Quintanoram, inter- 
ponenda erit haic ablationi conveniens (cries alia tranſverſfa 
Inter primam & {:cundam iftius Tabellz (quia nempe Radgices 
quadratice Quintanorum,quarum index ett £,vel 2 4,medium 
locum habeanr incer ſecundana & tectiana, quorum indices 2 & 
3; ) eritque ſeries illa. » 


Refidua, Quad. Cubi. Biquad 

a” 1% x3 13K 3X 42 I2X 324 4zX6 
_— — * . Mr Gs — —— 
2 Xx 3 38426 45507807 5g #63589. x15 

3 26 ZX689 3% 649X812 
Vel-—— — A youu — j 
287 389%12 481114317 5X I3H 10x 19 22 

6 6x6 6X 649 646540 MX7]12 
vel — — eines _ 
487 6X9 X12 $X11X14%17 10X1I3X%16 X19 x73 


Arque idem etiam in aliis Tabellis preftare non erit diffci- 
le, fi proceſl1i cujuſvis Tabellz atrendatur. 

Ac quo padto licebit caſdemTabelias interpolare quoad latiti- 
dinem,(<riebas ſcilicet ereG&is alizs interponendo; (puta radi. 
cum univerſalium Reſiduorum, Fadicum quadraticarum Cu- 
borarm, %c. vel Radicum cubicarum R-iiduorum, quadrato* 
rum, Biquadratorum, &c. vel {imilium ;) non adeo facilis 
e& laboc,ii quidem poſſſbilis. Iltad aatem deinceps, quoad n0- 
tero, conabor , & quidem aliquonique preftabo, licer i!1u 
univerſalicer efhicere vix ſpondere auiim. 

Interim de fericbas aufis aliqua. dicenda ſunt, ne yidear eas 
penitus.omittere; ſed breviter, ne {1m tzdio, + 
FROP, 


Prop. 153,136,157, Arithmetica Tnfinitorum. 123 


P PROP. CLV. © Theorema, 


= % I exponatur ſeries Mqualium audta ſerie Pri- 
manorum3 Aggregatorum Quadrata , Cub, Bi- 
quadrata, &c. ad ſeriem totidem eorum maxt- 
mo Xqualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


Seriel Quadrata. | Io Cubi. E 
Ra R *+2aRx as R*+43aR*3ga*fRoat 
&c, ad &c. ulq; ad &c. uſq; ad 


| RijR jR*2RRIER*! R*'3RR*4z3R* R4R' 
- | AR+AR[AR*+34R*+;AR*[AR*+3AR*+}AR+;3AR 
| 5 4 4 3 | 


L 6M 15 
Ta =3 I +. +3 =7 | [4ISFF&ESs 
'\. i Ubi numerator quiliber conftat ex przcedentis duple unita- 
| te aufto : Denominatorex prxcedente unitate auto. 


PROP. CLVI, Corellarium. 


Deoqz , $7 Trapezio ( ex Parallelogrammo & Tri- 
avenlo, equalium baſium & altitudinum , conflato)- 
aptetur Conoides (vel Pyramidoides Jtyuncatum ( fc 
converflone circa axem, five alias) erit illud ad Cylin= 
drum vel Priſma inſcripium, ut 7 ad 1, vel, ut 7 ad 3: 
Nempe ut quadrata feriei Xqualiam ferie Frimanerum 
auQz, ad ſeriem Fqualium. 


| Sin ParralleJogrammi & Trianguli baſis int inzquales mo- 
; deramen adhibendum cf. 


' PROP. CIVIL Coroilariumes 


oh autem Cordes vel Pyramidoides illud Cylindrice 
vel Priſmatice excaveturs refidauum erit ( ad exem- 
Ss 0 tum 


19s Arithmetica Influitorum. Prop.158, 
tun Cylinirune vel Priſma maximum inſcriptuge } wt 4 


ad 3, 


Nempeut *.,2'= * ad r. 


PROP. CLVIII, Theor:ms. 


T exponatur ſeries Aqualium auca ſerie Secund:- 

norums aggregatorum Qyadrata, Caubi, Biquadra- 
ta, &c. ad feriem illam A:qualtum , rationem habces 
bunt- cognitam. ( Puta, (1 Parallelogrammum com- 
plemento Semiparabolz augearur.) 


Nempe,pro quovis termino feriei primanornm poſito 4 (ad 
abbreviandam operationem,) & pcopterea pro quovis trming 
ſecundanorum a *, &c. Erunt 


Ageregata Quadrara, Cubi, 
R*+az R * 42a Roa*-| A+ ganh*13a*h5 at 
&c. Ye. = - 
BAR*HAR* L1ARE-=ARt+3ARC[1 AR} AR + FARGEZ Ars 
LI +; =+ 1++4+5=i5 $1 +} +£+ 5 = {4 


SCHOLIUM. | 


Et pari modo procedegdum erit, {i ſeries Aqualium augea- 
fac (crie Tectianorum, Quartanurum,&c. Le patet, 


PR. OP, CLIX. Theorems. 
& 


I! exponatur ſeries Xqualium aucta ſerie Subſc- 
cundanorum3 aggregatorum Quadrata, Cubi, Bi- 
quadrata, &c. ad ſeriem illam Aqualium , rationem A 
habebunt cognitam. [Pata f1 Parallelogrammum au- 

geatur ſemiparabol3,) Nempe 


Agoregata ” 


wo $4 


P. 150. Arithmetica Infinitorum, I25 


Avgregata | Quadrata Cubi 
/Rtva vVR*TayaRkiyat y R*t3vVaR*423va Rt of 
&c. &c, &C. 


Ai RE AvR | Ay B2HfAVREHAYRE ABU SA V ROSA VROBAYR 
ISS & | 21 g ATT 2.,6 , 6G 
g 44 = 2—þ 542 = $Rme b8 z+3+91 


PROP, CI X Theorema. 


I ſeries Aquaſium augeatur ſerie: Subtertianorums 
Aggregata, eorumq; Quadrata, Cubi, &c, ad leriem 
Xqualium, rationem habebunt cognitam. 


( Pnta , & Parallclogrammum augeacur ſcmiparaboloide 
Cubicali,) Noempe, 


Appregata | Quadrata. Cnbi. 
S'R+v%?a]v*R+24aRt, at [FRF pov Patio Pal REYPAt 
RC, KC. Ac, 


SCHOLIUM. 

Ec pari modo proced:ndum erit, i exponatur feries Fqua- 
tiam 2uda ſerie ſnbquartanorum, fibquintanorum, &c. vel e- 
tiam ſerje radicum- Guadraticarum Cuborum,Surdelolidorum, 
&c. vel radicum cubicarum Securdanorum, Quartarorum, &c, 
Er pariter ia aliis. 

PROP, CLXI. Theorema, 
Ariter, fi ſeries Primanorum ai'geatur ſerie Seenun- 
danorums Aggregata, eorumqz Quadrata , Cubi, 
&c ad feriem Aqualium, rationem habebunt cogni- 


tam. Nempe 


Aggregata | Q[1adray, | Cubi. 
aRTa* a*R.212a'Riaf | a Tat RH, a RE UG 
RC. &c. | &c, 


— — ſ — — ———— wr - 
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126 Arithmetica Inflnitorum. Prop. 162 


SCHOLIUM. 
Ex part modo procedendum ecit, fi exponatur feries prima- 
norum {vel etiam Secundanorum ,. Tertianorum, &c, ) aut 
| ferie quitibet alia, ut non fit opus liiſce diutius Immorari, 


PROP. CLXII. Corelleriume 


__ , Connoides vel Pyramideides Hyperbolicum, ad 
ſemiſſem Cylindri vel Priſmatis circum{ſcripti , et ut 
5 44 6: ad totume vero, ut 5 ad 12. 

Incellige, {i tara tranſyerſa diameter, quam diameter inter- 
cepta maxima, ponatur #qualis lateri re&o : ſecus enim ad. 
hibenda erit moderatio. 

Nam, fi ponatar Hyperbolz latus re&um | vel R , tranſverſa 
diameter t — 1, &diameter intercepta d,crunt quadrata 07» 


dinatim-applicatarum 41 + Li | (per prop. 33, Con.Se&.) vel 


(proptert—1) d1+d*. Erpropterea (cum fit | vel R , certs 
quancitas, & d mutabilis & quidem altitudini proportionalis, 
pro qua igitur ſubſti- 
eui poteRt «, b, c, &c.) 
crunt omnium qua- 
| drata(adeoq;f& plana 
Conoidis vel Pyrami- 
doidis ) ſeries infini- 
ta Primanorum aus 
ſerie Secundanorum; 
puta aR,a*,bR + 
d*. cR4c*, ce 
uſq; ad R=a+R*®*, A- 


7 deoq; ſeries illa ad 

ſemiſſem ſeriej toti- 

dem maximo (R* + 

R*=2R# )2qua- 

liam (puta ad AR*) 

eritut 5 ad 6, per przced. Et propterea ad integram illam ſc- 
riem xqualium, ut.5 ad 12* Quoderat propoficum, 


SCHOL 
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Idem tamen eveniet,li ſa/tem ſumatur Diameter-intercepta 
maxima zqualiz Diametro-Tranfſverix. Ur colligi poterit cx 
propolitione lequente, 


PROP. CLXxHI. Corollarium. 


P. 162, 


| 0 autem non adſit limilatis prop. preced, Frit ratio Co- 

noidis vel Pyramidoidis ad Cylmarum vel Priſma cir 
camſcriptnm, wtut non eaders gue illic innuituy , cocnita 
Famen. 


Cum enim , utcunq; , quadratum ordinatim-applicatz in 
dd 4d 

Hyperbola ſit d ! ra. veldLTF- L,vel ELpEE L 6 

pro diametris intercepti:, d. 4, &c. ponantar ſucceſſive a,b, c, 

&c, firq; omnium maxima D , adeoq; quadratum ordinatims 


. DT4rro 
applicatz maximz TT L, Erunt omnia a TxbTL£t 


cT cC &c. nſq; ad DT) —3 ADT:; & omnia a* th* pc* 
(&c. ad D*) —{ AL* ; quorum aggregatum 5; ADT +4D+* 
hf ducaturin L, & fakaum iliud dividatur per T ; prodibit 
*AJT 3 AD* <4 

As z=—=>— ADL: vel deniqz 


. of 
- Ye! ry . 


3Ty2D p . 3T+2D 
"— ADL: Quam autem habet rationem £YP ADL, 
zgpregatum Qjatiratorim omnium ordinatim-appiicatarum; 
DT +D*  F3-D | 
ad DD ny AL vel ——A DL , aggregatum totidena 


am: eambaber Concoides vel Py- 


Quadrato maxim x9g12atiu X 

raimidoid=s illud, ad Cytiudium vol Prifma ciricumferipiium, 

( propter plana quedratis illis proportionatiaz ) nempe , Ut 
T+2D T+D : 

E a ad ws oh  vel,at;TTF2D ad 6T + 6D. vil, nt 

zT4=D ad T +D. Adeoq; -=-= 


FR JP, 
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PROP. CLXIV. Cool. 


1 


L]: ſemiſ[ſis Diametri Tranſverſe audTus triente Di- 


ametri Intercepte , ad Tranſverſe &* Intercept s 
aggregatums ſen, ut Triplum Tranſverſz ffmn) 
cum Dnplo Intercepte, ad ſimul utrinſq; ſextuplum : ſic eff 
Conoides vel Pyramidoides Hyperbolicum, a1 Cylindruns 
vel Priſma ( ſuper eadem baſt) circumſcriptum, 
Patet ex przcedente, | 


PROP. CLXV. Corollarium. 


tum, eſt ut Series Radicum-univerſalium ſeriei Pri- 
manorum ſerie Secundanorum reſpeFive aut , ai 
ſeriem totidem Radicum maxime equalium. 
Nampe i adfit limitatio prop. 162, ut v: aR}a*: +: 
bR+b* : tv: cRyc*: &c. C uſq; ad v:R#FR*: ) ad Av:R*t 


I &5 Hyperbola ad ParallAogrammun ciroumſcriy- 


plicatz ad maximam totics politam, 
aTt.* 
Si vero illa Iimitatio non adfit; fſaltem erit ur Vi Jl: 
bT4b* 2 bob et OS DTzD*,, 
; : ty: —F— Like (uſq; ads —o- LH, 


+D= 
ad Ay: Et Hoc eft, (dividendo omnia per y/L % 
multiplicando invT) ut yz: aTta*.+//: bTtb*:y:cT+* &c 
(uſq; ad : DT+D*:) ad Ay: DTiD®: ut pater ex demon- 
fratione prop. 163, | | 


ECHOLITUM. | 

At quo paſtoftandem ratio aggregari radicym illarum uni- 

verſalium, ad aggregatum tcotidem maximx zqualium, name- 
ris explicari poteric,non ita facile oftenderur. | 

Adeoq; & hic incidimns in eandem dificulayem in quadra- 

tura Hyperbolez , quam fupra aliquoties meminimus de qua» 

draturs 


R*:— Ay/2R* =ARy/2 Hoceſt, ut omnes ordinatim-ap- 


Prop. 165- Arithmetica Tnfinitorum. '129 
dratura Circuli vel Ellipſeos,Caliarumq; aliquot curvarun; Þ 
nempe ut inquiratur jam ratio quam haber infinita ſeries Fra 
dicom-univerſalium Binomiorum, ficur illic Aporomarum. 

Er quidem aliquando proclivis eram ut crederem rem pla- 
ne impoſlibilem eſſe ur Radices ſurdz numero infinitz & ir.vi- 
cem incommenſurabiles ita in unum aggregatum cojre peſlint 
ut illad,ad expolitam aliquam quantitatem rationalem,ratic- 
nem habent explicabilem, | | 

Arq; hoc quidem eo magis adhnc confirmatum eſſe videba- 
ur, quoniam ejuſmodi ſeries finita ad ſericm totidem maximz 
zqualiom vix aliam paſſa eft rationjs explicatione quam ome 
nes {igillatim repetendo, raro enim duz vel plures occurrunt 
commenſurabiles quz in unam additione colljgi pefl.nt. 

Verbi gratia, {i ponatur circuli radius partium 6 ſinus rei 
in Quadranre fingulis partivm iftarum terminis infiſtentes, e- 
runt, /: 36 — 0: ty:36 —- 1:Ty: 36 = gity: 36 =9:44:36 = 
16:Þ\: 36 —25:Tv: 36 -36:(per ea quz difta ſunt ad pr.121.) 
ve] quod eodem recidit,y 364/354 32 +4 27Þy 204y 11 +; 0; 
vel, ut irrationalitas ad minimos te: minos reducatur, 6 +4 35 
+4V2%3v3 +245 +1140: Ratio jgitur quam habet illud 
radicum .aggregatum ad radicem maximam toties poſitam, 
puta 74/+36 — 0: vel 7436 vel 9x6 hoceft 42; non explica- 
. . | 6+ 35Þ4v2 $343 + 245Þ411Þ0 
tius efferri poteſt quam 42 on 
Arq; ca eft ratio quam habent ill ſinus re&i in Quadrante ad 
totidem retas radio zquales & paiallelas in Quadrato circum- 
{cripto, 

Pariter,- ft ponatur radius partium 10; erunt ſirus rei 
4/: I00'= 0: 4+: 100 —1: +v: 100 =4:+v/:100 =9: 3 * 
I00O ms 16: +y:100 = 25:+4/: To0=36:4 4: 100m 40: +, * 
I90 = 64: 4+y: 100 = 81: T y/ ;: 100 = 100: Hoc «ft 
4100+499 +4/56+4/g91+v 84+ 475+ bat w51+v36 
tv194v0. Vel ctiem 10+34/114 4/6+ v/cl+ 24/:1+ 
3/3+8+V/514+6t4/1940. quod aggregatum mn aliter 
abb: evjari poreft guam pico 1048 46+0 ſfuſtirer do 24; at 
racjo iftius aygregat! ad radicer max'mam rcties poltin, p us 
ad 111 1co vel 11 1c vel 116, nn explicerivs fliers po- 
2: 431 1144 6449142423444 3t vert wIs, 

110 : 
T x q'tt 


teſt quam 


XY 
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quz minus adhuc videtur intelligibilis quam ubi ponitur ra« 
dius partium pauciorum, puta 6. 

Arq; eodem modo quo. plures ſupponuntur radii partes eo 
intricatior neceſſe eft ut fiat rationis explicatio, quz quidem 
fere omnium radicum repetitionem.poſtulſar, cum paucz ad- 
modutm, raro quidem, & non nifi fortuito quaſi, occurrant,quz 
vel rationales ſint vel quidem invicem commenſurabiles, Er 
propterea {i ſupponatur Radius partium infinitarum, ratio 
proveniens etiam minus adhuc videatur explicabilis, 

Idem contingeret, fi, juxta tenorem prop, 135. ponatuz 
circuli Diameter partium 12. Ira enim eſſent Sinus rei corre- 
ſpondentes in Semicirculo, y/: OxI2 =0:xy/: 1Þ 121: 
+y : 2x12 = 4:44 53412 wg: 4 : 4x12 wiI6: Ty :5» 12 

a 25:t+y/: 6x13 36: 3w/17512 49 :+v/ : 8x12 64: ty: 
0x12 —$81:Þ4: 10x12 100: +4 : I1x12 = 121: +y; 12x12 
— 144, Hoc eft /:0— 0:44: 12 = 1:+v/ 3: 24 4: 4:36 
me 0:4v/: 48 16:44: 60 -« 25:44 72 36:t+/: $4... 49: 
þv: 96 645+ 2108 81: 4y/: 120 ww 200: Ty/ 2132 - 131: 
Ivy :144 =144 Hoceft yoryvingy2otvayty g2% 35 
+y/ 36 + v35t432Tv/ 27tV204/ 11Ty/o. Vel, propter 
eaſdem radices bis poſitar, 2/0 Fay 11 24/ 20 Þ 24 37 42432 
324 25++4/36 Vel, reducendo irrationalitatem ad minimoy 
terminos, 0424/11 +4vV 5 +643 484/34 2/35 t6, Ratio igi- 
tur quam haber hoc aggregatum ad totidem radices maximz 
#quales, putaad 134 36 vel 136, hoceft ad 78; non expli- 
catius efferri poteric quam $22 ES +84/2 +2 4/3536 
1 LES a 53 2 44/35 43. Ata; ea eft- ratio 
quam habet aggregatum ifftorum Sinuum re&orum in Semi- 
circulo, ad totidem reQtas radio zquales & parallelas in Paral- 
Iclogrammo huic ſemicirculo cireumſcripro. Si autem finus 
maximus 4 36=6 ſupponatur bis poni (pro utroq; ſcilicet 
quadrante ſemel) atq, eapropter pro 13 zqualibus,ponancur 
14 , (puta, pro 13+6 = 78 ponatur 1446, 84,) cadem cit 
hzc ratio cum ea quam ſupra provenire dizimus pokito radio 
partium ſex. 

Paricer, fi Diameter ponatur partium 20, ſinus re&i in Se- 

micirculo erunt y/: 0X20 me 0744/8 LI420m 3; Xy/; 2420 m« 4 
Re tv, 


oo» wW Jo 4 8 hn 


* + oo — 


Prop. i65 Arithmetica Infiniternn I2r 
iy 53820 mg; t+4/: 4x20 16: Ty 5x20 25:tyi6x20 36; 
4+ : 720 = 49: Þy : 8x20 64 ty: 9830 = $1:3y:1000 —- 
100: 4+ :I120,,121Ty/: 12820 mw 144:Þy : 13x 2C ws 160! 
+y/: I4*20 £96: þv: 1520 225 244 : 16x20 ,,255: ty: 
17x20 = 289; +: 18x20 w 334: +4 : 19920 3&1, þv: 
20x20 — 400, Hoc eft, Yo / 19+ /36tv51tvV64z;y75 
14/$84TV 914+ 4 96tV/99Þ / 100t / 99 tv96+V/g91 44/$4 
14/75tvV64+u/ 5it4/36tv19H/0. Vel 24 042419 424/36 
t24/$1}24/64 $2V75}2/84 424/91t24/ 96424 99} y 100. 
(Nempe iidem ipfi qui ſupra in quadrante habentur poſits 
radio partium 10, bis hic poſiti; nifi quod ſinus maximus 
utrique quadranti communis non repetatur. ) Vel etiam 
ot2y 19Þ1242y/51t16Tio V3tTyy/2142 9138 4 6+64/ 11410, 
Vel denique ( quia ot12+16F10—=38) 38+2419t2y 51 
104 3+4y/21424/91484/6t64/11, Adecoque ratio quam 
habet aggregatum illud radicum, ad maximam toties politam 
(puta 21x10—210) 

«ſt 36T2v19F24/51t4loy/;t4.v 21t2 4g 1+84/646V11 


210 
ed 199/19 4vV5its 3424/21 4/91 F1y/6+ 24/10. 
IO 


Et quidem quo plures ponantur Radii vel Diametri partes, 
© minus videtur explicabilis rarto ſinuum omnium ad maxi- 
mum £oties ſumptum: adeoq; fi ſupponantur radii vel diame- 
eri partes infinitz, (quod ad ſcopum noſtrum faciendum vi- 
detur,) ratio ſinuum omnium ad radium toties poſiturn, hoc 
eſt, Quadrantis ve] Semicirculiad Quadratum vel Parallelo- 
grammum circumſcriptum, videatur penitus inexplicabilis, 
ſaltem nifi ejuſmodi explicatio ſufficere judicanda lit, qualem 
'prop. 121 & 135. exhibuimus. 

His itaq; perpenſis, prope abfuit ut rem quaſi penitus con- 
clamatam ulterius inveſtigando defifterem. Id unicum quod 
ſpem fecit hoc erat. Nempe quod'eidem difficultate non ob - 
ftante, in radicibus quadraticis, cubicis, biquadraticis &c, nu- 
merorum Arithmetice proportionalium res non male ſucceſſit. 

Nam, verbi gratia, {ſeries Subſecundanorum aliquouſq; 
continuetur, 4/044 144 2Tv 34v 444 5+4 6, iplius ratio 
ad maximum toties pofitum, puta 74/6, non videtur alias ex- 

Te 2 plicabilis 


Arithmetica Infinitoru': Prop. 162 
/otvity:i+vat/atys +6 
plicabilis quam — = ” vo, 
0OF+iI+/2+v3t23v5 T6 
3+,2+v34Þ>v5St+4/6 ... 
Hs "Wa ; nid forſan placeat tam ancecedentem 
quam conl:quentem rationis dacerein 4/6, ut prodeat ratio 
an 6+. 12+4/18+y/30tv36, ad 716; vel potius 34/6+24/ 3+34/2 
+4/30+6, ad 7x6.Er [1milicer in aliis ejuſmodi ſcriebus. 

Veram {1 eadem ſeries ſypponatur in infinicum continuanda, 
prodibic tandem ratio 7, vel 2 a3, aut 1ad15. ut dictum 
eſt prop. 53,54. ipfa quidem) infinicate ( quod micum videa- 
tar) irrationalitatem deſtruente, h 

Ec {imilicer in ſubtertianis, fubquartanis, &c. continget, ut 
patet ex ſuperius rraditis prop. 4459- 

Cum itag;, iiJa diihcultate non obſtante,, quadratura Pa- 
rabolz & ab aliis antehac & a nobis etiam noftra mechodo , fe! 
& Pareboloideos cuinſvis quadratura ( eadem manente dith. 
culrate) a nobis in ſuperioribus faris feliciter tradita (it ; non 
plane omnis aberat Ipes rationem tandem inveniendi quam 
Radicum univerſalium ( ſerici vel autz vel mulRatz ) {eries 
habeat ad ſeriem #qualium, & quidem {1 non univerſaliter, in 
quibuſdam falr-m, quadantenius explicandi; fortaſſis etiam in 
Illis iplis que Circuli ve] Ellipſeos, & quz Hyperbole quadra- 
turaim attingunt nonnthil proficere. 

Ut autem quid deinceps it inquirendam reGtivs perſpiciatur, 
meminitle licet nos {inter alia) circuli ( vel etiam Ellipſeos 
cuiaſvis ) quadraturam huc ufq; perduxifle. 

Nempe. per prop. 118, & 121, (i rationum ſeries illa !,+, 
15 155-347 » RC. Interpolart poterit; ratio illa quz primz & 
ſeccaadz p :nenda eft intermedia, eſt ea quam habec Circuli 
Qaadrans ad Quadratum Radii, vel Circulus ipfſe ad quadca- 
tum Diametri. | 

Irem, per prop 133, & 135, ft interpolari poterir rationum 
ſeries iſta Þ,7.,5 + 4% 5670 » NC. ratio illa quz prime & ſe- 
cundz ponenda eft intermedia, eſt ea quam habct ſemicicculus 
ad Quadratum diametri. 

v<d.&inſuper, tt interpolari poterint numeci diagonialcs r2- 


cls 


x 32 


,vel ſalcem ſpropter ot 123) 
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bellz prop-133 nempe 1,2, 6, 29, 70, &c. ratio quam habet 
unitas ad numerum eorunde:n primo & fecundo intern:edi- 
um, eſt ea quam haber Circulus ad Quadratum Diamerri: Er 
Ellipiis ad Parallelogrammum circumſcripuum. Ur deinceps 
probabirur, ex prop. ſ<q. 


PROP. CLXVI. Theorems, 
ſeries infinita Aqualium, Primanoram, Secun= 
danorum, aut Tertianorum,%c. reſpective du- 
catur in ſeiplam inverſe pofitam; atqz eadem 
etiam in ſcipſam directe poſitam : erit aggregatum 
retangulorumilloram, ad aggregatum horum 3 ut 1 
ad 1,2,6, 20, 70, Kc. numeros diagoniales Tabellz 


prop. 132. 


Nam fi ſeries Fqualium in {ceipſam ( five direRte five inver- 
ſe politam) reſpeAive ducatur , fit ſeries Fqualium : cui con» 
venit ratio I ad 1. | | a bo 

Si autem ſeries Primanorum in ſeipſam direQe poſitam ſie 
multiplicetur; fiet ſeries Secundanorum ; fi ſeries Secundano- 
rum fic ducatur, fiet {ei ies Quartanorum; 11 ſeries Tertianorum, 
fier ſeries Sexrancrim: &c, per prop. 73. Quibus convcriunt 
rationes 3+ 5-7- 5. KC. per pricp. 44 vil 64. 

Sjautem Series Primanorum refpeGive ducatur in ſeipſam 
inverſam; ( puta ſeries a, b, c, &c. in ferim Da, D= b, 
D —c,&c.) Item ſeries Secandanorum in ſefrpſam inverſam, 
(puta ſeries a *,L*,c*,&c.in ſerie ©:D -0.9:D 4b.&:D <c&c. 
vel D* =2aDtHa*t. DL* —- 2bD+*, D* = 2D +07 &c.) 
Item ſeries Tertianorum in ſcip fem inverſam; (pure ſeries a? , 
b*,c*,&c, inferiim C:Dm=a, C:Db. C:P<.8&c)Fr lic 
de reliquis; R ations iplis ccnvenicnt, $, ,+, 2, . ,3.. Kc. per 
PrOP. 133+. 134+ 


atio igitur ratfonum-harvm ad rationesil- 4) 4 (+ 
Jas, ca eft quzm haber 1ad runeres 1, 2,6, 4) 4 /+ 
20, 70, &c, nem pe numeros diaponiales tebel- 4) ,4(4 
Iz prop. 122 (Uurex calculo patet } Quoc erat $3 36 Cl 
demonſtrandum, EL) +. 0,5 


On 
"ao 
© 
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In ſeric vero rationum 7, ©, 305 1605 6109 NC, conſequen- 
tes 1,6, 30, 140, 630, Ke. fiunt continua multiplicatione 
4 | 6xIO*xI4qu Tg F 2+20xk2 8x36 Kc, 
ord &c, vel 1 « —— —— 
| IX2xX3Xx 4 2x 4x 6x8 Kc. 

(ubi fraftionum tam numeratores quam denominatores ſunt 
Arithmetice proportionales.) Et propterea (juxta progreſſio- 
nis illius analogiam ) fi numerus primo & ſecundo interpo- 
nendus dicatur A; fientreliqui, reliquis intervallis interpo- 

| 16x2 4x3 2 &c, 
: T AP Ac. 
( Er quidem numerus primo anteponendus + A; juxta ean» 
dem analogiam, In precedenti aucem, & propterea in mox (e- 
quenti ſeric numerus primo anteponendus evaneſcit ; nempe, 
Hlic in nihil, iſtic in infinicum,) 

In ferie deniq; rationum +, 5, 4,3,» &c. Conſequen- 
tes 1, 2,6, 20, 70. &c.fiunt continua multiplicatione numero. 
2x6x10x 14 &c, 4x12 x 20*« 28 &c. : 
Ix2X3 ® 4 Kc. 2x 4*« 6 « 8 &c. ( Udi, 
ut ſupra tem numeratores quam denominatores frakionum 
funr Acithmetice-proportionales.) Ee propterea juxta pro- 
greſlionis analogiam) finumero primo & fecundo interpo» 
nendus dicatur «, fiuat reliqui continus mulciplicatione nc- 
$« 16x 24 &c, 
3x $5 x 7 Kc, 


PROP. CLXVII. <@Theoreme, 


FJ Deog; , $1 ſeries infinita Subſecundanorum ( puta 
'v/4, /b, vc, &c.) reſpeftive ducatur in ſeiplam 
inverſam ( puta /: D=a. v:D—b, y: D —c 

&c.,) atqz cadem etiam in ſciplam directe poſitam 

{ puta ſeries Va, b, vc, &c. in ſeriem 4, vb, ﬆs ; 

&KC 


nUMErOrum 1% 


nendi, continua multiplicatione numerorum A « 


rum 1 = vel 1s» 


merorum &s Xx 
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&c. ) erit aggregatum reCtangulorum illorum (puta 
vViaD—=azrzTy: bD-b?: +v;ic D=ca: &c.) ad ag- 
gregatum horum (puta /4? + /b2 $ Ve? Eee vel a4 b £ 
c&c-) ut unitas ad numerum intermedium, numeris 
diagonialibus 1, 2,1in Tabella prop, 132 interpo=- 
nendum. 


Sequitur ex przcedente. Nam ſeries Subſecundanorum eſt 
ſeriei Aqualium, & ſeriei Primanorum intermedia, (ut p ater 
ex diftis prop. 64. ) 

Series autem Subſecundanorum in ſeipſam dire&e poſitam 
( puta va, vb, /c,&c. in /a,yb,vcRc) eſt ſeries Primano- 
rum ( puta y/a*, vb*, vc * &c vel a,b, c, &c,) cui eonvenit ra- 
tio 4 per prop. 44, vel 64. Ext propterea, f ratio quz cenve= 
nit ſeriei Primanorum in ſeipſam inverſam dutz ( intermedia 
nempe rationibus 4 ,4,_) dicatur 1: Ratio rationjs hujus 
9 ad illam ;, (puta ; ) 3(S ,erit per preced. ) ea 
guam habet 1 ad numerum inter 1 & 2 interponendum, in 
ſerie digonialium 1, 2, 6, 20, 70, &c. tabellz prop, 132. Bui 
numerus igitur in peſterum dicatur Q. Eftq; ſemiflis numeriinter 1 &: 
6 interponendi in ſerie x, 6, 3o, 140, 630, &Cc. 


PROP. CLXVIIIL. Corollary, 


EZ proptereaz Circulms ad quadratum diametri , eff 
at 1 adn, numerum nempe inter 1 &* 2 interponen= 
dum in ſerie diagonaliurs 1, 2, 6, 20, 70, &c. tabelle 
prop. 132. 

Cum enim ( per prop. 133, 135.) Semicirculus ad Qua« 
dratum diametri fit ut 1 ad 2 QC numerum intermedium inter 
1 &6 in ſerie 1,6, 30,140, 630 ,&c.) erit circulus ( quippe 
ſemicirculi duplus) & 1 adQ, [numerum intermedium incerc 
1&%2in ſerie 1, 2, 6, 20,70, Kc.) per przced, 

Er quidem cadem ratio & 3 ca eſt,quz intermedia ponenda 
eſt inter=&Z, inferie 1,7 45 , ,2* Kc, prop, 118, & 121 ut 
& deinceps ctiam ulterjus patebir, 


SEHOL, 
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Cam igitur ( at ad ea quz monuimus in Schol, prop, 165. 
randem redeamu3) res eo redatta lit, ut ft polſimus rationes 
illas inrerpolare ( prop. 118. memoratas) 4,415,135 , Kc. 
hoc eft, quas haber radi, +,*;,*$7, &c. ( hoceſt, ad 1, 
Iz,17; 244 Nc.) quitermini conſequenres fitnt ex conti- 

| Zx5x7x98Kc 
2x4%6x $ &c, 

Vel etiam illas (prop. 133.) 3,45; ;t. 14o 4 Nc. quarum 
termini coaſcquentes 1,6, 30, 140, Ke. fiuntc ex continua 
6x IOX I4 x18 &c. 
1xX/ 2x 3 x 4 ec... 


$j H 
nua mulciplicatione numerorum 1 * 


-— 


mulriplicatione numerorum 1 x 


Vel deniq; fiillas 1,4 ,5 a5, &c; nempe quas habet 1 ad 
I, 2, 6, 20, &c. C numeros diagoniales rabeliz prop. 132.) 
qui fiunt ex continua multiplicatione numerorum 1 x7 x < : 
£2x ES RCs | 

Si, inquam , harum rationum ſeriem unam aliquam interpo- 
lare poſlinius, habebitur accuratiflima circuli quadratura. Et 
guidem in prima & tertia interponenda erit (poſt primam) ra- 
tio 5: in ſecunda vero ratio ,q. Adeoq; interpolatione in 
una preftita, in reliquis etiam nou dithculcer fiet. 

Placet igitur ( ut inde exordium ſumamus, unde major eJu- 
cet ſpes quzſitum conſequendi ) Tabellam illam prop. 132. 
aggredi, ut videamus numqua poſlimus arte illam interpolare: 
Adeoqg; , ipſam repetere incermiſſis alternatim ſpaciis, ( ur quz 
iftic ſunt ſeries prima , ſecunda, tertia, &c. fint hic ſecunda, 
quarta, ſexta, &c.) Et paulo accuratius examinare ; quod ſe- 
quentibus aliquot prupoltionibus fiet. 


PROP. CLXIX. Theorema, 


Umeri omnes Tabellz prop. 132. ſunt figura- 
ti. Nempe, qui in 4llius ſerie prima ( five e- 
= * reda five tranſverſa) ſunt monadiciz qui in 
tertia, Triangulares 3 quiin quarta , Pyramidales 3 & 
fic deinceps, puta Trianguli pyramidales, Pyramidi- 
pyramidales, &c. 


Namer 


Nermrmers 


Patet hoc inipeRa tabella: & comparatis ( ſi opus) iis, qa 
de numeris hguratis apud Maurolicum aut alios occurrunt, Ne- 
minibus autem i!is ucor, guibus Dp,Oughtredus noftras Ma- 
thematicus eximins) in ipiius Clavi - Mathematice cap. :7.n.: 1. 

Quz aurem tunt in illa tabellz prop, 132.. ſeries pricia , ſe- 
cuada, tertia, &C+ jam in eadem hic repetita fiunt ( propter in- 
tecmilla ſpatia, numeris, i1 fieri pollic, replenda,) fecunda, qUAc- 
£4, Quinta, XC. | 


Prop. 165- Arithmetica Tnfinitorum. 127 
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PROP. CLXX%. Theorems, 


C Fri2s due, in exyoſita Tabella, nempe Monad;. 
ON corum, & Lateralium, facile interpolaripoſſint 

F (locis interponendis quotlibet 3 ) interpoſitis 
ſci} Viic quor opus eſt, unitatibus, hic, totidem medi- 


. - 4 . 
» C4 þ3 £1 4 "FO 
1s As {£NiAETICIS, 


Puts, ff placet nnum ubiq; numerum interponere; erit mo- 
n2dicoram ſeries incerpolata, 1,1, 1, I,1,I,1,1,1,1,1,1. Late- 
raliy4m VEra S i, 12>2+2 25333 25434x2535&5 0 p ye! 
w I, — 7» 8 +632 6. 
| Ratiopatert; quoniam numeriſunt illic #quales, hic Arich- 


mctice- proportionales, 


SCHOLIUM. 
Relique 2gtem ſeries non ita facile interpolantur , mill in- 
vento prius cujuſq; ſeriei propriocharaCtere; quod ſequentibus 
propottionibus inveftigabjmas, | 


PROP, CLIX, Lowe, 


T) Ropoſitum fit inquirere, quam habeant ratjoner 
L numeri Triangulares, ad fuum latus. 


Ila4khoc progrefſt inveftigabimus. 
t, Si panita totidem,quot numeras aliquis triangularis p+- 
ftalat, debita forma triangular di- 
ſponantur, & refis conjoun#&2nuur,u 
in appolito ichemate; ma=nit. fium c| 
totam figuram triangularem in tw! 
triangula dividiſtam tori quam inte: 
ſe 1milia } quot eſt quad-ailt murne® 
ri laterali: unicare minati. . ( quod £i 
opus fit, demonſt:ari porefſt ex 1: E 
6-) Adeog; t-jpiies mmerays [a:cra- 
Tis-4tl, crit numerus triagguiorum 
P41 TH 


Prop, I70, 


Twas 
as. 


rurans; 


Prop. 171. Arithmetica Tnfinitorum. 13; 
particulariynm Q:!/— 1: =* 21+ 1, 

?s Qutm horum trianguloram quodliber habeat tres an- 
gnlos, erit horum anguforum numerus 3: 61+ 3, 

3. Notandum e& ad torius figurz tria punita angularja, 
non all! tor angulos apponi "nempe ad tingaliunum:; _) & 
proprerea Ii ties anguli occupant tia punta, feu 2 P. 

4. Adreliqua punfta in lateribus, terminantur anguli rerni; 
quoram Igirur quiliber occupat trientem puncti. SUnt -auterny - 
incermedia illa punfta lateralia, in-quolibet latere | — 2 , e- 
20 in omnibus 3/—6, ( nempe propter cria latera;) & angu- 
Ii ad hzc jacermedia punfta adjacentes 9 | — 18, { propter 
rernos angulos ad fingula pun&a; ) quorum quilibet occupat 
trientem. punai, ſeu FP; adeoque omnes . Occupant 


9i=p, 


ny reliqua quz ſuperſunt punQa , intra aream figurz, 
rerminantur anguli ſeni ( ad quodlibet nempe cx, ) qui prop- 
cerea occupant ſ{extantem punti. Quor aucem 111i ſunc anguli, 
ic colligitur, Totus angulorum numerus cft ({ ur diximus ) 
212,.61+3: Hincfſubdacantur z / ad totius fgart angu- 
los poſiti, / & gl  1$ ( adpuna lateralia adjacentes >} ma” 
nebunt 3!/% 151418; qui eft numerus angulorum ad pun 
ta intra aream terminatorum. Cum vero horum quilibet oc- 
cupat fextantem pun&ti., tives P; occupabunt hi omnes 
3 = 351318, 
a= 6 F. [ 
6. Denigqz , f1 ſimul addantur punGta fic inventa; nempe 3 P &% 


91 —18 = me 150 
— px 3-5 +22 


P; erit horum aggregstum 
j# 

2 
merus triangularis cujus latus |, Ideoq; ---= 


PunQa ; numerus puntorum omnium : Hoc eft , nu- 


PROP, CLXXI. Threorema. 


' Atus numeri cujuſvis T:iangularis ad ipſum nu- 
gt 2 
merum, «ft ut / ad ——- 
Ut chenſun;,cft in praced, 
Ut u 2 Ageoq: 


i 40 Arithmetica Influitorum. Prop. 173 


Adeoaq; , dato latere | dabitar numerus Triangularis ifti 1a- 
teri conveniens, puta n=! * +1. 
2 


Er contra, Dato numero Triangulari, inveniecur ipſius 


latus. 
Nempe, reſolvendo hanc Xquationem 2x—1* +1, erii 
vis + 20; ww; 


* == |. 


PROP. CLXXIIJ. Coroll. 
1 Hyperoole Diameter tranſverſa fit 1, & Lats, 
0d reFum 7 5 ſumptis diamctris ( punGo applicationis 
& vertice interceptis)1,2,3,4, 5, *c. Ordinating- 
applicatarum quadrata ernnt 1,3, 6,10, 15: Oc. mempe 
numeri triangulares,cujus latera ſunt 1,2, 34, 5, ©*c. 


Probatar per 17 vel 33 prop. Con. Se&, not, Hyperbolan 
iplam exhibebir figura prop, leq. | 


PROP. CLXXIV. Curolleriuy. 


Tem, ft fant ad eandew reFam AzD duo triangule 
I femilia, «Db, ADB 5 fitqzut tad 3 fic AD ad DB 
e&£D ad DA; & ſumantur £quales An —= x53 — «D 
— DD Oc. ReFanenla BDs, BDB,E*c. erunt ad invi- 
cem ut 1,3,6,10, 
Ec. mumeri triangu- 
lares, quorum laters 
ſunt eD, eD,@c. 1:- 
die vero propoertiona- 
les imter BD, De; DB. 
De &*c, ſunt ordina- 
$11 applicate in Hy- 
perbola ADE 5 cnjus 
: diameter tranſverſs 
Az, © latus reFum-B, vel ipff equale. 
| Pater ex calculo. Nam re&anguloram BDz , primum erit 
vg 24/54 —1, Secundum 24/4*34/;i=3, Tertium 3 y : 
X 4. 


Prop.175. Arithmetica Infiniterum. 141 
x 4\3 = 6. Quartum 44/3*<5y/i—a 10. Er tic deincep?. QUP 
ſunt quadrata ordinatim-applicatarum in Hyperbola, per pre- 
ccd. ideog; Mediz proportionalcs puta v 1, v3, v 6, 4 10,RC. 
ipſz ordinacim- applicatz. | | 


SCHOLIUM. 


Si autem ſumptia fuilſent AD= DB % «D— Ds, tum re- 
fangula fuiſſent 1x2 —2, 2 «3==6. 3x4 — 12. 4X5= 
20, &c. dupla numerorum triengularium: & Mediz propor- 
tionales v2, 4/6, 412,20, &c. effent ordinatim-s8pplicate 
in Hyperbola, cujuz tam laitus retum quam latus tranſverfum 
fit 1. at, ex diftis,conſideranti patebir, 


PROP. CLEKV. Thimems. 


Eries numerorum Triangularium, in prxmifla 

tabella, commode interpolari poterit , fi ipſo- 

rum mimeris lateralibus tot interponantur me- 
diz arithmericz,quot opus eſt, & ex iis formentur nu- 
mer! triangulares, juxta Prop. 172. 


Pura fi in ſeric gumerorum triangularium 1, 3,6,1 0,15, &c. 
unus ubiq; interponendus et numerus; corum latera 1,2,3,45 5 
&c. mediis arithmeticis debite interpolata crunt £,1,14,2, 
25.,3,3% þ 4545 3 $5» NC, quibuyg lateribus ( per prop 172, ) 
reſpondent numer} triangulares, 4, 131343343,0,7 7 10, 
123,15, 174. 9:21, &c. Vel,, 1,*73, 3, *43 6, 35 10,5 315 
1&L «bt; &erc., Vel deniq; FN ; os an a os 7 #2 __ a2 ; A208, ws 
+++ Kc. quorum quidem differentiz ſunt Arithmetice-pro- 
portignales, 

Pari modo, fi interponendi fint in fingulis intervallis duo lo- 
6iz prodirent numer}, 4.5. 1.52, 35,0 $$+-48,6 43.37.10; 
Wc, Vel 3,5,5,**,*5 <3, Kc, quorum item differentiz ſane 
Arichmetice proporticnalcs, 


PROP, 


DE a ite 
4 : } : x & cp 


1 4.2 Arithmetica Inflnitorum. Prop. 176 
PROP. CLEXVI. Lemme. 


porum fit inquirere quam habeant rationem 
numer! Pyramidales, ad latus ſuum- 


Liceret % hanc propoittionem pari progrefin inveſtigare, gu; 
ia Prop. 17 aſu; ſum : (oblervato interin} diſcrimine quo dife 
fert debita aumeri pyramidalis diipolitio a difpoutione name. 
xi Triangularis:-) quod qui volert experiri poterit. Verum) cum 
non ita facile efſer leAori concipere debitun pintorum iitum 
in pyramide ( ut quz non omnta fupponcada funt in coders 
plano) & angulorum ſolidoram ad ca puncta potitionem : 12- 
tius videturillud hac quz ſequitur methodo preftare, ( Cuz 
quidem, niii mallern utrumq; modun oftendiſſe, adiiberi po- 
tuiffet etjam ad prop. 171.) 

1. Nameras Pyramidaiis 2quatur aggregato numerorum 
triangularium ( ut pater ex dittis ad prop. 130. & 132. ) nem» 
e ab unitate ad numerum Triangularem hbi collateralein in- 
clutive. { ficut & numeri Triangulares fiunt aggregatione La- 
reralium; & Laterales, Monadicorum : ut & Triangulipyrami- 
dales, Pyramidalium; & fic deinceps.) 
2 Eft autem lateris /, numerus quiliber Triangulatis 


hk of 
2 per prop. 171- 
2. Ergo, ſamptis Jateribus 1, 2, 3 45 a*ta 
&c; vel (eorum loco) a, b. c,d, &c ; ſumma 2 b*Tb 
horum a*ta,b*Th,c*tc,d*i4d, fc, c*x Cc 
erit duplum aggcegatt Triangularium; d*}d 
(quorum numerus erit zqualis Jateri maxi- c 


- 4. 


mi: ) & hnjus propterea {rmitlis, erit nume- + 
rus Pyramidalis, cajus latus zquatur late» Num. Pyramid. 
ri maximi T riangularium. 

4. Eft igicur numerus Fyramidalis ſemiſſis aggregatiduarum 
{ericram; eouſq: ab anirate continuatarum, donec numerus 14s 
corum zquerur lateri numeri Pyramidalis quzitt , quod fp» 
ponatur /: Quibus fi przponatur locus alter o* +0, ( ut feri- 
es intelligantur ab 0 inchoatz, ) fiet hacrum numerus /+ 1 . Fr 
utriulg; 


un 


Arithmetica Infinitorum, ad 


P. 148. 


utriaſq; ſerie ſama ſeorfim irnoteſcet per prep, 2 & 29, 

5. Nempe, ſumma ferici *primanorum "I + b 2 c.* bee, 
. 1 

quorum ultimum eſt |, namerus locorum {+ 1 ; erit Ie 

per Prop. 2, | | 

6 Et ſumma ſeriet ſecundanoram ota*+}>+*&c, 

Quorum ultiinum eft |* & namerus locorum 14 1; erit 
[+ T4 

=» Epa+ =—;s SE j* + -£-1, perProp 20- 


+ 
7 Ucciuſq; igitur fumm#z aggregatum, { pata ——= {[- + 


Iz 1 EL 131TH EE TEFRIEC 


$7*4$1*7? # | . 

eee 5 , eſt aggregaturn duarum ferierum ; cujus ag 
oo 15+ gi **u1 

gregati femaiſiis -——*—- OV ct numerus pyramidalis cujus 

'acus ! Ideoq; DT ORE 


PROP, CLXAXVII. Theoremg. 


| Sos Afus numer! cujuſy! 1S ri 'alis ad ipſum nume=- 
21 *+ ol. 
faum, eſt ut ! ad 


Ur oftendituref in praced, 
Ar, CAO mUMErD Dy CAM 1catj Z, NON innotclcit ins 112 fatas, 
nil: F c{olvendo {17.9qua LIOKCIN 1 Cubicam 6 Sk #7 + Z { &2 l. 


PR wa PD, CINXVIHI. Throremas. 

Eries numerorum Pyramidalium , in pramiſſa 

rabel!a commodse interpolari poterit; 5 ipſorum 

numeris lateralibus tot interponantur mecI@ a- 

ritamericz quot opus eff, & ex 11s formentur numer 
ramidales, | 1uixta Prop. praced, | 

Paia, i numeorum prreamidalium 1,4.,16,20,55, * 


DY 
rF. 


VO 
178; 1 


— 
Þ Þ 


<a 
ET 


af "IF oy 
4" Ze 
En 4A 


A EEC 


OC Si es Ie FAIRE. 
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latera 1,2,3,4,5,6, &c. fi impolata fmt ;,1,13,2,25, 2 
3:53444355455 6, &c. hiſce lateribus reſpondebir teri: 


pyramidalium i,1*4;46 10,14 4,» 20, 2075, 35 
447%, $6, &c. veletiam +, 1,*£, 4,22, 10,54» 20,5; 
| ; ND 


? 
_ GY OY. ; O Þ . 
35,2: ,56, Rc. Vel <5. 135,46 xs 109 af, 2 
= - 2145 4 % * 
+; # 359 4s »5 ©, NC, 


PROP. CLXXIX, Lemitnae 


pr—_ ſ1t inquirere, quam habcant rationes 
namort I riangulipyramidales ad latus ſuum. 


Przſtabitur hoc eadem methodo qua prop. 176, Nempe. 

1- Numerus Triangulipyramidalis zquatur aggregato ni 
merorum omnium Pyramidalium (| intellige , quorum laters 
ſunt numert integri, nam de interpolatis hic nen agitur, ) ab 


anitate ad numerum {1bi collateralem, inclulive, | 
{* * 


2, Eſtautem lateris /, numerus Pyramidalis — 


31*+2 
6 
per prop. 177. 

3. Ergo, ſumpris lateribus 1,2,3, a't3a'+2« 

4, &c.ve] Ceorum loco) 4, þ,c,d, &c, 6 SITLESY. 
ſumma horum a? +3 a* f 24,bf x c'Þ3c*+2« 
3b6*426b,c'+3c*f2cdi't 347 d* 43d4*+20 
}- 2 d, &c. erit ſextuplum aggregati Kc. 
Pyramidalium ( querum omnium _— =_ 
numerus erit Xqualis Jateri corum Num, I riangulipyram 
maximi, utpater:) & propterea hu- 

Jus agpregati ſextans crit numerus Triangulipyramidalis , c 
Jus latus idem erit cum latere maximi Pyramidalium. 

4 Adeog; numerus T riangulipyramidalis eft ſexta pars ag: 
gregati trium ſerierum, eonſq; ab unitate continuararum do- 
nec numerus terminorum fit zqualis Jateri numeri Triangul!- 
pyramidalis propoliti, quod dicatur i: adeoq; 11 iplis prepona- 
tur terminus alter 0? 40 *+0 (ut ſeries intelligantur ab c 
inchoatz ) fiet wumerus terminorum [+ 1, Er fingularum tc 
riecum illarum! ſumma feoriim innoteſcet per prop. 3. 20 


& 40, 


5 Nempe 


Prop. 180. Arithmetica Tnf/nitorum. 145 


s Nemye ſumma duplicate ſeriei Primanorum, ox 2 a+ 

ab 2c, &c. cujus terminus ultimus 2/1, & numerus termi- 
[+1 
norum [+ 1; erit -2 © 20, per prop. 2, 

6 Summa triplicatz ſeriei ſecundanorum, o 4 3a * + 3 b* 

4 3 c® &c, cujus terminus ultimus 3 1*, & numerus termino= 
SI1 [}1 
rum | +1; erit 2 3+ "gn 31*. perprop. 20, 

7, Summa ſeriei Tertianorum, oJa*+b?* 4c? &e. on» 
jus terminns ultimus 1* , numerus terminorum 12 1 ; Exit 
[y1 I+y ; 
=. x + 77 1. per prop. 40. 

$8. Harum igitur ſummarum aggregatum, ( puta 
[+1 (41,1. 133  - hs Bn 
CELALIE WAA LE on. 
241? T2ql} 241 F24l* Þ12l*+ rol 613 61 160 1 617% 
T W007" 


{*,) nempe 


61*T 361? +66 144.361 
* eſt aggregatum trium illarum ſe- 


; I*Þ 64* }111* +61 
rierum; cujus aggregatiſextans © © , = eſt aus 


merus Triangulipyramidalis cujus latns 1, Ideoq; -»-= 


PROP, CLXXXK, Theorema, 


Atus numeri Triangulipyramidalis ad ipſum nu- 


i++,6,]3 + "NH 
merum, eſt ut /ad._._T1 Trrle+6) 
24 


Adeoq; , Dato Iarere | dabitur numerus Triangulipyrami- 
I1+461* 4111* 461, 
dalis, puta n= "0, 7 
Dato autem ntmero Triangulipyramidali, non invenitur 
iplius latus nili refolvendo hanc #quaticnem 24n— } *4 617 
+111* 461, 


RX ; PROP. 


246 Arithametica Infinitoram. Prop,18r» 


PROP. CEXXXI. Theoera; 


orzmifſa Tabella, commode inuterpolari pote- 

ritz fipfOrum nameris lateralibus, tot inter-o« 
nantur medit Arithmetic,quot opus ei, & ex iis tor= 
mentur numert Triangulipyramicales , per prace- 
dentem. 


& Erizs numeroram Triangulipyramiddlium , in 


Pata lateribas interpolatis Zols12 32,2 *, 323354, 44, 
5,52 36, &c. reſpondent pameri Triangulipy:«midates ,33,1, 
$ - - 2 ; 

% ix Js 9 bf b I5, 23 * 33995 Jo ib{»79994 +3) ,TI20. Wc, 


= 7 5 i 154 0:0 | L215, 
vel eflam Fi: I, v7 1 »Js5 az. $9, <5 $3: 359, _, 5, 


| , | IM 24S 463. 4 22 
t26, &c. Velpotius 354 1,334» 5554 3 15» "is » 395 34k 
70, 7552= ,126, &c. 


PROP: CLXXXII. Lemmis 


PA®poſitum it inquirere, quam ad latus fuum ratio- 
nem habeant ſequentium ſerierum numert Figura- 
ti puta Pyramidipyramidales, &c. 


Poſſer quidem-hoc przfari eadem methodo qui uſus fum ad 
prop. 176, & 179. wp + rn ibidern memorerarum, 
nempe pr.2,20, & 40, ſimul cam prop. 43. faltem 6© prius ul- 
terias profecuti fuerimus rraditionem rationum quas habent ſe- 
ries finice Quactanorum, Quintanoram, Sextanorum , ( cum 
ſequentibas, ad feries/Equaliam; quam tradicionem non nil 
levicer innuimus ad prop. 43. Eam vero (iquis ulcerius comi- 
nuandam velit, licebic ipt vel alia quz ibi maxim 'placeat 
methodoid przftire, vel ecitam ( nilt meliora 4ph occurrant 
auxifia) ope hajas ipfius quam jam prz manibus habemus Ta- 
bellz, poſtquam vii mox docenda oftenderimus rationes nu- 
meroraum figuratorum ad ſuam cujuſliber lacus in ſequentiÞus 
ſeriebus inveſtigare. Namut ad prop. 176 & 179, ex copair! 
rationibus {jmplicium ſcrierum finitarum ( puta Primanorum: 
Secundss 


Prop. 182, Yrirhmetica Tnfinitorum. T47 
Secundanorum, Terrianorum, per prop, 2, 20, 40. ad feriem 
Aqualium) inveftigantur rationes hujus Tabell:e ( puta nu- 
merorum Trijangularjum, Pyramidaliam, Triangulipyramida- 
liam, ad ſta refpeRive latera: ) ita, vice verſa , ex coguitis his 
licebit & illas expiſcari,adeog; tMlam propoſitionis 43 tradi- 
tionem quouſq; liber continuare, 

Quoniam autem Hlad(ut diximaus) non nifi leviter traditum 
eſt adprop. 43. Nec quidem necefle fit ad przfens inſtitutum 
illud -utterias proſequi , cum ex cognitis paucarum iſtius Ta- 
bellz ferierum chara&eribus ( five rationibus quas nimeri ifts 
bgarati habent ad ſua reſpeQive latera) ſequentium etiam cha- 
raQexes inveſtigandi methodugs eluceſcat, ego illa ut faciliori 
Jam utar, quz hzc eft. | 

Pater ex przmiſlis, charaRer ſeriei nameroram, 


Monadicorum 7x. 1* +1. 
Lateralium I. Triangulorum 2 

: I* 231* x21 I* 361 3111*+61, 
Pyramidalin g Triangulipyram. _ 


Patet etiam,accuratius intuenti;charaeres hos fieri continus 
mulriplicationeharum quantizatum, 


2,1+r, 142. It9 lin 131 inlH2 inls; 
"7, 3 3 "7 fkevelixTm ain 3 in 4* 
IXo 
Nam 1x77 EL 
1+ 1*41 
ee R 
1441 143 _12+31*F 21. 
"'S. - 
I xl +21 143 _I*461 411 [#6 
8-2 oo 24 


'Rdeog; ,ficontinueturaulterius multiplicatio rationis ulti- 
: . 1446, 1+5, 176 ; : 
mo.inventzin 5” G5 * > &c. habebiwus ſequentium 
ferierum charaFeres. 
1*t:io1*4351? +g01? +241 
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1*} 151*+851* +2251? +2741? +1201 


Item 140 
Er fic deinceps, quoulq; libet. 
SCHOLIUM. 


Diximus modo, ex rationibus five chara&eribus preſentis 
Tabellz continuatis, deduci polle continuationem <tiam ratio« 
num illarum quas indicat prop. 43. Quoniam vero illud for- 
talle non eric omnibus obvium: operz pretium duxi paucis id 
in traniitu oftendere. Quod quidem ut fine incommodo hic pol- 


fit inſcri, ica quibuſdam forſan ingratum non crit. Ideoq; , ex+. 


ſcmpli gratia, ---- 
Propoficum fic inquirere, Quam habeat rationem ſeries finita 


Quartanoram, (ab o inchoata,)) ad ſeriem totidem maximo X, | 


qualium. 
1. Charafter numeri Triangulipyramidalis, ( per prop. 
I*}61*+111*46L 


1$0:)eſt 24 Ec Pyramidi-pyramidalis 
I ' Fr01*3 351 450144241, 
I20 per prop, 182, 

2, ER aurem, 
(ut ſ#pius dium 0*} 0 } 0* Fog 
eft,) numerus Fi- 24. > + 6a? Þ 11a * + 6a 
guratus uniusgra- b*t6bi+11b*T6b : 
dus ( in preſent c*$6c* + 11c* 6c Addita, 
tabella) aggrega« &c, ad 
em omnin pre- 14+ 6Þ'tan]Otol 


A— 


cedentium in gra= ———— ; 
du {ibi proximo: I* 4101*4. 351 4501* +24 1] Agpregati 
Adeoq; numerus 24 x5 = 129 
Pyramidipyrami- 

dalis,eft aggregatum Triangulipyramidalium. 

3. Er propterea, ſumptis lateribus x,2,3, &c. vel ( eorum lo- 
co) a, b,c, &c. ( quorum maximum dicatur | ) & formats in» 
de numeris Triangulipyramidalibus; Horum aggregatum e-1l 
numeras Pyramidipyramidalis ejuſdem lateris, nempe 
I'z1ol*tt2x!1* poul* 4 241 fy 


140 
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4. Summa antem ſeciei o+ 6 4+6bt 6c&c,eft(per prop.2.) 
Iy1 pe 61*+61 


= — o 


- 


5. Summa ſerieio+114*$116b*+ 1 c> &ec.eſtper p.20) - 


1 


&x $ Þ 1 T1? pie , 2b es - 2 FP 
3m = þ + I1I*— ; a 
22 AE 4 | Li. T98 

aug lerieio+64746b* +6c* &c,eſt (per prop. 40.) 
HS is EE a. 61eT 612 [nk Ade. 


| TR. © > 
61*4 12[* F618. 


4 
7, Hz tres fummz in unam colJle&z, ſunt 

61*361 221? 4+ 331*+ 110 6141219 4612 __ 
> 7 5 + 4 

dans it Id Þ 


$8. Sil Ms ex vigintiquadruplo totius aggregati, anfera- 
tur ſumma trium ſeriecum, 


Nempefaex 5) I*4tnol*+}351' 4$501* 3241. 
auferatur 6) 9i1*} 401*t601* 2291 


Hoceft, Siex 30 ) 61*t 601%, 2101*t30013 2 1441 

auferatur Zo) + 451* 42001? + 3001*+ 145l 
Manebit ſumma 
ſeriei quartz,qug 30 61*'L151*] 101+ 4o0l* mat 
eſt Quartanoru 

Hoc eſt 61* 2614 
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130 Arithmetica Inffnitorum. Prop. 182 
Qarz ft igitur ſumma feriei Quartanorum cnjus terminus 
ultimus eft | * numeras terminorum 1 + r. 
Vel; fi pro numero terminorum |! + 1, fubſtituatur », & 
propterea ſeries zqualiumn n 1%; erit ſeries Quartanorum 5 n1* 
Taanl* +;7ul*—,3 81. ( finempe terminus primus fit o, 


wy #1* ,2nl* wl* nlt 
ſeciindus 1:) vel "* er + 301 = 504” 


9. Adeogq; ſeries finita Quartanorum ad feriem totidem max- 
I I 
imo Xqualiam eft at 5 + LET 01 3017 ad 1, Quod e&- 
rat inquirendum. : 

Et pari modo, his cognitis, ratio quam habet ad feriem X- 
qualium ſeries Quintanorum , invenietur 'ope charafteris in 
proxima przſcntis cabcllz ſerie : Er deinde, quam habert ſeries 
Sextanorum, ope charaftcrisſerieiproxime ſubſcquentts'in hac 
cabelki; & fic deinceps quouſq; libet. 

Quo melius autem hoc inte!ligatur.,, operz fortafſe pretium 
erit, quz jam tradita ſunt, paulo diftin&tius wperire: Lftutenim 
ca ſatis aperte tradidifſe nos nobis videamur, fieri 'tamen poreſt 
ut leQor illis minus aſſuetus nonnunguam forfan hz fiter. 

Notanduin ipicur eft, nos hic ( ur & alibi ſemper, ubi de 6+ 
nita ſerie verba fiunt, ) numerum terminorum aſlignare [+ 1 
( nempe fi terminus prinmus o, ſecundus dicarur 1, nimirum 
unicate maJorem (quam eft 'namerys particularum ex quibus 
conflatur terminus maximus, hoceft , omnium differentiaram 
teemMnorurt contintte politortim, quarum omnium aggregato 
rerminus maxinits zquatur; five ditfereritiz il lz tint zquales, 
ut in ſerie primanorum, 7 pura 1,1,1,1, &c, differentiz nume- 
rorumarithmetice propurtionalium, ) ſive ereſcentes,-ut it fe- 
ric {ſecundanorum, tertianorum, &c. ( puta 15,5, 7 ;&c.-dif- 
ferentiz numeroram quadraticorum, vel 1,7,19,37, &c, diffe. 
rentiz numerorum cubicorum;' 6c: ) five etiam decrefcentes, 
ut in {erie ſubſecundanorum, ſabtertianorum &c; ( nam verbi 
gratia,ditterentia 4/'3 —v/2 minor eſt quam 4/2—4 1, atq; 
bzc mindriquim'y/ 1'—4/0: & lic ia czceris.) Harum onini- 
um ditfferentiarum ( in qualiber ſerie) numerus |, unitate n:i- 
norett quam numeras terminorum, atpatet; earumy: omnium 
aggregacum (\propteprerimini primi o-nullitatem) eſt Ipſe rer- 
minus 


& 
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minus maximns. Ubi autem numerus terminorum dicitur #, 
numerus difterentiaram , five particularum in maximo , crit 
1—T. | 

Exſemplum efto, ſeries primanorum, quale eft Aggregatum 
paralleJogrammorum zque-altorum figuram trizangulo in- 
ſcriptam complentium : quorum f primum dicatar o, ( quip- 
_ pe nullius Jlatitudinis, utur alticudinis ejuidem cum reliquis;) 


+. . 4 
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fecundum 1, &c. omnium numerus 16 , erunt differentiz 
1 5, ( invicem xquales, nempe 1 ubiq;) & maximum propterea 
15. Adcoq; cum in fingulis parallelogrammis altitudo com- 
munis fit ,4.VBC in fig. 1.) & Jatitudinum incrementum conti-= 
nuum ,+ BS: Omne« 6mul altitudines, hoc eft, hgurz inſcrip- 
tz altitado, VB — 4£ VB; at omnia fimal Jacitudinum incre«= 
menta, hoc eſt, Baſis figur# inſcriprz,'non BS , ſed 4: BS, five 
BS — 44; BS. Si autem uno adhuc gradu ulterius precedatur, 
adjunCo infra baſem uno adhuc parallelogrammo , crit qui- 
demillius latitudo BS preciſe, ſed alritrudo jam fiet auRtior, 
nempe VBtT,+VB. Siverof utin fig.a. ) ſumatur figura ex 
paralleJogrammis circumſcripta,erunt rum om nium {mul pa- 


rallelogrammorum alcitudines, hoc eft, figur# circumſcriptz - 


altirudo, VB (quam finge jam baſi perpendicularem, tum la« 


titadinum ſimul onnes particulz , hoc eft, bail figurz cir- 
cums 
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cumſcriptz, BS przciſe: at vero jam non ab o {cd 1, ſeries in- 
choatur : tun ſeries hxc ſupra verticem uno adhuc gradu con- 
tinaetur ( ut inchoetur ab o,) erit jam altitudo ſic auta V Bt 
+4 VB, ucpatet. Adeoq; tigura inſcripta uno infra bafin gradu 
coninuata , & figura circureſcripta continuata uno gradu (yu- 
pra veriticem, tantundem valent, 

Arq; hoc totum in triangulo( atg; eadem ratione in figuris 
aliis, nit quod illic incrementa ſint inxqualia) fatis eſt mani- 
feftum. Nam ( preterquam quod ex jam diCtis ſatis pateat ) {1 
in criangulo ducantur quotliber retz bait parallelz ( in qua- 
rum cenſu & baiin ipſam , & pun&um verticis, cenleri- volu- 
mus,) eiſq; tetidem adjaceant parallelogramma : f1illa omnia 
ſupponantur infra ſuas re&as jacere , eric eoruam infimum ſub- 
ter baſem, fin ſupra, eric ſupremum ſupra verticem ; fi autem 
ſupponamus reCtas illas neq; in parallelogrammorum ſuorum 
ſummo neq; in imo jacere, ſed per iplorum media tranhre, tum 
eorum tam ſaupremum quam infimum erit partim intra partim 
extra triangulum. Adeoq; quemcunq; firum habere ſuppo- 
nanturillz retz ad ſua paralle!ogramma, figura illa ex paral- 
lclogramm is conftans (dummodo ab o inchoetur”) habebir vel 
baiin ſuam una parte winorem, vel altitudinem una parte ma- 
jJorem quam habet verum j]Jud rtriangulum. 

Atq; hic quidem live excefſus tive defe&tus, quamdiu de fini- 
ta ſerie agitur, omnino animadvertendus cft : ubi autem de 
ſerie intinica agitur, tuto poterit negligi. Cum enim quo plu- 
res ſupponantur termini eo minor illa evadat five balium {ive 
alticudinum differentia, ubi in infinitum proceditur evancſcet, 
quippe ©» (pars infinite parva) habenda erit pro nihilo; ( ea 
faltem adhibira limicatione de qua mox dicetur. ) Sic, verbi 
gratia,ſi triangulo cujus altitado A,bafis B,inſcribacur figura cx 
parall.logrammis quocum finguloriyalcitudo 4 A, & longitu- 
dinum incrementa + &erit inſcriptz altitudo ox A A—A, 
bais non Bled B +4 B: eftenim altitudinym numerus 90 , 
ardifferentiarum © — 1, Sjvero figura lic inſcripta continue- 
tur uno gradu infra baſem, vel circumſcripta uno gradu ſupra 
ve-ticem, erit bauis co x  B —B,altitudoA+ +, A; quippe 
Jam numerus incrementocum eſt os, altirudinum oo + 1. Ubi 
jgitur de (eric finka agitur, per altitudinem & Baſin intelligen- 
dz ſunt alcicudo & balis figure fic ad(cripte (tive inlcripra lit 

bd 
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five circum(ſcripta) non autem iftios cui ad(cribitur; at vero in 
ſerie infinita perinde eſt ſive hujus five illius inte}ligantur,prop= 
ter diffecenti3 infinite exiguam , adeoq; evaneſcentem five nul-. 
lam.Nam v,0o0 +1, — 1 ,perinde ſunt.Et quemadmodii 
ubi polygonum infinitorum Jaterum, pro circulo habetur, per 
inde eſt (ive inſcriptum live circumſcriptum intelligatar, ( hoc 
eſt, ſive ſupponatur circali radjus zqualis retx quz a centro 
ad angulos, five illiquz a centro ad medium lateris ducitur, 
quarum differentja, propter latera numero infinita, eſt infinite 
exigua:) ſic in adlcriptionibus- noſtris perinde eſt ( propter 
differentiam infinite parvam) an inſcriptz aw circamſcripte 
alcitado aut balls fumatur pro-vera, Er quidem ut in polygo- 
noinfinitorumaterum inſcripto & circumſcripco, Jatera ſup- 
poguntur invicem xqualia, hoc eſt, eju{dem arcus finus re&us 
& tangens Xqualecs tam invicem quam ipſi arcui, ita & hic ti- 
gurz ex parallelogrammis infcriptz & circumſcriptz tam ba- 
ſes quam alticudines ſupponendz ſunt #quales tam inter fe 
quam illius cnj adſcribuntur; hoc eft, fi accurate loqui li. 
beat, non nil infinite exigua ſui parte differre. 

Eodem modo, in hg. prop. 5. Figura ex ſimilibus ſc@&oribtis 
ſpirali inſcriprta , fi ſectorum numerus lit finitus,erit ſeries finira, 
cujus terminus primus eſt o, ultimas vero ſetorum inſcripto= 
rum nltimus (cujus radius eft una parte minor, quam ultimi 
circumſcriptorum, ) omniumq; horum ſeftorum aicus fimul 
ſumpti, zquantur ſemillj arcas circuli contermini,nempe qui ett 
fhgurz ex ſeoribus conflatz c6terminus,non qui coterminus eſt 
verz ſpirali;at fi numerus ſetorumſprout ibi ſupponritur)ſuppo= 
natur infinitus,erunt adhuc omniii ſetoram arcus !'mul ſump, 
#quales ſemiſſi arcus circuli contermini, nempe contermini fi- 
g1rz ex his infinitis ſ{coribus conflarz, qui ramen vel ille ipic 
eſt cum contermino verz fpirali, vel ipſo faltem inftinite-« xi- 
gua ſui parte (hoc eſt , nibilo,) minor, Si vero pro feQor ibus 
inſcriptis ſumantur circumlſcripti, arcus circuli contermini erit 
una ſui parte augendus ( live finita ſive infinita, pro nunero 
leftoram). ut iphus ſemiſſis xqualis habeatur omnibus ſt &o- 
11M arcubus ſimul ſumptis, adeoq; ſupponendus eſt incepiſſe 
uno gradu ante initium verz ſfiralis, ut primiſc&oris arcus \ 
ir 0: nam in arithmetice- proportionalibus , nil! pijmus ter- 
minus ſit 0, aggregatum omnium non exit zquale ſcmifſi ul-| 
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timi in numerum terminorum dud. 

Quod autem de his figuris oftenſum eſt, intelligendum erit 
( mutatis murandis) de quibuſvis aliis , nempe nameraum ter- 
minorum ((iab o incipiatur) efle unicate majorem quam ef 
numerus differentiarum, ſive particularum ex quibus maximus 
conſtat;(five zquales fint ilJz differentiz live inzquales; jadeng; 
had{criptz tfigare( five lit inicripta live circiicriptaJ)batis fuma- 
tar zqualis ba{i figure propoſite cui adſcribicur(live continuans 
do inicripti ano grada infra balin, vel circumſcripti uno gradu 
ſupra verticem) eric iſtius altitudo una parte major quam altj- 
tudo hujus,(live pars illa finita lit five infinita; ) ubi aucem nu - 
merus partium alritudinis hajus ſupponitur o , ericin illa 
& +1; vel fi hujus altitudo A,erit illius A+ & A, fi illius A 
( quod nos ponere ſolemus) erit hnjus A.. & A, quod tamen 
( in infinicis ) tantundem valet ob differentiam infinite par- 
vam. 

Dam vero differentiam infinite parvam, pro nulla haben- 
dam dicimus: caute hoc accipiendum eft; neq; enim id ubiq; 
obtiner, ſed aliquando lapſui occafionem prebet. Cum enim 
infinite parvum infinities multiplicatur , allurgic nonnunquam 
quantitas ſatis magna, nempe illa ipſa cujus illa fuijr aliquots 
pars-utut infinite parva: Nam 4 *x@=1& A Axw 
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Exſemplum oftendimus in Schol. prop. 13.Si enim (in figs 
1&2) concluderet quis , quoniam infinitorum paralle!o- 
gram:morum Jatera ( retain VB conftituentia) & trap«<zio- 
ram latera ( complentia rectam VS} vgillatim ſumpta non ni- 
{i differentia infinite parva ab invicem differant | cum tar hec 
quam illa lint infinite parva,quippe & refarum VB, VS,) eam 
igitur contemnendam efiz, ipſaq; parallelogramworum atq; 
trapeziory Jatera dicenda #qualia, &-propterea{cum exxquali- 
um #qualibus additione aggregata {int xqualia ) infinica hxc 
infisicis illis zqualia, hoc eft,totram VS , xqualem efje coti VB: 
maniteſtus effer paralogiſmus, ( in quem tamen lapſus eſt ad- 
modum proclivis, ni caveatur: |) Quamvis enim differentiz 
lint figillatim infinite-parv#, { nempe & VS—- 4 VB) cm- 
nium tamen ( numero infinitorum) apggregatum ſat notabilem 
habet magnitudinem, nempe VS — VB, 

Ar interim eadem parallelogramma artq; trapezia ( {1 aream 
ſpetemus) non modo figillatim ſampra differentiam habene 
infinite parvam; ſed & eorum aggregatam & aggregatum ho- 
rum ( hocecſt infinita illa parzilelogramma fimul*lumpra, atq; 
i1finita hc crapezia). differentianon nif infinite parva ab in- 
vicem differunt - quod de ipſoram lateribus non obtinet. | 

Diſcriminis ratio hxc eft : Quoniamubi de Ilateribus com. 
parandis agicur, quamvis in binis quibuſliber reſpe&ive 'ſump- 
tis differentia minor eſt quo major eſt omnium numerus, art in 
eadem ſemper ratione qua fingulz differemtiz minuuntur , dife 
ferentiarum numerus augetur; adeoq; differentiarum aggrega- 
tum dividendo non minuitur. At ubi de areis agitur, non mo- 
do binorum ( trapezii & parallelogrammi) reſpe&ive {umpro- 
rum differentiz {ſingulz minuuntur fed & omnium aggrega- 
rum; & quidem quo plures (int dicrentiz ed minus <lt owni- 
um aggregatum, donec tandem non modo a fingulis fnguja, 
C quod demonttraſſe non ſufficeret ) fed & ab omnibus omnia 
differant ſpacio infinice-parvo, ut ex demonſtrationibus liquer. 
Arq; hzc aliquanto fuſius notaſſe operz pretium duxi , quont- 
am hic locinonnullos lapſui proclives animadverti. 

Ne alitem hinc aliquid periculi quis fuſpicerar dum nos al- 
titudincm figure cujuſlibet accuratam , arq; eandem aliquota 
ſui parte infinire-parva auftem , perinde habrmus : hoc 
unum ſat ſecuros reddat, quod, cxteris paribus, auGio altitn- 
Y y 2 ajnis 
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diais figurz cujuſlibet '(five planz five ſolidz) non niki in ea- 
dem ratione auget iphius aream five magnitudinem; adeog; ubi 
altitudinis augmentum eſt non niſi aliquota ſui parte intinite- 
Parv4zeric etiam cotius tiyurz non nit in eadem ratione auttio, 
hc etaliquota parte ſui infinite parva!, five Z totius figure ; 
qa0d ( cum non infinities, ſed ſeme] tantum ſumacur) omni 
ailignadiliſpacio minus erit, adeoq; pro nullo habendurm. 
Sja tandem q1zcatur, car ego figuraram infcriprionem, po- 
tius quam circumſcriptionem , eligerim; adeoq; ab o porigs 
quam ab 1,ubiq; fere inchoaverim? preſertim cam figura cir- 
cumſcripca ( non uno gradu {upra verticem continuara,, ut ab 
&-incipiat, fed potiasab 1) eandem habeat preciſe & baiin & 
alcirudinem cum ea caiad(cribitur, five in ſerie primanoram, 
five ſecundanorum, aut altorum lequentium; item live finita fit 
ſive infinita ſeries? 

Dicimus: Pofſe quidem id q1od agimus utrovis modo fierl, 
nempe vel per figurarum i i[criptionem vel circumſcriptionem 
C quod & ſupra monuimus ad prop. 43. quz toti huic Scholio 
anſam dedic, cujus qujdem pars magna tradi cicias non pottir, 
ut quz a propolicione proxime przcedente dependeat,(adeoq; , 
verbi gratia, fecies primanorum indifferenter defignari , per 1, 
2,3,%c. vel per 0,1,2,Xc. nam terminus primas o reliquo:um 
quanticati nihil addit. Er quidemego jam olim utroq; modo 
Iemmata mea ordinaverant, ut ut alterutram demonftrationi- 
bus noftris ſafhceret, quapropter letorem utroq; onerandum 
non cenſui; przſertim cum ego Serics infinitas maxime f{pe&a- 
bam, finicis vix alicer quam lemmatum inftar ,ad infinitorum 
theoremata aſus. 

Act interim ftigurz circamſcriptz fi res accuratius perpenda- 
tar, non mazgis congruunt hguris illis quibus circamſcribuntur, 
quam inſcrip:z: Nam verbi gratia, inſcripta cam expolita 
congruit alcicudine 8 verticis latirudine,fed quoad baſin ( hoc 
eſt latitudinem in imo) differt; eadem inſcripra ano infra batin 
gradu continuata ( vel circumſcripta fic concinuara ſupra ver- 
ticem) convenir expolitz quoad baſin & verticis latitudinem 
ſed quoad alticudinem differt; circumſcripta vero C non con- 
tinuata) convenit quidem expolitz quoad baſin & altitadi- 
nem, ſed non quoad [atitudinem verticis, quippe in altera eſt 
© in altera 1, | 
Cum 
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Cum itaq; admodum fe indifferenter habebant ad negotium 
noſtrum bgurz inſcriprz & circamſcriptz ; mallew wo fori-e 
neſtrasabo quam ab 1 inchoare : partim quod illud , utut 
inſcriptionem potius referre videatur, utrifq; ramen accommo- 
daripoſlit, ( ut jam dium eft, > prout vel ſupra verticem vel 
infra balin ſupponatur continuari: partim quod hoc paſto 
C propter minimi cermini nullitatem) extremorum aggrega- 
tum idem {it atq; terminus maximus: preſertim vero ut poſ- 
fim, fine longo verborum ambicu, feriei primanorum appella- 
tione comprehendere non modo 0,1,2,3, &c, ſed & o, 2, 4,6, 
Kc, vel 0,3,6,9, &c, vel 0,4, 8,12,&c, fimileſq; alias ab o in- 
choatas quicung, fit terminus ſecundus; & ſub ſerie ſecundano- 
rum nomine, non modo o, 1,4,9, &c. ſed & 0, 2,8,18, &c, vel 
0, 3, 13,27, &c, ſimileſq; : & pariter in ſericbus ſequentibus. 

Siquis autem mallet ab 1, ſeries inchoare , poterit ad hunc 
mcdum lemmara ordinare. 


Ad ſeriem primanorum; 


as . T= 
zT1= A o—_—y 
otiÞ2 _ FE - 
$4332 ' 24 343 =a 
oTi}p2at3 14%24+3 
3+3+373<= 4+4t4—4 
414234334 1324334 _ 
4T4+4+4+4—= 4 5+5+5+5 = 2 
oE1Þ2+34Þ 445, 14%2434%4%5 
5+5+5+5f5st; © 4 646463636 ®F 
&c, KC, 
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Aut etiam , 
AY 2 : : 1+2 
Oo a. won => +83 
o+1T 2 - tha*s3 
3+3+3=z"4 St3pg a6 
oT142t3 x " H4ALILD 1 + 2 
4Tqtgta a= at4T4+s =" 
peg*2+34 4 ISIS 
Foto Fors Pam gtgtgtFog rg ate 
8. &c, 
Ad ſeriem Secundanorum; 
O.4+ 1 ; 
I+1T cane 7 ——+5 
SHEET 4 S-4 1 +4 I [ 
at4atg ifaw og T7 33 
= 2 LS 
gTgtopg a Fou 16416416 = XL ak 
0414+ 4+ 9416 "_ 144+9 +16 _, 
10416 +164 16 +16 ©'24 25t 25 + 25 +25 nt Fra 
Rc. CC. 
Autetiam 
OF1 1T4 
om—_—__ = $. —_——- w- 3 7 
”” ” ae hes.” at4 3tF3s 
WE 4 LES 
Fg+9 5 Ov: 9 494g it nn 
oX1%4XF 9_ © & HS. Ae” CO 
I64+16F16%16 5 152 ASA I6= IT 51 
o+1H4FÞ9+ 16 I  4Tg+16 +25 * 
25+25t25 425 425 © 3 475 254 25+ 25 $25 425 © 3.75 
VC, VC, 


Ad 


Arithmetica Tnſimtoruy., 


Ad feriem Tertianorum. 


oT 14 $427*7564 , ; 1s V7 4 68 
64 4644624464 $64 ©4775 125 F125Þ 125 $125 a © 3% 
NC. &C. 

Ee ſimiliter ad ſeries ſequentes, quibus recenſendis abſtineo 
ne ſim prolixus, Porerit, 'F lubet 9 letor non magno negoti J 
vel hzc ipſalemmata in theoremata formare, ve] alia his mie 
lia ſequentibus ſeriebus aptare, 1 ad ea quz jam tradigimus at= 
tenderit. 

Sed & alius adhuc eſt ( &{ varietate leQor deleCetur) ſeries 
has ordinandi modus, quietiam aliquando non minus erit ac= 
commodus: Si nempe nec ab o ( ut in figuris inſcriptis) nec ab 
1 (ut in figuris circumicriptis) fed ab intermedia quantitate, 
puta £, ſeries inchoetur, ( adeoq; figuram repreſentet que in- 
{criprz & circamlicript® eſt intermedia, five wajor quam in- 
ſcripra & minor quam circumicripra:) Ur ſit, verbi gratia, ſe- 
ries primanorum 4 +13+2%+3 + Kc. vel ( quod eodem re- 
cidic) 14345 +7 &c. Quo calu lemma fic erit ordinandumy 


pco ſerie primanorum. 
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Atq;hic quidem modus omnium optime convenit prop, 153 
16, ubi figuram Spirali adjacentem cum Parabolica compara- 
mus. Nam fi,in figura ſpirali, du&is quotlibet reftis MI ans 
gulos facientibus conrinuos invicem #quales, fi in ſingulis (pa- 
cies ſeores inſcribi fupponantur,erunt eoram arcus, ut O, 1, 
2, 3,&c; fin ciccum(cribi, ut 1, 2, 5, 4, Nc; fi vero ita adſcribi 
ut ſeforum arcus a ſpirali bi- 
ſecentur, eruntut $,1%Z,24, 
3; NC, vel ut 1, 3,5,7 , &c., 
( nempe ut differentiz nume- 
rorum quadraticorum:) adeoq; 
fi arcus illi (tive numero inh- 
niti live finicj, quamvis ibidem 
de infinitis tantummodo verba 
faQa lint, adeoq; hanc curiolt- 
tatem illic omittendam duxe- 
rim,) ſupponantur in reftaum 
extend! & invicem continuari, 
ut hant totidem ſegmenta dja- 
ametri parabolz ( continue poſita; ) unde evadant diametri in. 
rerceptZ 1,49, T6, &c, ( nam 1+3 —4, 143t5 —g9, 
&c; ) quibus conveniant ordinatim-applicatz ( quippe in dia. 
metrorum ratione ſubduplicata) quz erunt ad invicem , ur 1. 
2,345 &c, hoc eft ut plz ret MT, MT, &c, In tigura (pirali 
vera per limilium ſetorum terminos tranſeuntes. 

Arq; hoc paſto compararelicet, non modo figuram ex ſeto- 
ribus numero infiaitis (quod nos illic fecimus)(ed eciam ex nu- 
mero finitis conflatam, fpirali adjacentem, cum tigura ex toti- 
dem parallclogrammis adjacente parabolx. Quod qaidem (i- 
ne nova figura)(atis intelligi poteric. Si illi {-Forum arcus po- 
pantur I 4,34:54,&c;radii vero(iplis proportionales )2 r, 6r,1cr, 
&c;erunt letores 147, 5 ar, 25 4r,&c.(nempe ſemifles paralle- 
logrammori radiis & arcubus reſpeivis co.tentord.) Sumpiis 
item in parabolz diaractro continuis l{egmentis 14,3 4,5 2c, 
adeog: dijamerris incerceprit 14, 44, (—1at3 a,)9 al— 44 
+5 «) &c, & ordinitim-applicatis quz ills diametris convent. 
ant { indiamerrorum ratione ſybduplicara) 2r.,4r, 6r, &c, 
{que fpacia abſcindant non #que alta, fed quorum alticudi- 
nes [int arichmerice proportionales, ut 1,3,5, &c. ut patet:, 
parallelogramma ſpaciis illis inſcripta ecunt 1 axor, 3 a* 2r. 


$6 


ia 
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5 4x 4 7, KC, vel 01,6 ar, 20 ar, &c; circumſcripta, erune 
1 4x27, ZaTqr, 54xk6r, &c, vel 2ar, 12ar, 30 arc; 
his autem intermedia partim inſcripta partim circumſcripta 
( quz nempe eam. habent latudinem quz «ſt arithmerice me- 
dia inter duas ordinatim- applicatas ſpatium terminantes ) vel 
{ quod tantundem valebir) inſcripta trapezia , erunt 1 ax1 r, 
34x31, 5ax5r, &c, vel 1ar,gar, 35ar, &c, expoli- 
tis ſetoribus ſigillatim zqualia : iis nempe quorum arcus ſunt 
parallelogrammorum alcitudinibus Choc «ft , ſegmentis dia- 
metri parabolz) zquales, radii vero laticudinum parallelo- 
grammorumdupli: vel, i ſeorum radii fint parallelogram- 
morum illorum latitudinibus zquales,e1unt parallelograinma 
ſc&orum dupla, 

Sed cempus ef} ut prolixo Scholio finem imponam; quod,cur 
in bunclocum rejeccrim, ſupra dium eſt, 


PROP. CLXXXIIIL. Theorema, 


Atus numert Figurati cnjuſlibet , in qualibet 
ſerie Tabellz expoſitz ( prop. 132. ) quouſqs 
Iibet continuandz 3 ad ſuum illum numerum 
Figuratum3 rationem habet cognitam. 


Nempe eam quam indicat prop, przced. 
PROP. CLXXXIV. Theorems. 


-S 
Þ7 propteree , Series ſequentes in prewiſſa tabella 
quouſqs liber continuata, ron exit diftcile Inter= 
polare. 


Nempe, invento per prep. 182, cyjuſq: prepric chara@ere, 
fat interpolatio ut infrop. 3175, 176, 16 Is 
7 t Tabclla 
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T abcila vero, ut dictum eſt, interpolata fic ſe exhibebit, 
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SCHOLIUM. 


Notandum hic , totum hoc interpolationis negotiam, huc 
uſq; preftitum , perfici poſſe ( etiam {ine inventis cujuſq; ſee 
riei propriis charaQeribus) ope monitorum quz habentur in 
Scholiis prop. 126. & 154. Interpolatis nempe primo ſerijebus 
eres, & iſtis deinde interpolationibus in ſeries item tranſver- 
ſas relatis, Verum cum fingularum ſerierum charaGeres inve- 
ſigare, res efſet non injucunda, & le&ori forſan non ingrata: 
placuit ea potius quam habetis methodo incedere, 

Cumrautem huc perventum. eſt, patet, intercalatione fata 
in fingulis ſeriebus tam eretis quam tranſverſis Tabellz prop. 
132, novas jam emerliſle ſeries ipſis interpoſitas : nondum ta» 
men completas, ſed hiantes. Ft quidem locus ille (nota D© in- 
fignitus) quem quam maxime ſuppletum vellem, manet adhuc 
vacuus. Sj autem vel unuses vacuis iHis locis fuppleri datum 
fir, & reliqui non difficulter ſuppleri poterunt; ut ex prop. 158. 
deinceps partcbitr, 

Cum vero Tabella prop. 132, jam habetur novis ſericbus 
interpolata, ut interje&z ſeries ſuos habeant titulos juxta te- 
norcm illius tabellz accommedgatos , cbleryanda eſt hac ſe- 
quens Propoſitio. 


& 2 2 PROP. 
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Arirhmetica Infinitoru, Prop. 12; Prop. 


PROP. CLEXXV. Theorema.,. 


[ (ſericbus Tabellz prop. 132. novz interſeran. 
S tur ſeries , ut ſuum quzq3 debitum ſortiatur 
| titalam; obſervandi ſunt indices poteſtatum il- 
lic appoſitarumz «xqz poteſtates ſunt interponendz 
quarum indices cum illarum indictbus debitam ana- 
logiam retinent- 


NA. 


Pata, cum poteſtates, in ſummitate Tabellz iſtjas , reperttz 
indices habeant, o, 1, 2, 3, 4. &c. interpolatione unius loci 
ubivis jam fadta , poteſtatum apponendarum indices erant 
mo 0,23 1,1 4 529 2 22 333 2 5 4 NC, 

Item cum poteftatum illic ad marginem-appoſitarum indices 
fint £,4,4%,%, 2, &c. ſeu 535549 G * 3 &ec.. poteſtatum 
©. "4 © - = S A & 23 
way _—— _— erunt —z X 193) Fo $30, 22. 

c- (vel pro i, WORIuas, w,, Ve a» VEL m2 tans 
tundem enim valcnt./ 

Adeoq; Tabella illa jam iaterpolata fic ſe habebit. 


Serici zqualium mulaatz ſerie 
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Si infinitaſeries Xqualium muldetur analoga ſerie 
Primanorum, vel Secundanorum , aut Tertianorum, 
&c. Reſidua, corumqz Quadrata , Cubi, &c. cam ra- 


tionem habebunt ad Aqualium ſeriem congruam, / 
quam habet unitas ad numeros Tabelle ſequentis, " 
Nempe rh 


Serie! 


Prop. 186, 


Arithmetica Infinitorumt. 165 
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SCHOLIA. 


Atq; hic jam notare licet alteram etiam feriem earum qua =« 
rum in Scholiis prop. 165 & 168. nempe eam quam prop. 115 
& 121 prius tradideram, etiam in hic ipſa Tabella igex{pecta 
toprodire : in ſerie nempe tranſverſa tertia. 


PROP. CLXXXVI. Theorema. 
Inc patet , quod Series infinita radicum univerſalj 
- 4 um, ad feriem totidem AMqualium, rationem ha 
bere poteſt ſatis explicabilem. 
Nempe per Tabellam prop. preced. erit. 
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4 q Refid. Reiidna | y/ q Cuborum. 
v/ u: y/ R hand w/ a: VR — wy a Vu:y/R Y goms 2,R * a + 24/Ra " rs 4a” . 
Au:lR =yb:|VR= vb Vu y/RY = 2/R *?4 43067 wtf; 
Au: fRawvoa} RS Ve wi RO = 3a R* 43a RE noe: 
&c, ad &cad ., ' &e uſq; ad 
ViuRos/Re [VR=VR[JuSR' madR 23VRP ny/RY: 


T Avqqh iAyR 3 AvqqR? ; 
| C 
4 q Reſiduorum. | Refidua | | | "i q- Cuborum. : 
Aus *R=v *4 v*R wy 4 y u:a/ *R* —3y *R*a + 34y* Raf © FY Þ 
aur R =v 6: | R vb | WR mm Sy FRAME 3 PROP ay ?#?; i 
wu u: a/ * Rm v of > vs Ren V *c ui RI 3vy "R*c4 3 Rf y? cf: 1 
_ | &c ad &c nſ\q; ad 
Murs R=v*R| viRwER | Vun*R®A 35 RAR +2av tt RRO+ IRE I 
SAY * RO HAR 


AVER jLAV'R 
vel S AveR | | EA #$REÞSEAYR 


Er pari modo inquibuſvis aliis iſtias Tabellzferiebns in qui- 
bus interpolatio perfe&ta eſt. G 
Adeoq; nihil deeft ad idem in reliquis ſeriebus perficiendum 7 

( &ſpeciatim ad quadrandum circulum) niſi ut methodus ſup- 
plendi loca vacua reperiatur, vel {quod eodem recidit ) ur ſerie- 
rum iftacum proprius charaGer inveniatur. Et quidem quam« 
vis non obvium fit interpolitarum ferieram charatteres 
invenire,tamen, quam habent ili ad invicem rationem , ex 
prop. ſeq. innoteſcet : ur fiqua polſimus arte eorum unum < 
invenire, ftacim invenjentur & reliqui, 
wa 


PR OP, 


P.197. Arithmetica Infinitorum, 167 


PR OP. CLXXAVIIL Theorimas 


hoc eſt , parium prime, charactere 1, re- 


liquarum ex paribus charaCteres fhunt conrtinud 
RE 1-y t : 1412 37s as 
multiplicatione numerorum ,, —>x — *- © x == 
7A "7 
&c_ Cut dictum eſt prop. 178.) vel (quod tantundem 
21 2142, 21+ 4 21% 6 
valet ) I % « 3 « 4 6 X g &KCc. 
{eriet primz (1mparium_ charaCtere A, reliquarum ex 
imparibus characteres fiunt continua multiplicatione 
(1 » M1 vid $ wify 
: — x 


numerorum Ax —x — ; 5 &c. A- 
{ 


Xx . , 2 
deoq; ex horum uno cognito innoteſcent ſtatim & re- 
lIiqut. 


T: Tabclla prop. 134. Ut, poſito ſeriei ſecundz; 


fic , poſito 


Nam id peſtulat analogia progrefſionis Arithmetic , quz & 


in Numeratoribus & in Denominatoribus confpicitur. Arq; 
id ipſum comprobat induftio locoraum omnium qui complen- 
tur; utnon lit dubium quin & idem de vacuis credendum 
fit, 

Adeoq; ex imvparium charaCGteribus, uno cognito innoteſcent 
etlam & reliqui. 


PROP, CLXXXVII. Theorema. 
IE ſingulis ſeriebus Tabellz prop. 184. Si pri- 


mus terminus dicatur A , ſecundus ( hoc eſt , pri- 

mus parium, ) 1. Reliqui omnes cjuſdem ſerie! 
(tam pares quam impares)funt continua multiplica=: 
tone numerorum ſequentium. Nempe 


Impares 
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Impares. Pares, 
eds A 252 COS [Jy 153530 pxp_ fc 
1x3«5$x7 x9 Kc. 2*4x 6x8 x10 K&c 
In ſecund. A ESSE | |, 2xax 648 515 te 
IX3ZXSxX7Xx9 KC, 2X @x0x8 ad0 &c 
"ION a,254x56x83 10&c. (3X SX7XOXII &c 
I1x3x5x7x9 &c. 2xX4x6x8 x10 &c 
In quarta A x2 -5 ef. I dh ot bd 
I x:3Z*k5x7 x9 NC, | F 2X 4x6 x 8 x 10 &c 
; x6 «$8x10x 12 &c xX9XI1X 13 & 
In quinta Ax ————= SET EL 
q " 2xZ 18 x 7 « 9 QC. | 2x4x6x 8 x10 &c, 
$X7*9 a» 11x12 Rc. 6x 8x1O*xI2x* I 4 Kc. 
c Sn GngUNaS Lug Vc 
on 735 x7 x9 Kc, *2x4x6 «8 x10 Kc, 
6X8x10 « 12x14 8 x 15 & 
. ROXIO n I2x14 &C TEE PRE RITEY AC. 
In ſeptim. Ax... «79 x 9 &cj | 2x4x 6x 8 »10&c, 
| 7x9 x11 x13s 15 &c $%LO»12X 14 X 16 &c, 
In oftava A x j— | | AK 6 x $ X10 &c, 


Iz3x5 * 7x9 KC, 
Ec fic deinceps. 


Probabitur hzc ex przcedente, Vel etiam ( ut przcedens) 
ex analogia progreſſhonis Arichmeticz Er quidem induftione 
comprobarur in locis omnibus replecis; ur non {ic dubium quin 
1dem de vacuis etiam credendum lit. 

Si quis autem hziitat de imparibus ſeriei primz , 
( quos aio fieri ex continua multiplicatione numerorum 


O*2*4X 6 x Þ &c 


»* — 
1Xx3xX5xX7x9 Wc 
rotam continuam maltiplicationem, quantacungq; 


3 nempe, ne © ciphca quz iſtic con- 
ſpicicur, fu- 
eric, pcnitus deſtruar, fac 


nelcerein o ciphram ſeu Nihil: Sciendum et, inde huic malo 


cauturm efſe quod cerminus A in ifta ſerie fir  Infinicum (pro- 
uc ſaperius oftendimus in Scholiis ad prop. 160. ) adeog; nitz 
ſequeretur © "ad iplius  vires minaendasJexcreviſient omnes 
iſtias ſeriei termini in oo Infinitum. Sed eorum alterum alterl- 


>: mala medetar commode, Quamylis enim op» Xx © non ali- 
| quem 


jatq; omnes iſtius ſericj terminos cva- , 


Prop.1C9, Arithenetica Toſiniterum. 165 
quem determinate numerum deſignet ( et propterea nihil inde 
certi de peliquis quantitatibus conc)ndi poflic ,} poteſt ramen 
quali virwualiter cujuſvis numer; vices ſubire, Nam quicnng; 
numerts per © dividatur,quotientem dabjt Oo, et contra. Pina 
o)i(0,0)1(0.®)2(0.0)2(& .c)3(0.0}3( o. 
Er lic de quovis alio: Et propterea ( cum Diviſor in ©yotien- 
rm dafius reſtituere debeat numerum Dividengum ) effet © x © 
—1, vel o x 0=2, vel wx0 = 3; Etlicdequovisalio 
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He quitur, quod S1 ex Tabellz prop, 184. locis 
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Totus pr oceſſus demonſtratur ex prop. przced. 
Norandum autem & hic numerum quemvis intermedinm ag. 
gregatum eſſe ex duobus altero ſarſum altero ad dextram (nan 
proximis, (ed poſt unam intermiilſam,,) poliris. 
Cajaſq; ſcriei charaterem ( quatenus per prop. 191 inno- 
reſcir,) libait etiam adjungere , quo meclias perſpiciat lefur 
guoulq; rem perduxiimus, 


SCHOLIUM. 

Arq; hatenus quidem rem perduxifſe videamur fatis felic:. 
ter. Verum hic tandem hz»ret aqua. Neq; enim video guo 
pato poſſi vel quanticatem Z reperice,. vel charaCterem {c- 
riei A. (CE: propterea, nec charaftcres ferierum impariune 
penitus affequi, licet eorum ad invicem rationes cognolſcantur; 
nec imparium ſerierum lacos impares, quamvis & horum eti- 
am cognofcantar quas habent ad invicem ratione s. ) Quan- 
quam enim 1 nameri laterales {int 'integri, puta 1,243, 4, Kc. 
nota crit quantitas A, puta 1,4, + **-, &c. non tam-n facile 
eft deprenendere quo paſto horum numeroram ad {yos reſye- 
Give numeros laterales ratio poſlit una aliqua zquatione cv- 
piicari: unde $& reliquis Jaterivus ( locorum imparium) 2, : . 
* Fc accommodari poll aa quantitas A.Quanquam enim hin 
{pes non exizua vila ci affultiiſe,lubricys tamen quem prx m1a- 
nibus habemus Proteas cam hic quam ſuperius non raro e[1p- 
ſas, ſoem fetellit. Quem autew & hic comprimenti vult!yn 
oftende: ic,non crit fortallis ingratum appolſuitſe. Nempe ---- 


PROP. CLXXXX. Theorema. 


mer! alterne ſumpti { in locis paribus )) 1, 2, 3, 4. 

5, &c. fiunt continua multiplicatione numero- 
Fum fea rationum I*3*=3xF*4, &c. fea 1x3>3»85 4 
8c. & ,Cin locis imoaribas,) 3,5, 72,2, Kc, ex multiplicaris 
32 £4x£«4x7, Rc: $1, Propter intercalationem unius in 
fingulis (pactis numeri, { ut ex locis tam paribus quam 
imparibus tatermiſtis una fiat ſeries, } quzlibet ratio- 
num, inquas continue multiplicatur terminus tam 
parmin, 


Tk ſerie quarta, (five parium ſecunda,) cajus ny- 


MF (OO = my 


n= £ 


W1j=*3 


Prop. 190. ' Arithmetica Inj ater 17 
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eſt, (nam, verbi gratia, ratio 1 ad 2 COnPOuLa cit Ex 


ratione Iadiiad i+tad 2, ) hoc modo 
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In ferie ſexta, (five, parium tertia,) 1 1dem farien- 
dum fitz diſtribuenda eſt quzlibet ratio item in binas, 
ſed quarum utragq; eſt ex duabus compoſitaz ad hune 


moduin. 


13,354, 1:9, 2, Re 


2X4 1x3 2X4 3X5 4X6 TX 6x8" 9289 
CE SRIY CPRNYI LEVWRY 


T X 4 * 4 % + 
Nempe, diviſa prius qualibet ratione in quaternas, 
ZX4X5x6 ; ax5x6x7 


claſſes. | 
In ſerie Octava ( five parium quarta ) 


KC. 


2, 
3 


WNW 
p. 


\ 


oy 


Et fic in ce» - 
teris) & tum diſtributione alternatim faCta in binas 


diſtribuendz 


eſt quzlibet ratio item in binas, ſed quarum utraq) eſt 


ex ternis compoſita , fic . 
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dis 
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2x4x6*1 XZX$ 2*4x0 3>gx7 "4 x6 « 8 JA7Xx9 
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&c, 


Nempe, diviſa prius qualibet ratione in ſenas , ( puta 


A 121az2 


2 = 


Kc, 


&e., 


172. Arithmetica Infinitorunt. 
45 X 6X7 x89 
A” 2 344>X5 x 6 ad. =3X4 546 K7 4 gc. | 
quz poſtea- diſtribuenda ſunt alternatim in duas 
claſles. 

Et fimiliter in ſerte Decima, Duodecima, 8c. divi- 
denda quzlibet ratio in Oftonas, Denas, &c. quz al- 
ternatim diſtribuendz ſunt in duas claſles. 

(In ferie autem Secunda ( five parium Prima) nu! 
la rationum divifione opus eſt, ſed cum omnes int ea- 
dem zqualitatis ratio, five i 3”eadem illa eſt & ubiq; 
interponenda, nam £* x. +—#\ ) 

Verum f11n fertebus Imparibus ilſud aggrediamur; 
nempe ut quzlibet ratio induas (xquabiliter progre- 
dicndo) diſtribuaturz res non ita feliciter ſuccedit. 


Nam ( verbi gfatia) cum ( ex analogia reliquarum) rationes 
feriei Quintz dividendz eſjent ififternas, Septimz in quinas,&c. 
{numero ſemper impares,) non poteſt. fieri iſta 2quabilis ca- 
ram diftributio in duas clafſes que ad debitam interpolatio- 
nem requiritar. | 

Tora propoſitio ( infp:&ta Tabella )) facis per ſe patet ani- 
madvertenti. | | 

Res aliquanro clarias fortaſſe patebit ubi_ſerierum aliquos 
rationes in binas, ternas, quaternas, &c. ( prout ſeries quzlibei 
poſtulat) diviſero. Nempe 


: : | " In ſerie quarta. 
In ferie tertia. 
. 2*3 
2 2 . * a — 
. . & = A Zn 4 1x2 
=2>2 2 © ha 2n3 4 4*5 
% | 3 == 
$4 © CO OD POS 
< Ss 7 <4 i! 
6.2 6 x 57 
" ARES. | bs 7x8 x == «x 6 
STS 2 = y * 
__ 8x9 
on 
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In ſerie quinta. In (ſerie ſexta. 
& _ EIS : "IELTLSH 
LC SEQEP L I x2x3 $ —3X4X5xX6 ,= 1xA*x3* 4 
je $ _ 
2x 3X4 R 4X8x6 2*kZ3X4uJ . 4xX5$x 6x7 
PE Led. a0 4n 4x9 +: _$x6x7>8 } = 3x4x5x6 
0” gee: OR ” qn$"O57.  _ 
2__7x98x9 3" 5x6x7 | 7x $x9x105= $x6x7u5 
»—Gn7x8 \, $x910 © =6x7 x $x9 | $ x 9x 1OxIT 
ua 221001 *=geBng |  cormdias 2= 7 MUSES 
3" $»9xX10 "$8 = $49 a1lOxIJL 


In ferie ſeptima. 
 AxZx4x4»6 
Jo qu yn ODE WORE 


2 = 2X3» 4x56 ax $x6x7x8 
? gx6x7x8x9 $= Zu4x5x6x7 
a= 4x5x6x7 a8 6 x7 « $x9x1O 
7 x $x9xX10«11 5 = 5 8 6 » 7x89 
"$6 =® 6x7 x Yx9x10 3 «x9x10#11xX12 


26 _____— 
 Sxroxt1uI2rg 4 =7 8x9 Xo 
"'s =$ x9gx1Ox11x12 . 


In feciebus hiſce (quantumlibet continuatis) et ſequentibus 
omnibus, notandum eft, Rationes cujuſlibet ex paribus ſeriei 
dividi in alias numero pares , quz propterea commade diftribui 
poſſunt ( ur dictumeſt } in duas Clafles : cujuſlibet autem ex 
{cciebus imparibus, ratienes dividi in alias nuniere impares,quz 
z ropterea iic diftribui non poſſunt, 

SCHOLIUM. 

Si quis autem putet huic malo medeJam fatis commode ap- 
plicari poſſe, dividendo rationes ſerici quinrz, feprimz , Kc. 
(non in ternas, quinas, &c. {ed ) inſenas, denas, &c. ( nempe 
bis cernas, bis quinas, &c.) ut ira rationes (jam numero pares) 
diſtribui poflint in binas claſſes: Res neutiquam ex voto ſucce. 
der Nam hoc quidem ranrundem eſt acfi Rationes ſeriei quar= 
tz, ſextz, octave, &c, dividantur ( non in binas , quaternag, 
ſenas, &c, (ſed) in quaternas, oftonas, ducdenas, &c. Ft harum 


poſtca hat alcernatim diftributio induas claſſes, Quod quidem - 
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174 Arithmetica Infiuitorum. Prop. 199 
fi fieret, non ipſz prodicent rationzs quyiitze, ( quas ſupra ex- 
hibuimus, ) fed aliz ab ipiis ſatie diverſe, at experienti pate- 
bit. | 

Et quidem proclivis ſum ut credam (quod et ab initio ſuſpi- 
carus ſum, ) rationem il}am quam quzrimus talem ele quz 
rion poteric numeris expricmi juxca ullum adhac receptum no» 
tationis modum, ne quidem per latera ſarda; ( quale quid in- 
nuit Schocenius, de radicibus Aquationum quarundam Ccubi- 
carum, in ipitus Apperdice ad traftaturn de Organica- Cenicerum 
Sediorum defcriptione, idq; ad mentew Vierxi, Cartefij, % alio- 
rum: ut necefle videatar alium ejuſmodi rationem explican- 
di modum introducere, quam vel per numeros veros, vel etianm 
per latera ſurda. 

Atq; hzc quidem noftra five {ententia, five conjeQare 
hinc confirmarividetur; Quoniam, fi,ut ſerierum parium quz- 
liber ( in Tabella prop. 184) ſuum habec appotitrum charace- 
rem, ita & imparium queliber ejuſmodi charatterem naCta el- 
ſec: tum, ut per characteres parium, rationcm inveltigari do- 
cuimus quam habecſeries finica Primanorum, Secundanorum, 
Tertianorum, Quartanorum, &c, ad ſeriem totidem eorum 
maximo A.qualium, ( in Scholiis ad prop. 182 ) ita per ejuſ- 
modi charaQeres ſerijerum imparium, {imilicer inveſtiganda vi- 
deretur ratio quam habe finita feries Sublecandanorum , Sub- 
tertianorum, &c. ad ſeriem totidem horum maximo Aquali- 
um: cur autem hoc non ſperandum lit, oſtendimus in Scholiis 
ad prop. 165. 

Ec propterea quod in aliis Arithmetices negotiis fieri ſolet; 
Had & hic faciendum erit: nempe, ubi ad «ramy aliquid per. 
venitur, quod -quidem fieri ſupponendum eft, nec tamen attu 
fieri poteſt; excogirant modum aliquem exprimendi id quod fi- 
cri ſupponicur utut fatum non fit. 

' Arq; hoc quidem in Arithmeticis operationibus omnibus 

reſoJutoriisuſu venit, v. g, In ſubdufione ; ft proponicur nu- 

merus major ex minori auferendus, puta 3 ex 2,vel 2 ex 1; qua- 
niam id afta przftari non poteſt, excogitantur numeri nega- 
rivi quibus expcimatur ejuſmodi ſuppolititia ſubduGio, puta, 

2-— 3,veli-— 2, ve] - 1. 

In diviſione; {i proponatur namerus per aliuam dividendvs 
qui ipſum non mecitur, puta 3 per3; cum hocafta preflart 

nouR 
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non poſlit, inventus eft modus ejulmodi ſfuppoſititiam divifios 
nem indicandi ad hanc formam 32:7*11 3: 

In extrattione Radicum ;' fs proponatur numerius reiolven= 
dus qui non fit ſai generis vere fiyguratns; verbi gratie , 1! que» 
ratur radix quadratica numer! 12, quoniam radix iI!s non po= 
tft ullis numeris five integrts (ive fraftis exponi, ideo inventa 
eft methodus ejuſmodi Radicem ſappolititiam uecung; indican- 
di ad hanc formam, 412, vel 24/2, 

Paricer, in Progrelſione Geometrica, puta 3, 6, 12; &c- $i 
quzratur terminus novus inter 3X 6 interponendus, dicerur 
ilez4/2vely 18 vel /:3+6: vel forte(quod tantundem valet) 
wy: 2 « 9: quod idem et atq; <xplicatius dicere , ter:minus medius 
inter 3 © 6 in progreſſion? 3,6,12, Kc. aut inter 2 4 6 in Progreſſion? 
2,9, 405 &c. lrati inter 3, 6, interponendi effent duo medii 
Geomertrici, eller eorum prior 4/c: 3 « 3x6: vel 4c 54 vel po- 
tius 3y/c 2, (nempe 3 duct! in 1adicem cubicam ccmmnunis ra= 
tionis 2 ) et fic in czteris. 

Sj aucem Progreſſio Geometrica , quz ſupponitur fer! ex 
continua multiplicatione primi termini in nameros quotlibet 
invicem zquales, (puta 3,6,12,24, Kc, )- ex continua multi« 
pligaticne 3x2*K2X2 &c.) non ſemper admittat tcrmino9 
intermedios rationales: non mirandum <{ {i neq; jllnd contin- 
gat in progrefſione facta ex termini primi continua multiplica- 
Lione in quotliber ſuccedentes numeros inzquales, five creſcen» 
tes five decreſcentes; . C puta 1,2 6,24, Kc. ex continne multi- 
plicatis 14 2X34 &e; vel1,4 54,92, &c, ex continue 
mulciplicatis 1 x 4+ x 5 > þ. &c. 

Quoties autem hoc contingit, cum illad veris nymeris deſig- 
nari nan poſlit ( & ne quidem ſolis radicibus ſindis ) qua rem» 
dus erit modus aliquis id ipſum utcung: exprime1-di. Sj jgitur nt 
v:3» 6: lignihcat trrmanum wedum inver 3 @6 in pregre ſions 
Geometrica £quabili 3,6.12.8c. { continue multiplicando 3 x 2 
X 2 &c:) Ita m: 114: fignificer ttyminum medium mer 73 @ =. 
in progreftione Geometrica decreſcente 1.4 ,*5. &c. { comtirue mul- 
tiplicando I Xx + > 2 &c.) cert QO=— AM: 1 15:>Ee Propterea 
circulus eſt ad quadratum diamerrt, wiileam® 1]; Quz quidem 
eric vera circuli quadratura in numeris, quatenus jpla nvmeros 
rum natura patitur, explicata. 

Ec quidem, licut in progreſi.one Grometiica Xquabib), 3. 72, 
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176 Arithmetica Inflnitorum, Prop. 195 
45, &c. quanquarn qui terminum inter 3 & 12 intermediam 
dicit : 3 #4 12: non dicendus erit rem fatis explicaſle, quoni- 
am terminus ille explicatius dici pofſit 6 ( eftenim v:3 « 12: 
=+v36=6:) attamenquiinter 3&6 ( inprogreflione 3,6, 
T2, &c-> terminum afſignat intermedium v/: 3 XK 6: ( veſ 
falrem v 18, aut 3 y/2,) rem ſatis explicaſle dicendus erit,quo. 
niam non poteſt in vero numero aflignari: Ira qul in progrefli. 
one 1, *:,7*+. &c, terminum inrer x et | intermedium dicit 
m”: 1] ® : non fatis explicate rem tradit, dicere enim potuif- 
ſet } ; Atqui inter 1 et } medium terminum aſſignat m-: 1+: 
ſatis rem explicafle dicendus et, cam ifte terminus non pullit 
veris numeris exprimi: adeog; ſafficit ht utcung; indicetur. 

Acq; inſuper,ut 4 :3 *x 6 : ( inprogreſſione 3,6,12, &c. ; 
vel v1g, vel 34/2, quamvis veris numeris explicarinon poteſt 
accurate, poteft tarzen quam proxime defignariz { puta majo! 
quam 41%4 , minor tamen quam 425; mem majo! 
guam 4 2425, Minor quam 412427 ; item major quam 
4\242639, minor quam 4(242549; et jic deinceps ) ita e 
numerus O — nm": 114: delignari poteſt veris numeris quam 
proximelicet non accurate; puta major guam 1127 , minor 
tamen quam 1,284 ; item major quam I (2:32, et minor quam 
12733; Item major quam 1 (273239 ,et Minor quam 1 2930 ; 
et tic deinceps, prout vel ex tabella noftra ( quod ſequente 
propofitione oftenſurus ſum ) vel etiam aliunde variis modis 
colligi poreft. 

Adeo ut nihil videam cur non ratio circuli ad Q1adratum 
circumſcriprum { vel etiam Ellipſeos ad circumfcripram pa- 
rallelogrammum ) nempe ut 1 adQ—mc 1]: vel 0. — 
1 m2, (hoceſt, ut 1 ad terminum medium inter 1et+ in 
progrefſione 1,4 ,*7; &c,) zque 7exr:u65 explicari dicenda lit, 
atq; ratio lateris aq diagonium in quadrato, nempe- nt 1 ad 
14/2 velady:1% 2: (hoceft, ut 1 ad cerminum medium in*+ 
ter 1et2 in progrefſione 1,2,4, &c.) nifi quod hxc notatio 
v2 vel v: 1 2: jamdiufuerir recepta ( ſed que aliquando 
Fuit nova;) noftra vero jam-primitus introdufta, propter no- 
vum progreſſionis genus Jam primum (quod f{ciam) deceftum, 
Sicut autem notatio numeri ſyrdi ( puta 4/2 &c.) in Arith- 
meticam introduxit methodum addendi, fubducendi, multi- 


plicandi, dividendi, &c. latera ſurda; ita non erit dithicile m__ 
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modi operationes ad novum hunc noftrum notationis modumn 
applicare; quod tamen przſentis infticuti non eſt. Non ignoro 
interim ad hanc ipſam notationem accuratius perficiendam,ap- 
ponendas eſſe notz mr” diſtinftiones ſuas,puta m” *, mr ?, nr” 3, 
&c, prout indicaveric vel medium unicum, vel primum -du6- 
rnam, rium, 8:c; fſicut & notz y ficri folet, puta y/ *, v ? ,v +, 
&c, prout del:gnat radicem quadraticam, vel cubicain, biqua- 
draticam, Sc, hoc eff, vel unicum, vel primum duorum , ici- 
ur, &c. mediorum proportionalium: Item zljas apponen- 
das eſſe diſtintiones que indicent , an continui multiplicatio- 
nes ( inexpouta lerie interpolanda_) vel unirate, vel numero 
binario, ternarto, &c. continue creicant. Verum ca 6n:inia, 
& {1qua func {imilja,remitrenda ſunt ad accuratiorem hujuſce 
progreſſionis difquiiitionem f1jllam in Arichmeticam admitten» 
dam ſcatiant Mathematici, { quod quo minus fiat rihil video.,) 
Przſenti ſufficit inftituto illud quod volumus utcung; irdicare, 
& quod in charattere deficit apertis verbis ſupplere. Si aus 
tem norationis modus ille a nobis excogitatus Mathematicis 
minus placuerit; ego quam lubcntitiime illum murari patiar 
modo aptiorem oftendant. 

Ur ac (it: Ego guidem neceſſe habeo ut fatear, me nec ejuf- 
modi pro fericbus imparibus quales pro paribus in Tabella, 
characteres; nec ſerierum imparium locos impares, adhuc ſup- 
plere polſe, juxta aliquem ( quem adhuc receptum ſcio /) no- 
tationis modum; ( quanquarn eorum ad invicem rationes jam 
oſtenderim.) Ec quanquam in ſuperioribus, per avia non raro, 
2ttramires nulli quod ſciam antea calcatas perrumpens, in» 
ſperatvs exicus aliquoties invenerim : vix tamen ( ob cauſas 
jamexpolitas) auiim ſperare, & hic item ex voto omnia ſucceſ- 
ſuca. Si forſan alius aliquis noftra dehinc premens veſtigia eo 
tandem,perveniat quo mihi non datum «ſt pervenire, ( nollen; 
enim pro noſtri modulo aliorum item omntum ingeniis tern» 
nos indicere, )& modos magis accommedos eidem quantitati 
exprimendz invenerit, ego neutiquam gravarim feram, Mathe- 
maticis interim haud ingretum. fore autumo me novam ali- 
quam rc (11 quid ego i1dicoy prorſus contemnendam, obſcu- 
T0 ſai! de cuiculi quadiatura problemari, Jucem przbuiffe; 
eamg: catenus AULCTIS Explicalie guatenus ipla numerorum 
natura terat, 


na | 
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Quod autem jam invenimus, libet etiam,in ſaquentibus ali- 
quot propoſitionibus, mutata aliquanrulum forma proponere, 
Ecprimo quidem qui id pofit numeris abfolutis quam proxime 
deſignari,& deinde ctiam lineis rectis. 


PROP, CLXXXRI. Problema. 


R opoſitum fit inquirere, quantus fit terminus © (t:- 
bellz prop. 189. ) in numeris abſolutis. quam, 
proxime. 


Quo facilias res ſuccedat, progreſſionis ( ibidem repertz } 
_ Oe KEY 
* 2x4 3x5 HU 2x 4x6" 
dicantur, <a. e680. 5. @O $. d. &c. 
ER autem 1.2::e.6. Et2.3::4.b, Et3.4::8.5%. Et 
4+5::b.c,Erg.6::y.4.Et6-7: 3 c d- Kc. 


beemint- EQ.17.8.F.£2 Nc, 


ſe h ” c th d 
Hoceſt, ——*, — =, 7 =, T=4s 1 Stoq=c 
= 3-8 2 B 3» þ Y C 
&c. : 
Ideoq; (cum rationes continue multiplicantes perpetuo decre!- 
cant) erit 
minor Ca, s [2 : : 
—__ minor quam 4/ £* = 1 
.< R ldeoq; 
—_——, 2 major quam y/ 4 = 1* 
duarumYy « 0 


[ 
Et propterea & = ax > = 


minor quam 1 2=14 15. 
- - y 
major quam 14/}=1wv 173- 


minor quam /F=—=v1;, 


major quam y/ £4 =v 15 


F=g 
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minor quam 7 *4 1 
major quam z * v 1 


Prop. 191. 


Y 
Et propterea b x ,=y, = *Q 


. S*Y gf 
minor quam, ,,xv17;, 
Hoc eſt, Q 


; Aol 
major quam, ,*xv 1.5. 
ZX*$ 
z HS 4X6 
Fc ( pari ratione) erit f—= cx 7 = 35 ) 


bh) 
5 X 


- Bak _-orkp Ji: | 
migor quam, x60 34s 
Hoc eſt, © 
SL Bos 3 N 5 a 5 F 2 by 


minor qua z37,,xv4 1%. 
a ) , 


major quiz, xy Lg - 


{ 


{ 


_— 


Et ( continuata ejuſmodi operatione juxta Tabellz leges ) invenietur 


: Zn ZXOEX OX XF nOXOKTIXIIXTIXIZ 
MIROT QUAM 2, ,x4x6+:6x3x8xX108 10 « [21x14 


= | 
2xXZX5 x gnaTxX7XOXgxI1TXI0IXxX 13x13 


major quam, x4x6x6x8 « 3x TYOx1OxX12x12x%14 


Et fic deinceps quouſq; libet. Ita nempe ut fraftionis Nu- 
merator hat continue multiplicando numeros impares $, 5, 7 
Nc. bisnoſitus; Denominator vero, continue multiplicando 
numeros pares, 2, 4, 6, &c, bis item politos , exceptis primo 8 
ultimo, qui ſemel ponuntur : Er tota deniq; ratio feu fratio, 
ſic fafta, ducatur in Radicem-quadraticam Unitatis aliquota= 
parte ſui auQz; ea nempe quz denominatorem habet cum qui 
eſt ultimus numerorum,continue multiplicatorum , imparium, 
ft quzramus numerum juſio majorem , vel parium, {i juſto mi- 
norem. 

Atq; hoc paGto eouſq; tandem pervenietur donec majoris 8 
minoris differentia evadat quavi- afſignata minor; ( quz prop- 
terea, {1 ſupponatur in infinitum continuanda operatio, tan- 


Bbb=z dem 


"Fo 


, [1 
4 V [1 " Py Mo 


—_—— — Fd." 
—__ w_ — a --——— ——_ 
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dem evanitura eft.}. quod quidem, {i opus lit , fic demonttra« 
—_ - * ) _ "os FE 
Namerorum, ita ut jam ditum eſt, continue mulciplicat- 
ram, partum maximus ( nempe, ex denominatoris fatto: ibus 
ulcimu:) dicacur z:; adzoq; imparium maximus ( nempe, u{- 
timus ex fatoribas Numeratorts, ) eiit 3 — 1, C quippe qui 
ab iſto unirace deficir. } Ecit igitur ( propter eundem utrobg; 
mulcipiicacorem compolicum ) numeras juſto major ad nu» 


1 I 
merum juſto minorem uty/ 1 ZIjadyi 7 , ( nempe, ut 


terminalis numeras ſardus in itlo ad terminalem nameiurm fur- 

2 Z + 
dum in hoc,) hoceft, ut/ LD adv, boceſt, ut/ 
| uy ; 
—— ady/:2+1: hoceft, uryz* =& ady: 2* —1. Fie- 
11 autem-poteft (C aufta nempe, quantum opus ct, quantitate 
z ) utdifferentia radicum / 2*&/:i2* 1: nempe zo 
viz* — 1: minorevadat quavis athgnan4a, C ut notum eR, 
& alidi etitam a nobis diftam ad prop. 39. Con. Set, } Fr 
propterea nume: 35s juſto. major excedat numerum juſto minv- 
rem, fecundum eam rationem gquz minor fit quavis atjignaca, 
Quod erat oſtendendem. 


Cum autem, ut ex difis patet, auto in infnitum numero 2, 


PP 


n17e15 juſto major numeraum juſto migorem ea ratione ſpe» 
rut Que? minor lit quavis afſignata,: eriteorum 2b invicem.dit- 
fer-niia C & proprerea utcrialtvis a juſto) infigiie parva,hoc cit, 
nul'a. | 
Porro; Qaoniam, nameroz flicin infinitum auto, il [- 
nitatl a:tjuncta pars ſui aliquota, fatura eft intnice parva; erit, 
7 
five 17, five 177, tantundem atq; y 1,1ive 1,(prop- 
ter evancicentem partem infinite parvam, ) que mul.iplican- 
X3 un $X4%7 7x QC, 
do nihil macat: Dicimus, frattionem i!lam ig Tas 54 2 &c, 
in infinicum contiauatam, eſſe ipaſimum quzitum numecum 
'Q precile; ad quem ita ſc haber 1, ur circalus ad Quadrarun 
diametri: Vc1, ( it id magis placear, ) ateft iſtius ftractionts 


Denominator ad Numeratorem, lic efic dicimus circutoam a: 
(£22 merci 


ow @, >” co 
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dijametr] Quadratum : Er,uc Numerator ilie ad Denominato= 
rem.iic Q-28ratum illtzdad £ Circulum, 


Sj quis auicfhy, curiojius inquirat, qugpſq; c conginuandi erilt 


illa mulcipiicario- continua, ut tandem ad differenTiam dafam, 
five ipta MINOrem PETVE: ala ur: Nempe ut rum; eres iufto ma- 
jor, numerum juſto minorem , Ipffive parte quan} ibet exigna 
( vel ne _illa quidem ) fuperer: Id hoc medo inveſti gabi- 
rar. 

Quantitas major dicatur mi, minor #: fitq; carum- differen» 

A 
tia, iſRtjus pars quantamvis exigua; puta 4 M=mMm wn: & 
gueratur quoulq: continuanda erit operatio, hoc eft, quis « Fab 
ruras oſt numerus z multiplicatorim maximus,ut lia diticcens 
tia ( vel ſaliem ipta minor) prodear, 
- 4 


Qaoniam igiturm —7 __ , mn, eitn= # 4m; & mM, 
4 b Ne 

n:iMm. Mfg mi: my Mich. b AS. SE 

1+ ( per modo demonftrata. ) Ideoq; by: 24 m1: —bz 

— 42, Er (utring; guadrando) b*z*.. b* = b*z* xz 

a* 2* wm aabz®. my —_— otrinq; &*z*, &reliqua 


tranſponendo,) 3ab2* at — þ, Eedeniq;(utring; 


dividendo) 2*— 7 © numer radix quadrt. 


tica, 11 Faerit ns new \ Pars Jvel falt-m C({ivel fraftus vel (urdus 


fit ve] numerus impar )par nume rus la proxime niajor,futurns 
eſt multivlicarorum max) mus, ut all;g1eta tifiirentia, vel ipla 
{altem minor, proveniat. Quod erat invchig andum., 


Tiom Alirers 

Poſt hanc antem noſt.am, ipilgs quantictatis 2) defgnation 
nem; liber eciam aliamiubjuingere, quam a Nobi'iftmo Viroy 
atq: acuiithmo limul Groneti as Wi Guliel. Vicecon, & Ba- 
rone Brouwncher, accep! 

Cam illi progreſonnm aliquot mearum propoſterim, & 
qua |:geprocederem indicaverim. jd interim rogans,t qua for- 
Ma quant:tatem illam commode delieneridam putavezit, indi- 
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caret; Nobilifimus Vir ilie, re apud ſe perpenſa, methodo iten; 
Infinicorum {ibi peculiari guanti- 

taterm ad hanc formam commo- D=143s, 
difſime de{fignandam judicavit. " ws 
Nempe { unicati adjungatur fra- N 

Gio, que denominatorem ha- 

beat continue fraftam; ei : 

lege, ut particularium frafttionum Numeratores ſint 1, 8, 
25 » Kc, numeri quadratici imparium 1, 3,5, &c. Denomi- 
nator vero ubiq; 2 cum adjunGa frattione, & lic in infinitum 
Hoc fimul addico, ut, ubicanq; tandem placeat conliſtere, pro 
ultimo numero 2 cum frattione deinceps inſecuturi , ponatur 
horum aliquis ( prout locus ubi conhiſtitur poſtulaverit) 3, 5, 
7,9, &c. ( deinceps ab 1, numero integro, arithmerice pro- 
portionalium; j nempe [tin primo loco tiftatur, 3 ; 1 in ſecun- 
doys ; il incertio, 7 ; & ſic deinceps; 7 
poiito rumeri qui locum denominat 1. juſto minor. 
duplo unitate aufto. Arq; hoc pa- ; ; 

&o, {1 in frationis loco impari ſifta- 1 7 - juſto major, 

tur, prodibit numerus juſto major; 
lin pari, juſto minor. Quo longius 
autem procedatur eo propius utring;« | 
ad numerum juſtum acceditur, TEST 


z 7. juſto minor. 


22 , Major. 
Arq; ad eandem formam numeros 
rcliquos cabellz noſtc# quzlitos de- 1 4 » : 
{ignavit; aliaſq; ex progreſſionibus "24; minor. 


nottris, iis in expolica tabella fimiles, 
interpolavit. Totum vero illius methodi proceſſum aperire 
longius efſer quam ut hic inſeratur. Sperabam autem aliquan- 
do fore ut id iplum ab illo ia formam digeftum publice exhi- 
catur. 
PCHOLIUM. 

Quum vero Nobiliſimo Viro diftcilins perſuaſum iri vides 
ut illud ipſe ſuſciperevelir: conabor ego rem ilJam ad iplius 
mencem, quam polſim proxime, breviter -xhibere. 

Aniwadvert't {i1quidem Nobilifimus Vir, numeros duos im- 
pares continue proximos, fi invicem ducantur, reangulum 
facere,quod quadrato intermedii aumeri paris fit unitate ninvs 


(puts 


OM 


© 
45 ws 


t-Þ. 


P. 19TH, Arithmetica Igfinitoruns, "a -M 22 


(puta I*X3Z=3=4mT1—Q2—I. 3*5-- 15 =15— 
I —Q4 —1. &c.) Er timiliter dnos pares proxime potitos 
retangulum facere quod unitate minus it quam guadiatum 
intermedii nunert imparts, ({ puta Ox2=0= 1] =- I = 
IT 2n4=8=9=-1I—Q3—1. 4x6 =24 = 
25m 1=Q5 —1, &c.) Quzrebat igitar qua ratione au- 
gendierant faQtores, ut prodirent reftangula, non quadratis i[- 
lis anicate winurts, fe] ipits quacraris xqualia. Invenit aurem 
id keri polſe,ft a rig taftores fraftione auvgenntur,quer denumie 
natorem haberer continue tratium in infinitum, ad eam for- 
main quam ſuperjus cxhibutmus: Nempe ut particularium fra- 
tion.um Numeratores lint quadrata numerorntm imparium, D:» 
nominator vero ubig; inregri dupſus fractions auttus in init- 
nitum.” Ad hanc formam, quouſq; libet centinuandarm.. 


—(); _ 3 25—=() 5 49 — Q 7 $1 —Qo 
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—=U2 I6—=UQ& 36 ——)6 64— Q5s 100-=Q1 


FaXﬀores autem illi ic conFicuti,quantumlibet continuati, 
modo ne ia infinitam,) rectengulum Facient debito quadra= 
to vel minus, {1 numerus fractionam integro adiunttarum (it 
par; vel majus {t impar; ira :zamen ui quo Iongins procedatur 
co-propins ad quadratum debicum accedar,. qQnod bac demon- 
ftra: tone contirmatur, 

Efto, ex debitis faForibns grnibutvis, piloris numerns integer 
F, ad-0q; poſterioris F F ; numer igitur inrerje us © quod 
zatus eſt quadratj) F + 1. Eorym iefangnium Faq +2F mi- 
nus eſt quam hu'iu- quadiarum Fq+2F + 1. 

Tam adjungatur utriy; taCtori traftio una; faRores igitur 


I J 
— p © — =. © Q 


af qgqt16Fcr:oFqt8Fts Re. 
aFq+sF » quod majus erit quam 
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4FqautibFertonFqygt 
quadratum Fqf2F, r= 7'T", "a B&G 


Adjungantur deinde fraCtiones binz ; Fraftiones emergences 


134. 


I 4 
F 4 9 * 1 I, 27 Fo 
=. Fred F+q+- 9 ___, conſlitucat reftangu! 


2Þ? 2 F + 4 : 
2FcyiiF , 4Fct24F quo Ficq 
4Fqtg a4FqÞ16Ft +25 


16Fcctg6 Fcqp 285 Faqtq8oFc+Þ649 Fqzy<6.F 
i6Fqqy+64F ctizoFgtizy4t +225 - 


quod minus eft quam quadratum Fq+2F+1i=— 


Et fic quouſq; procedatur, prodibit retangulum quod eric 
nunc minus nunc majus ( alte:ni« vicibus ) quam expolitu 1 
quadratum, (quz tamen differentia perpetuo minujrur, ut pa 
tet,) quod erat demonftrandum, 

His autem fic inventis; poterunt i{la ad feries noſtras ita a 
commodari, ut inde innoteſcant termini in tabella delide:a: 
Jaxta hanc notationjs modum defignandi. 

Exſempligraria; Tabellz noftre ſerics prima componit:!r, 
C at ſupra oftenſum eſt) in locis imparibus, ex continua mu]- 


tiplicatione. A :.2x+«$+£ &c. vel Ax$x5x,3 x34 8c. Et 


in locis paribus 1x 4x4» £x3 &c, vel I*4x74* 415 x3; Nc 
Hoc eft 
: P 
0x2) Qo' 5 4x6 )Q4(7 $510) Q8( ts 
Fm Ps > ( SYN i... tn. dit. ; 
x x 2 I »- a. wg2 
my +'-;, 35, 7 bo Hh bop 
Ax _—— — x » 1 oor N « QC, 
© 2 4 6 S IO 12 
CE YI LEV RI LOL WJ) 
2x4) Q2(= ox5)Q6(xz 10x12)Q10( 12 


Vel etiam, ( quod codew plane recidic,) ad hanc formam, 
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FEM 352, Sro' 2, 7 1s 2 9s I1 TEN 12 TIEN 
LOW RY La RS Ione OS... or 
Q+4)244(4 Q$)6u3(5 Q12)10x% 12 (42 


Utrovis modo, rationes quibits numeri vel paribus vel 17 Parte 
bus locis ponendi conſtituuntur, reſol vi pofſunt in binas ( ut 
ater) quibus conſticruantur numeri locis continuis poreniis 
numeris nempe Jocorum tum parium wm impatium in unzm 
{criem interpolatione mutua redaGtis, 

Similiter in ſerie tertia, cujus numeri in locis imparib« poſi» 
ti, conftituuntur ex continue multiplicatis Ar*>*.% 2 %c, 


7 


vel Ax3*xG*35 *34 Nc, Etlocis paribus 1x2>£>2x3 &c.vel 
1x2x*7 «72% x6 NC Hoceſt ; 
2:4) 04's 6$8)9080} 1042Jon(4; 
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Arq: hzc quidem abunde ſufficiant ad omnes tabellz noftrz 
aumeros Complendos, cum jam ſupra oftenſum {ir prop. 188, 
uno aliquo defideratorum invento reliquos fatim innoteſcete, 
Si quis ramen cupiar, ut nos ſcriei primz & tertiz rationes re« 
(olvimas, ita & reliquarum ſerierum rationes item reſolutas 
habere:poterit quidem & ijllud fieri, ica ramen ut in lerie quarta 
{noceft, poft unicatum ſericm ſecunda) erit rationum prode- 
untium quelibet bimembris, in quinca ttimen.bris, & iic de» 
[nceps. | 

Nempe, in quarta, ad hanc furmam 
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2X4X445): 4x6: = $&643$:19) Q:Zx15: 22 __5 


FP 6 =2 
P- FE FN —_ op ne OS—_ —— GE EE Coe emma _ 
- 4-2 9 r- 3 x : Lz x % O L LI 2 k, 
Fe Zan 2 Tac $ FI Fg © "Pt Fall 2 Si, 1 
A 12Þ 16% s +Þ 149 $5 8Þ 1 34 2 24 
Es Ty cmnemammas 4 | 
x XK ie X C——_ — — www — 
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v8 4 X 4 6 x 3 ? 3 k® 
C. F 


: -« i £472 + 
4*6 645 ) Q: 6:8: (5 = F 
In ſerie quinta, 21 hanc formam , 
S$x4x6%4<46x8 )Q: quox3:(f—=£ 
—_ ww A. = 
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4-0 SnOn3<4@0) Q: 0 \&u 107 my = 4 

Er fimi(icer in ſequentibus f-ridbut Nempe {ingule catio- 
nes lericl quarcr , qurarr , { x:2 Ko coOmponuntur ex lecigg 
tcitlt rationibus bins: cerals, quiuecnits, Ko, 

Cum aurem in TLEDTIS Mis Aciony 't fam inventactym fe ripe 
bus ( ex quarym cominyo dat contiiugnar Table no: 
Kt £ numert) CoMIN- ayer vid :ai'tiut In varits formi: ex 216-0 
poſtiat, & C prom 20005 vidcbirur) Þ untinalam trandfore 
mari quo melts \aliiwrum fra Tio luftar } operationes & 
richmetica*{yf. ipiane ; Por: % 1d commode nevi per ex qr 
in hajus Scholii initio tradita fant. Nempe, refolytis Cui jb 
dem docetur) quad-acis nym:rornn parivin in reftangulo- 
rum ilJis zqualiam latera illic indica'a, nurentur fingula { ch 
commodiorem. proceiſum ) ſuis {ymubolis, hoc modo, =» 
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Adeoq; cum rationes nuper invente, fint in ſerie 


| ) 2 4 6 8 I0 I2 
prima A x X — x wen 
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#2. 342. 5L 2 714 9 it 


O ſ- 4 X X 
hoc AXS *"B*T DE F @- x&c. 
fecunda,Ax2 xt i$x4 x52 x42 x tec. 
' B == Y an. 
tertia, Ax * $8 rg X 19* Ks 
Bo CD,DE,EF FG GH Al 
quarta, A X24 *1.6 6+»8 8x10 10x12 "22x14." 19x16 *Xc 
BCD CDE, DEF _ EFG-, FGH' ! GHI 
2 4x6 4088 G6*$xX10 BxIoxN12 IOXIRXIG 12414x16 * No 
Ec-lic in.cxceris: ( abi tamen intelligendum eſt A non ean- 
dem effe ubiq; quantitatem, ſed in ſerie prima A = @o vel po- 
tius ©. 0, in ſecunda A—=1 — © Tx, in tertiaf =} 0 — 1: 


fa 


quinta,A x 


= .4 , 
B,in quarta A=j{=iJ*C = x Ox , In quiataA =; 0- 
6 | 
1D =3i*"sC=xxcktD. Et fic deinceps. Nam ſeries pri- 
ma erefa, eademeſt cam prima +tranſverſa; ut ſupra liquet,) 
Poffunt illz, per zquipollentiam modo demonſtratam, fic exhi- 
beri, ut non nifi uno aliquo numerorum horum interminabili- 
am opus lit in ſingulis exprimendis; & ſzpe quidem ne ano; Ex- 
GDE.. 36E 

ſempli gratia, In ſerie quinta, ratio ſecunda 4x6>8  Ax6»8 
—$4C_— 4D.16., 0212.36 *Þ 

4 x6s8 3 5 73 0D -16 Vt Hzc igitur ra- 
tio,quolibet modoriiilloram deſignata,duRta in iſtias feriei ter- 
miniſecundii 1,(in tabella noſtra repertum)haberur terminas 

40 1 © 28.43% 


| C— 


tertius, 1x 2 $0 2 D” -:6 Nc. 


D ge Gat F = 100 D —909B — T5 = 158.5 = 4D = 40 
Gx3XI0 Gx8<19 Gx8xI0 1920 8D. 32 2 24 3E &c, 
Exhibcbit eju(dem (eriei termiqum quarcum j = 2 z,cundem nempe _ 
CE. exhibes 
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exhibet Tabe!la.CSed & idem terminus pariter exhibebijcur ex 
daca ſecundi termini T, in rationem ex ſecunda & tertia com- 
poſitam. JArq; ad hunc modum licebir {ingulos tabellz no- 
{trz terminos indicare, adhibico nonnunquam uno quovis,{#pli= 
us autem ne uno quidem , numerorum iſtorum interminabili- 
um; quorum quidem nos primum, hac nota © defignatum , in 
cabellanoſtca adhibuimus. 

Eſt igicur ratio circuli ad Quadratum diametri,(per jam difta) 


6.4 o _ 9$E_ 264 | 2008 
Srd.d*er 1. 0nny SED 7” 6 © 556 
&c. Er fimiliter ( cum fit ratio perimetri ad diametram qua- 
drupla rationis circuli ad quadratum, quia nempe Zpd.d* - 
2-p.d.) ratio perimetri ad diametrum p.d:: 4. Q: & diametri 
ad perimetrum d.p::Q.4:: 


C3 Ts Dau we 225 25G Go 

Nempe F q: fic Circuluz ad Quadratum Diametri. 

ut 1ad }, B:(ic Circuli Diameter ad Perimetram. 

Supereſt, ut rationem oftendam cur in afſignando valorem 

uantitatis Q , ſuperias dixerim,pro frationis continue fratz 
7 mn Gs ultimo ( ubicung, fiſtendum quis velit ) ponen* 
dum eſſe, non 2, ſed vel, 3,5, 7, 9, &c. prout locus ubi confi- 
ſtitur poftaJaveric. (* quod non tam neceſſitatis, quam perſpi= 
cuitatis cauſa fattum eſt.) Quz quidem ratio, hc eft. 

Cum ſapponatur ( juxta jam tradita ) Qx*B—= Qz — 4, 
fitq; Q=1 2 & Bo-m3 52 » Adeoq; fi numerum 4 — Q2 
dividamus per B ( fattorem jp ofteriorem) prodibit a. Si quan= 
ticas B imperfeCte fumarur,non prodibir ipſa quantiras © , ſed 
alia quz major fit vel minor,prout B imperfe&e ſumpra, lit ipfa 
B accurate, minor vel major, Nempe {t pro diviſore B ſamartur 
3, diviſione fata, pro Q prodibit 15: 6 pro diviſore 3, 
prodibic 1 52, 1 35% ;iprodibir 1 32 25 . Er {ic deinceps : ur 
ex iplo calculo patebit. 

Erſicin B=34p, C==5 ;3;,D =7 14,» NC. faciendum 


erit, Nempe inB,denominatoruſtimus erit unus ex his 5,7, 9, 
G.c-Cc-5 IT 
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11, &c. ( isnempequem' locus ubi fiftitur poſtulaverit; ) quia 
3 (numero integro unde quant'tatis B delignatio inchcatur ) 
in progreflione Aritkmetica © binario continue crefcunt, Fe 
Gmiliter, in C, ann; ex his 7, 9,11, 13, &c: Er,in D, unus ex 
illis 9, 11, 13, 15, &c, (quinempe illica 5, hic a 7, in Arith- 
metica progreflione continua, binario creſcunt: )Et in ſequenti- 
bus ſimiliter: quod ipfe calculus indicabit. 

Adeoq; univerſalicer; in earum quanticatum qualibet deſip- 
nanda, ( quocung; tandem loco fiftere libueric,): pro denomi- 
natore ultimo ſamendus erit nameri qui fraftionum locum d&- 
nominat duplus numero integro quz deſignationem inchone 
auccus, 

Si quis autem quzrat, cur in hoc procefſu ( in denowinatore 
ultimo defignando) per fatorem pofteriurem potius quam 
priorem diviſivnem faciamus: Ratio cſ, quia fic res commo- 
djus procedit. Nam uti jam denominatores illi ab inchoante 
numero integro arithmetice procedunt creſcendo; fi per faQto- 
rem priorem fhereddivilio, denominatores illi ab inchoante nu- 
mero integro rerrocederent decre{cendo, donec tandem perve- 
niatur ad numeros negativos ( qui de{ignationem magis turba- 
bunt) ut experimento fafto patebit. Ad-oq; ad illam legem, 
ſi ( verbi gratia) defignanda fit quantitas F, dividendo Q 10 -— 
100 per E, denominatores illi fic prodeuntes faturi ſunt 9, 7, 
5,3, 1, I, &c, Siauntemad methodum priorem dividatur 
Q 12 — 144 per G, fuiſſent 13, 15, 17, 19, 21, 23, 25, &c» 
nempe a numero 11 illic decrefcendo, hic creſcendo: ubi au- 
tem hac methodo tota quantitas prodit jufta major, illa prodi- 
bir etiam juſta major, & contra. Unde ecriam pater, priorena 
illam methodum deſignandi ulcimum denominatorem non 
modo minus turbatam. ſed & magts accuratam eflſe,quam eft 
poſterior. Cum enim exceſſus & defeus fit ſemper penes ul- 
timam frationem ( cujus nempe adjeftione quantitas quz pri- 
us erat jufta major fic juſta minor, aut contsa, ) ubi denomi= 
nator ct major (codem man-nre numeratore ) fraftio miner 
eſt, adeoq) five exceſſas (ite defeftus minor,quam'ft denomina- 
torille fuifſer major: adeoq; denominatorum illorum afſump- 
tio per continuum augmentum minuit, at quz per continuum 
decrementum auget errorem, Quod quidem eoufq; verum eff, 
ut ne quidem illa noftra emendatio,quz per continuum deno- 

Minna. 
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winatorum incrementum procedit , quicquam adfert commo- 
di ( {ed incommodi potius ob diftam rationem,7 Jonec ecuſqz 
procedatur ut denominator ille auttus major {it degomiratore 
eommeni, ( eo nempe qui #quatur duplo inchoantjs numeri 
integri,) nam,donec eo perveniatur,mutatio illa communis de- 
nominatorisin denominatorem creſcenrem, non minuit, fed 
auget adjunftam illam fraftionem, adeoq: & errorem. 

Hoc unicum adbuc reftare videtur; nempe ut of*ndam qua 
lege Fraftiones hujuſmodi continue fraftz ad fraftiones. ordi- 
aarias commode reducantur, 

Cum autem id fieri poſſit methodo nemini ignota, inchoan- 
doa fin*, & recedendo donec ad principium tandem devenia- 
wr: Optandum interim videtur , ut id fieri poflit inchoands 
a principio & pcocedendo quoulſq; liber. Hoc igitur qui fer 
poſlic jam ſumus oft-nſuri. | | 


Efto igitar fraftio ejulmodi a g 
8ontinue fratta quzlibet, fic & 4 ag % 
dciignata. # I _ 

Cum igitur conftet, recepta *..Þ 
meth-do, reduftionem infticut 4 £6 
poſle ad hunc modum, PR p 

bt e-# 
© 5g = btaf 
2 LA —=_4#0F0þ8Yy _ 
E Y ecthy+efby 
— de |=. *#0ectVolyd = 
” 8, d but aEitecd+by dtafye 


by 


Fr fic deincep*, quantum opus erit. Nos inde hanc colligimus 
reguJam, cujus ope a principio reductionem inchoemur quio» 
ulq; liber c nrinuandam; 
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Nx Ns... 9 # 
E 3* Di *#D3*D> D3 


Hs: 


192 Arithmetica Inflnitorum, Prop. 191 


Hoc eft; Si ( trium continue ſequentiam frationum ) tam 
Namerator tertias propoſitas ducatur.ia Numeratorem pri- 
mum jam jam quzlirum, quam D:nomiater tertius propott= 
tus in Numeratorem ſecundum jamjam quzſitum, aggregatum 
erit Namerator tertius quzfitns, Er ſimiliter, 6 tam Numera- 
tor tertius propoſitus ducatur in Dcnominatorem primum 
jamjam quztitum, quam Denominator tertius propoſitus in 
Denominatorem ſecundum jamjam quzlitum , aggregatum e- 
rit Denominator quz{itas. 

Exemplo res fiet manifcſta. 

Sit fraftio reducenda + » 
42a 
o ST 

Operatio ſic infticuetur. laventa fraftione ſecunda modo 

ulitaro; tertia & quz deinceps lic reperientur, 


25 XI = 25 P * 3 
z 


2 X2 = 4 29 


25 x 2=—=50 2 it—t2 

2 [X13—=26 ©76 og BS, 

2s [22 o : 

— : — ——_ z 26 &2 43 
49 | * —=þ$ ne 
| x29 =58 E 156 of T5 =xLan,, 

{ — L & 
49 |x13 =637 as [eh ts, 
Sn — | ; Aa t2 os 
81 XxX 29 = 2349 


I1 |[X156 => ha 


Q1|x76 —=6156 
11 | x 789 = 8679 14835 


Et fic deinceps quouſg; opus erit. Ratio operationis ex jam 
dicis patet. | 

Siquis autem adhuc miretur, unde faftum fit qued fra- 
friones bx continue fratz, (prout hic vel illic cuiquam fiftere 
placuerit ) ſint alternatim nunc majores nunc minores quan» 


ticace debica: hujus rei cauſam (ic breviter accipiat, Cum cer- 
| cam 
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rum fit numerunt integrum fine nila adjiun3da fraftione jullo 
minore etle.tratiq prima, hic integro 2djuntta , qUantitaces 
auget: led eo minus auger quo ipla minor fuerit. tac igitur | 
. prirwa fraftio quantitatera atiger, & quidem coutq; ur jam, qu# 
tucrar juſta minor fiat jufta major. Hajus autern traftionis, cox 
dem manente numeratore; h denominator augeatur, { quod fit . 
adjefta fraftione ſecunda.) frafto prime, adeog; & torta quan». 
titas, adjeGtione fecundz minuitur. Hzc autem diminutio <0 
| minor ciit { adeoq; & rota quantitas major) quo ipiius te- 
cundz trattionis C maneme numeratore,)) denominator auge- 
tur; quod ft adjetione tertiz frattionis, Tertia igitur tracito 
{:cundim minuit, adroy; primam auget , ut & totam igitur 
quanti:atem. Er timiliter in ſequentibus. Puta quartz aGjeciie 
miauit ter tiam, hoc eſt, auger, iecundam, adcoq; minuit pris 
man, totamg; quantitatem, Quinta minuic quarcan, adeogz 
auget tertzam, minuit ſecundam , augerq; primam totarmq 
quanticatem, Adeoq; fraftionum adjettio in locis imparibus 
auget, in Parjous minuic quantitatem : Quod non de his ten» 
tum, {ed de quibulvis aliis frattionibus ita(quoad denominato= 
res) continue tcaftis, intelligendum erit. | 

Arq; haftenus Nobilifhmi Viri mentem,quanti potu? brevi- 
tate imul atq; perfpicuitate expoſui; quzq; de jplius methodo 
dicenda habui brevirer-indicavi, 


PROP. CXCII. Theoreme. 

Sg I fit zquabilis Curva(non hinc inde {ubſultans)VC, 

cujus Axis VX, & Tangens invertice VT; unde 
ducts ad curvam redtis ax1 parallelis, & ab invicem 
xqualibus diſtantiis remotis , harum Secunda , Quar- 
ta, Sexta , Octava, &c. ( in locis paribus, ) (int ut 
1,6,30,140, &c. (qui numerifiunt ex continu mul- 
tiplicatione horum, 1x4 « *7**7 »*4, &c._) Erit, ut Se- 
cunda ad Tertiam (hoc eft, ut 1 ad numerum ipſis r, 
6, interponendum, ) ſic Semicirculus ad Quadratum 
Diametr1. 

Sequitur ex Prop 189, et 135. 
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PROP. CXCIlI. Theorema. 


JI I exponatur zquabilis curva VC, cut occurrat in 
vertice VT, unde dudtis ad curvam quotlibet re- 
ctis parallelis & zqualiter ab invicem remotis, harum 
Secunda, Quarta, Sexta, Otava, Decima, Sc. ( in 1o- 
cis paribus.) fint ut 1,2, *5,*4 +334 XC. (qui numert 
fiunt ex continua multiplicatione horum, I = } * 4 «7; 
&c. ) Eritut Secinda ad Tertiam, (hoceſt, ut r ad 
numerum ipfis 1, 3, interponendum,) tic Circulus ad 
Qaadratum Diametri. ( Ut autem Secunda ad Quin= 
tam, fic Tripjum Circuli ad Quadruplum iſtias Qya- 
drati, &c.) wt, 


Sequiur ex Prop* 118, 121,et 185, 


PROP. CXCIV. Theorema- 

I fit zquadilis 'curv» VC, axis V XR; tangens in 

vertice V T, undere@tz ad curvam ductz (axi pa- 
rallelz & xqualibus interſtitiis diſlitz) ſecunda,quar- 
ta, ſexta, octava, decima,%c. (in locis paribus )fint ut 
Iz7,*5>*4r 2334 » XC (qui numeri fiunt ex continuza 
multiplicatione horum 1 *« ; «4*7 **&c.) Erit, ut (e- 
canda ad tertiam ( hoc eſt, ut 1 ad numerum ipfis r, 
:, interponendum; ) fic circulus ad # Quadrati cir- 
cumſcripti{five quadrati ex diametroz) Sive Triplum 
circali ad Quadruplum quadrati circumſcripti, ( Ut 
autem Secunda ad Qnintam , fic Triplum circuli ad 
Otuplum iſtius Quadrati. &c.,) 

Pacer ex przced, & Tabella prop. 189, 


SSD ET UM 
Ft quidem hujuſmodi aliz propolitiones innumerz ex eaden; 
Tabella ( prop 189 ) deduci pofſunt: formartis ſcilicet aliis arg; 
aliis eiaſmodi curvis juxca iſtius Tabellz tenorem. 
Quales autem faturz (int iſtx omnes carvz non adeo facile 
erit judicare, Hoc interim de quibaſdam obſeryare licer. 
Nempe 
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Nempe; In ferie ſexta, numeri (Triangulares) 1, 3,6, 10, &c, 
Cqui fiunt ex continua mulciplicatione horum I x & * 4**4 &c) 
Sant ut quadrata ordinatim-applicatarum in Hyperbola; ur 
ditum eft prop. 173. 

In ſerie Quarca, numeri (arithmetice proportionales) 1,2,z, 
4\%c. (quifiuntex continua multiplicatione horum u x 3 <4 
*« 2 &c) lunt ut quaiirata ordinatim-applicatarum in Parabola: 
liveut re&z in Triangulo: ut pater. 

In ſerie Secunda, numeri ( zquales) 1,1,11,%c. (qui hune 
ex continua multiplicatione horum, 1 x « $*x # &c. ) ſunt ur 
quadrara retarum ( vel etiam ipfz re&z ) in Parallelogram- 
mo. ut patet. Adeoq; in Secunda & Quartaſerie, pro curyis 
prodeunt revera rex, latus nempeillic Trianguli, hic Paralle- 
logrammi, 

In feriebus ſexta, oftavs; decima,%c. { alternatim ſumpris,) 
prodibunc curve magis adhuc compolitz , ſed-quarum chara- 
Geres non minus accurate defignantur in difta cabella, quam 
Parabolz, Hyperbolz aut Ellipſeos charatteres noti. | 


In reliquis autem ſeriebus interjeAis, primagtertia,quinra,Fc, 


( in locis imparibus,)) provenient item #quabiles curyz & re- 
galares (quales puta pro Geometricis agnoſceret Carrtelius,) 
quamvis carum charaferes diffcilius explicari poſſint ,- ut qui 
expoſitis ſerieram, in locis paribus politarum,charatteribus ſing 
intermedii juxta illam quam exhibuimus progreflionis formam 
in prop. 187, 
Qualicer autem ad aſpeftum ſe przbent expo'icz curve, (ram 
quz locis paribu= quam quz imparibus conveniant, 5 ſinguliz 
tabe]lz ſcriebus indicarz, oftendic appoſita figura', quz ligilla- 
tim illas depiQtas exhibet, debitis ſuis menſaris ex eadem ( ut 
loquuntur) Scale deſumptis. wy 
Notandum interim eſt (quod & ipſe aſpetus indicat,) quod 
convexitas curvz VC ( re&tam VT verſus obverſa) quz in cur- 
varam ultima eft maxime, ( {1 retro corapuremus,) In anterio- 
ribas ſeniim decreſcit; donec in loco quarto curva illa in re 
am ({rcantem) tranfeat C quz inter convexam & concavam 
e& media, ) deinde loco tertioin concaram , ſecundo autem in 
parallc}am, & in primo deniq; in recurvam, ( quz nempe ex iis 
partibus ad'cetam continte appropinquat quibas reliquz inde 
recedunt.) Item rege VT, quz in quinta & ſequentibus e& ctan- 
Seas 
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gens, in quarta reftam ſecar, in tertia fit curyz diameter, in {e- 
canda fit pacalle)a, & in prima deniq; Aiymptiota, 

Quznam autem {nc curvarum haram omnijum affe&iones, fe 
quibus modis commodiſſime defcribantur, non libet mihi(fefſo 
jam, varioq; & impedito irinere fatis laſſaco ) curiolius impre- 
{entiaram inquirere;ut nec Hyperbolz,quadraturam ulrerins 
( quam ſupra fattum eſt} attingere, Er quidem fieri poteftur 
gratam nonnullis negotium vel ca tacendoprefititurus f1m, qua 
liceat ipiis , Indicata jam methodo, cifdem inveſtigandis oble- 
&ari, 

Eas autem omnes tales eſſe quales pro Geometricis haberi velis 
Carteiias, que minus dubitem id facit , quod de Jocis paribus 
jam fatis confter, deteCtis jamjam corum charaCteribus; adeoqz 
& de locis imparibus.(quamvis eorum characteres non ita com- 
mode delignari poſlint)) non aliter ceniendum eft. Quales au- 
tem i[1;z {int Aquationes quz tingulis conveniant, ex ipſo ordi- 
ne patebit, Cum enim ſeriei quartz conveniat zquatio Latera- 
lis, fextz Quadratica, oftavz Cubica,&c. (puta quarum ſupres« 
ma poreſtas eft, Latus, quadratum,Cubus,&c;) ad ſeries interje» 
Ctas tales neceſle eft xquationes pertinere quz {int his interme= 
diz;(puta,quintz,talis quz iit quadraticz & laterali intermedia; 
& de ceteris paciter judicandam. )) An autem ejaſmodi Xqua- 
tiones fat commode pollint recepto more delignari , dubitan- 
dum forſan crit, 

Mihi interim ſufficiat (nec quidem ſufceptorum laborum px- 
nitet) rem haftenus perduxifſe; noyamgq; ingretlo ſemitam, ean= 
dem aliis aperuitle : quz quidem quo me daceret, in principio 
non adeo facile erat hariolari, fed quz ad curvilinearum (lſal- 
tzm quarundam ) quadraturam, aliaq; ejuſmodi abftruſiors 
problemara, rea tendere videbatur, Nec quidem ſpem fefel- 
lic. Urtut enim in Circulo, ratio ea quam haber ille ad Quadra- 
tur ({ quam mihi prz oculis eriars ab initio fuiſſe non nego) 
non ita plane ex voto ſe prodat, ut in aliis aliquot curFilineis, 
recepto aliquo notaiionis modo explicanda, ( ſed per varios 
Mza:dros me deduxerit,& tandem in &j547Tey quiddam deiinat) 
Operz tamen pretium «ft eatenus cam indicatle quatenus ipſa 
numerorum natura fatitur; ut nihil inſuper reliquurn fit quem 
utin er Mathematicos conveniat qua velint notartione ( ive 
mea live alia adhuc ad arbitrium'excogitanda) rationem iſlam 
ApptTer- 
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Zpfyrov Indicare.: In aliis antem corviline: non paucis ita ex 
voto fuccetiernnt omntz ( & quider 2 {upra [ren GON raro,) ut 
Inguineras Curytiine um quadraturas, partim antehac plane 
Incognii 18, Pariin tilamn cognitas quikem antea, {ed nova iam 
& facitiori methodo rraditas, indicaverim: Aliaq: innumere ex 
int: icatioribus Macheſeos problematis, (puta de Pyramidoidi- 
bus, Conoidibus, & Sphzroidibus, de linca Spirali, & Spaciis 
ipi adjacentibus, de Paraboloidibus, aliifq; pathiim,) vel primu: 
derexerim, vel miltym elucidaverim - Figuras item in intint. 
ram continuatas (non unam aliquam, quod tamen a Tori- 
cel1:9 fatum, ſatis videbarur mirandum, fed varias ) tam” plz- 
na* quam ſolidas, ad menſuram notam & finitam reduxerim. 
Facile quidem failſer (modo libuificr)innumeras paſſim pro- 
politioncs alias inferaifle, Cquod nemini haram rerum peri:: 
dubinn effe poteſt. } cum {it eaquam tradodoGrina conſetar;. 
erum ſatis ferax. Etquidem in primoribus bujaſce traftatn; 
pariibus copiofins hajuſmodi conſeRaria interierui, ideo prx- 
fertim ut quo tenderer hxc doCtrina indicarem. Verum in 
quentibus illud parcius proſecutus ſum, partim quod jam cx 
przcedentibus eouſq: pateret methodus noftra ejuſq; urilicas 
ut jam fuo Marte pollſit quilibet id ipſe preftare, partim etiam 
ne propolitionum numeras (qui ;am turgere videbatur)adeog; 
totins traſtatis moles nimis excreſceret. Adeoq; multa pallim 
in tranlicu leviter indicata funt, quz, { libuiffet curiolius pro» 
ſequi,integram porius diſquilitionem {hi fsillatim poſtlarent. 
Qued reliquum eft; orandi ſunt harum rcrum periti,ur quod 
nos pr: fare valuimus candide dignentur acceptare , & {1quid 
ipſis retivs obcigit in publicum Matheſeos augmentum imper 
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ON ud agituv hiſce literis ( Vir Illus 
ſeris ) ut quanta Tua fuerit in rebus 
Mathematicis peritia, quanta indu- 
ſtria, ant quantum etiam ipſa Ma 
theſes ſedulitati Tue debeat, literats 
Orbi innoteſcat. Quotusquiſq; enins 
eſt qui illa neſcit? Aut quidem, ff 
neſciretur,quis ego ſum(vix de no- 

mine notus) nt ea mihi de Te pradicanti magna debeatur fides? 

Non patinntur autem egregia illa que ex tuls exſtant opera, nots 

| - patitur nominis tui celebritas, nec Mathematicorum omnint 112 


te converſs oculi patinntur,ut HEVELII nomen ab erudite 
A493 Oybe 


DEDICATIO. 
Orbe vel ignoretur., ve! amplis laudibus undiq; non efferatu», 
Ovirquis enim lintatiſſimum illud opus Selenographicum, (ut ce- 
tera taceam,) quod Te authorem predicat,inſpexerits & , quanti 
curl, quantis ſumptibns, quantis Vigiliis, quanto deniqs, ( ut ung 
verbo omnia compleFar ) Viro opus ſit, ut egreginm# illud opws in 
ſtruatur, ſatis perpenderit; non poterit ille nom itt admiration: 1 
rapi. Quis enim illum vel tacere poterit, vel ſatis eloqui, qui «- 
2us iſthec omnia peregerit ! Feo equidem non ſatis mirari valeo, 

ſunmuns virum, tam rebus domeſticis, quan negotiispublicis, 6 
obeundo magiſtratu, occypatiſſumum, eouſq; . caleſtibus obſerva- 
tionibus vacare poſſe, eiſq; tant cum ſedulitate, tanto & tempo< 
ris &* facultatuns &* valetudinws etiam impendio, 14 pertimaci- 
ter invigilare, Tanto enin apparatu, tanto molimine , tantis 

ſumptibus, in confleiendis inſirumentis, in vitris excolendis, ap. 
tifqs parandis obſervationi locis, in tot inſuper Lune phaſtour, 
aliiſqz Coli Fhenomenis, accurate notandis, ©delineandis, eriq; 
zncidendis, ops eſſe nemo non fatebitur, ut ea non unun aliqnem, 
licet ſummun virum, fed ſat multes potins uiroregregios poſtulas 
re videantur. 

Cum antem mihi conticerit, non modo Tais que publice exſtanj 
ſcripts, ſed ev bumaniſi mis ad me literis- Tuis. aliquoties- frutz 
a eratitudinis officio neatioazm aliemm duxt”, gue nobis auper 
obſervare licuit tecum communicare, Quamvis enim bujuſmod; 
conatus noſtri, tanti non ſint ut cum Tuis illos comparandos 1e- 
lim, ( cunt neq;, tantus mihi ſuppetat initrumentornm delous, 
nec eam mini vendicem , minis exercitato", in obſoyvands 
#xcitaay* ) attamen Tibi non ingratuns fore facile judico, quid ab 
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DEDICAT IO. 
aliis obſervatum fuerit intelligere: preſertint cum en que 2 Lu: 
minarinm Eclipſibus addiſci ſolent, non tam gþ una aliqua , uti! 
accarata, uno in loco preſtita obſervatione , quam ex c0ilatis vas 
riis, invariis Terre locis peraFis, innoteſcaut, Tdeog; hanc v9- 
frram qualemqualem deficientis Solis Obſervationem Oxonii 14s 
bitam, ſive obſervantie, ſive gratitudinis ergo, Tuis oculis ſubjices 
re viſum eſt, ſimul cum ea qua uſus ſum obſervandi methodo. $3z- 
quid autem inde vel deleFationis vel commodi perceperis, 0mni- 
wo mihi gratiſſimumn erit aliquid preſtitiſſe tanto viro non ingra- 
tum. Superest, ut a Deo Opt. Max, omnia T:bi felicia precaius, 
Tutq; obſervantiſſumum me profeſſus, Valere jubeam, Dabam 
Oxonii, ipſis Calendis Januariis, Anno 1.65 5, 


Ec in Solarem_-, Oxonit Viſams, 
Aug, 2. 1654, ful. Vet. 


Objervandi Methodus, 


FO Je UM Ephemeridum indicio moniti , Eclipſin 
Ya Solarem iatis quidem amplam fecundo die 
| of Mendſ1s Auguſti (itylo veteri) Anno rex Chri- 
ap], fianz valgaris currente 1654, tempore matu- 
DFTo7 Ss tinc . conſpiciendam exſpettavimus: parabam 

ea quz huic negotio neceſſaria videbantur, ut.ſi 
lo propitto frui datum fuerit, Eclipfis exſpeFtata commod? 
ſpefari pofſit. Cameram nempe curavi probe obſcurandam, 
ut merz eſlent tenebrz3 in quam per Teleſcopium fatis lima- 
tum Solares radi! intromitit in adverſ{3 tabula reciperentur, 
quam ita Telefcopio accommodaveram, ut, ubi ad Solem il- 
Ind directum fuerit, hxc ſemper Solari diſco maneat paralle- 
la : eodem ipfo inſtrumento uſus, quo ante biennium eodem 


in loco Echphtin (quantum per ce&lum nubilam tunc licuit) 


Obſervaveram, 
ic 


[. 2 ] 

Huic tabellz, five allerculo ligneo, chartam aftxeram, quz 
circalum continebat tantx magnitudinis ut illum exacte im- 
pleret per Teleſcopium intromiſſa Solaris corporis effigies. 
Hunc circulum (duabus diametris decuſlatim poſitis diviſum, 
quarum aſltera lineam verticalem , altera Horizontalem o- 
ſtenderet,) ita dividebant alii circuli concentrici ut in quali- 
bet diametro digiti & digitorum quadrantes diſtinguebantur. 
Et perpendiculum etiam appenſum erat, cujus umbra mone- 
ret ſiquando linea verticalis a debito fitu defleCteret. 

Habui autem obſervationis comites duos egregios viros, 
Artinm Magiſtros , & reram Mathematicarum peritiſlimos, 
D. Aichardum Rawlinſon Collegit Reginalis Socium , & 0D. 
Chriſtophorurs Wren Socium Collegii Omnium-Animaruw, 
quorum etiam alterius ope in xre incidendo uſus ſum. 

Ubi dies advenerat , metuebam primo mane ne nubilum 
celum aſpetum Solis penitts impediret. Sed nubes paula- 
tim diſperſz, ante Eclipſeos initium, colum ſudum oftende- 
bant, & negotio noſtro ſatis accommodum. 

Ipſum Eclipſeos principium non obſervavt, quippe quod 
paulo citius contigit quam exſpeftaveram3 ſed ex ſequenti- 
bus obſervationibus aliquammulctis ſatis illud colligi potertt: 
incidiſſe nempe (apud nos) hor. 7: 45'- ( circiter) tempore 
matutino : in limb1 Solaris gradu 229 a puncto verticaly Oc- 
cidentem verſus. 

Deinde verd phaſes umbrz creſcentes notavi fex , prout 11- 
las habes in Typo delineatas3 ut & decreſcentes quinde- 
cim- 
| Maximam verd Solis obſcurationem omnino non vidt, non 
tam injurii Coeli quam loci ub! fueram impeditus. Camera e- 
nim ubi habita eſt obſeryatio eum habuit ſitum ut non per u- 
nam aliquam feneſtram tota potuit Eclipfis obſervant 3 ted 
principium quidem per una, finis autem per altan,. Maxima 
autem omnijum obſcuratio tum contigit cum inſtrumentum 


ab hac ad illam movendo fuimus occupati, dum neutra m_ 
ra 
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fra ſatis erat commoda : Sol enim ab uni digreſſus nondum 

ad alteram pervenerat. Quanta autem illa fuerit, ex reliquis 

phaſibus collatis fatis colligitur. Erat nempeilla ( juxta eam 

quam exhibemus obſervationem decem integris digitis pau=- 

lo minor. Incidit autem ( apud nos ) hora 8. 58'; . circiter, 
aulo ante obſervationem noſtram ſeptimam. 

Ubi deniqz Eclipfis ad finem vergebat, curavimus tam mo- 
mentum exittis, quam pun&tum marginis Solaris quod ulti- 
mum umbram paſſum eſt ſatis curiose obſervare. Incidit 
nempe (apud nos) hora 10. 14. ( ante meridiem: ) in fimb 
Solaris gradu 4.39 ,a punto infimo Orientem verſus. Duravyit 
" igitur Eclipfis per horas duas integras-cum ſemiſle, circt- 
tET. 

Quem autem in fingulis phaſibus fitum habuerint lucis 
cornua , & quem Solaris limbi gradum tetigerint , in _ipſo 
quem vides Typo expreſſum habes3 ut non fit opus multis 
illud verbis explicare. In omnibus autem illis quas notavimus 
phaſibus; conſenſus ipſe ſatis indicio eſſe videtur , totam -ob- 
ſervationem ſatis accurate fuiſle peractam, ſaltem errores fi- 
qui ſint.non adeo magnos ele. 

Diametrum Solis vifibilem deprehendimus in hac Eclipſi 
minorem efle quam in c4. quz accidit duobus abhinc annis, 
(Martii 29. 1652ſt, vet.) quod eo ſtatim indicio patuit 
quod idem circulus obſervatorius quem tunc adhibui non- 
nift in remotiori a Perſpicillo diſtantii implebatur. | 

; Diametrum Lunz viſtbilem, quamvis1llam exhibeant Ta- 
bulz Diametro Solari paulo majorem, invenimus potius #- 
qualem eſſe, ab ei ſaltem vix notabili quantitate differre. 
Quod hoc indicio deprehenſum eſt. Circulos habebam aliquot 
chartaceos antea paratos, diverſz paulo ab invicem magnitu- 
dinis; circulo' obſervatorio. ({ qui diſcum Solarem exhibuit} 
partim majores partim minores aut zquales; quos figillatim 
umbrz in Solari diſco viſz x MG an lum inyent arcui lyu- 
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[4] 
cem ab umbra ſeparanti optim> convenire, qui circula. Ob- 
ſervatorio' congruebat. | | 


Atqz hoc quidem  circulo chartaceo uſus fam in Gngulis 


phaſibus obſervandis. :Cim enim celerior motus umbrz non 
pallus eſt naotabilem moram in ung” aliqui: phaſi delineanda; 
circulo chartaceo umbrz applicato,-per ipſius. ſtatim margi- 
nem arcus eos plumbo deſcripfimus quos in ipſo Typo vides 
expreſios. Hoc enim pacto , & expedition! melins proſpe- 
um, & confu{zont cautum, iri judicavi , quam ff ſingulos 
arcus ternis punts indicatos circino tandem poſt obferva- 
tionem-peratam delineandos reliquerim. 

GChm autem vilibilem Lunz Diametrum reſpeqtu Diame, 
tri Solaris paulo minorem nobis apparuiſle ditum eſt quam 
indicabant Tabulz - non tamen propterea Tabulas illas eo 
nomine ſuſpectas ſtatim infinuo aut erroris' incuſo'. cum 8& 
falysTabularum fide ſatis illud contingere poſlit. Corpus 
enim lucidum, dum radijs ſuis corpus opacum lambit , ipfi- 
ns marginem ita perſtringere ſolitum eſt acfi nonnihil inde 
abraderet.,'& corpus opacum paulo minus apparere facit 

uam revera eſt, Quod familiar - inftantiai-contueri licer, 
$ienim bacilliarceres ooulum mteri& hicernam tranſver- 
fim' colloces, ut lucernz flamma' »partim/;fupra bacnham 
partim ſubtts conſpiciatur 3 videbitur rotundam illud ba- 
cillumied loot .ubi radiis- perſtringitar aliquantd minus. eſſe, 

uam alhbjiubrradijsflammulee liberatury quaſi utrings ali-: 
aid :radiis perſtriiigemibus-ablatuiy effet;: | Quod:quidem 
ecorpore-Eunari fi concedatur; Solem iinter & oculunipofi= 
to; neceſſe eſtar ipſius difons ; radiis Solaribus quaſi -deter- 
fas, minoraliquanto:appareat, quam vel revera lit, vel in.alio, 
fitn videarareſſe. Quod:quidemianimadvertifie, in Solari- 
bus Eclipſibus #ſtrmandis;non lewis erit moment. Hinc: e+ 
nim evenierut Eclipſes Solares femper videantur paulo 'mi- 


aores quam Euminarium proportio& fſitus poſtulant. Et (ei. 
| | o” dem 


[5] | 
dem de caus3) Eclipſes Lunares etiam juſto mmores appare- 
re poſſunt, diminuto ſcilicet 'umbrz terreſtris cono ( abratis 
quaſi lamine Solari ipſjus particulis 'exterforibus-)) unde ne- 
ceſſe erit ut et minuatur Lunaris difci obſcuratio. Quantum 
autem, in utriqz Eclipfi., hanc ob cauſam deeſfle judican- 
dium erit, accuratiori indagine non indignum videa- 
tur.. | 

- Temporis momenta quod attinet 5-'ea indicio Horologii 
ambulatorit , fingula minuta - prima 8& fecunda monſtrantis, 
xſtimaviz prout illa habes in adjun&3 Tabela indicata. 
Qyamvis enim ifthzc automata, utut artificiose fata, non ita 
planzxquabi)i motu procedant ut Mathematicam «dif at- 
tingant 5-41 tamen minato forſan integro- { vel etiam- altero } 
aliquando peccatum fuerit, non 'eapropter 'eormm uns efler 
conteimnendus; Sed & altitudinem Centri Solans aliquotics' 
interim zneo Qyadrante obſervavi,-non quidem aded mag- 
no, - ſed-acctirate diviſo& fideliteretiam trafato: Ex quibus 


comparatis liquet; Horologium,in principio Eclipfeos, potius' 


ſequi juſtum tempus, ſed properanters' in' fine vero, przire; 
ſed & ſegneſcere. | | | 
Plura temporis menſurandi media non adhibui, partim 
quod ad manum alia non erant, partim etiam quod non toti- 
dem adjutores habui, ilarum rerum 'peritos'; quot: pluribus 
attent! eſſe poſlent. 13224 
Toti Obſervationis ferie fic perat3: chm tandem effet x- 
re incidenda,.non nll placuit emendatione ut1, ne correCtio- 
nis prztextu depravare videar: fed obſervationem integram, 
ſicut in protographo-primitts depifta fuerat, fideliter in zne- 
am laminam transferre. Schematis tamen totins firum inver= 
ſam, ex radiorum decuflatione ortum, in integram reſtituet- 
dum duxi; ( quod fo chartz; converſione praſtitum eſt, 
qud melius apparedtix cleſti congrueret: Totum etiam in 
minorem-aliquantdformam redigere coatus fam quia: cir- 
| 2 culus 
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6] 
culus, quo-uſts eram, Obſeryatoriusaliquantd major fuerat 
quam ut una paginacommade? contineri poſit. 
Centrideniqz Lunaris.tranfitum , per diſcum Solis, depi- 
ctum-habes; quatenus, ex'obſervatorum arcuum centris colli- 


Tandem prxcipuas aliquot phaſes feorſim. placuit in mi- 
nori forma deſcribere: non quidem eas. ipſas, quas.in Ob- 


ſervationts curriculo notavimus, ſed. quz integris potius. 


diametri Solaris digitis reſpondeant, prout eas, ex majori 

Schemate colligere licuit-. - RON 30 
Quis autem fuerit Zodiaci ſitus in fingulis obſervatis phaſi- 
bus., nec erat necefle, nec quidem conveniens adnotarez 
adeoq; nec nodi Ecliptici.pofitionem.. Chm, enim Zodiaci ad 
Horizontem. inclinatio.non.cadem.permaneat, ſed. in fingu- 
| | i 
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lis ſabinde momentis immuteturz opus effet Zodiacum vel 
non omnino notare, vel toties quot ſunt ipſz obſervatz pha- 
ſes, unde linearum confufio nimia oriatur fit neceſle. Nec 
tamen eapropter placuit obſervationis Typum primarium 
(quem nempe tempore Obſervationis deſcripfimus ) immu= 
tare, ut omnes obſervatz phaſes ad unum aliquod perpendi- 
culum reducantur , cujus reſpe&tu Zodiacus in codem fem- 
per perfiſtat ſitu. Sed mallem rem ipſam ſimpliciter ut fa- 
ca / pm exhibere, et ejuſmodi calculum ſeu reſtitutionem 
cujuſvis arbitrio permittere. | 


Atqz hxc ſunt quz de prxſenti Obſervatione 


monenda duxi. Reliqua ex ipſa Typi, qui 
ſequitur, inſpeQione ſatis patebunt. 
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 Obſervatio Eelipſeos Solaris 
OXONII Hoabitaz 
| Arno Fre Chriſtiane 1654. Die '2 Anguſtt ſt. vet. 


Elevatio Poli 51, 46' cipciter. 


Tempus ſecun- 


dum Horelogia | 
ambulatoriums: - 
Hor, , * 
[it'$ :- Br: £6 
Icc.; % 9... 30. {| 
I 8, I5, AZs. 
$. =, i 
8, 28, 29 
[v-  "3$- 4 
= LY 1239s 3ts. 
'8.” 9 45. 
go 4 $0, 
-P 8. 3tq 
9. I2. 45. 
Y Ig. ITY « 
9. I7. 29 
9, 23. 5 4+ 
9. 28. 37 
go 33- 18, 


Tempus ex al- | 
titudine- Solis! 
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Speciales aliquot Phaſes ad analogiam 


Schematis Univerſalis, 


Creſcentes. 
 Initium. ; Hor: Min: 
5: 
nDis 7. 4b 
| 2Dig- |7. 57. 
$ Dig. 1s. 
4 Dig. |8. 10. 
s Diez. |%. - 265 
- 6 Dig. | 8. 23. | 
» Dig. |S. a3 
$ Dig. |. 363+ 
9s Dig. | 8. 45. 
loFere.[8. 58. 


Decreſcentes. 
* 1 Hor: Min: | 
$9 Dig. 9. MM. 
8 Dig. Sg. uh 
7 Dig. $6. 26Þ 
6 Dig. fs 34» 
5 Dig. 9. 4T. 
4 Dig. 9. 458, 
3 Dig. 9, 55» 
2 Dig. | 10. 22. 
; Dig, jo. Þv. 
Finis« IO I+ 
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